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§£LL’ avere
| io dovuto
compiacere 2 molti par-
ziali amatori delle piu

fublimi Scienze, con in-

durmi. a dar nuovamen-
) s te
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te alle Stampe gli Ele-
menti d’ Euclide, pre-
fencati agli occht degli
Studiofi de’ tempi. fuoi
dal celebre Mattematico

Vincenzio Viviani, non '

ho faputo con tale im-
prefa non compiacere.
anche a me medefimo,
ful rnﬂeﬁ'o, che ponen-
~dovi io ]2 mano, poteva
ella incontrare univer.
fale Pa pplaudrmento, Co=
mecche in:affai peco nu-
mero rimali erano gli
Efemplari delle altre,
Stampe , richiefti alla,
giornata- dagh Smdxoﬁ‘



& v €p
Se non che, immaginan-
domi , e conolcendo io 2
ragione , che nel darla,
novellamente alla luce,
era a me d’uopo il far
*si, che riguardata ella
fofle parzialmente,e pro-
tetta dal benigno animo
di un qualche illuftre,
ed erudito Perfonagglo,
valevale per ogni capo
ad accrefcerle il pregio,
e I’ applaufo, ho giudi~
cato ben couveniente,
mio debito lo indirizzar-
Ia alla diftinta Perfona
di Vofignorfa Illuftriffi-

ma , come quella, che
B 4 in-
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ihclinata in .fua prima
eta ad aflaporare. con.
tanto, e si-ottimo gufto
le Mattematiche cogni-
~'zioni, promette 2 i fuoi -
Genitori di giugner glo-*
riofamente; ed in brevi |
paffi ad una invidiabile |
perfezione. nello ftudio
delle Materie piu fcien-
tifiche ; E ficcome il vi-
vace ingegno, e I atti-
va indole, che si a buon '
tempo rifplendono ing -
Vofignorfa Illuftriffima,
fono proprieta in Lej
. trasfufe da’ fuoi Maggio-
dotatl di fegnalatif.

fime
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fime prerogative, e tra-
mandate in loro ezian-
dio dagli Avi loro, i
quali decorar feppero a
gran fegno la {ua anti-
ca Profapia colle fofte-
nute primarie - Dignita
della Fiorentina Repub-
blica, e quindi colle me-
ritate Sacre Porpore, e
colle Prelature, le qua-
_1i tuttora danno a Lei
fingolar luftro nel viven-
te Illuftriffimo,; e Re-
verendifimo Monfignor
GiruseppE Maria MARTEL-
11 fuo -degoifimo Zio,
Arcivefcovo zelantifimo
. B B di
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di Firenze, 2 me pure,
anche per tal forte, di-

letta Patria, cosi fcor- -

gendo io, che in Vofi-
gnorfa Illuftriffima van-
no di pari agli aviti {uoi
talenti quelli eziandfo
della innata compitezza,
¢ connaturale genecrofi-
ta di animo in accoghe-
re benignamente gli atti
dell’altrui dimoftranza di
offequio, vd ugualmen-
te animato, € conforta-
to da2 una viva fiducia,
che fia ella per degnar-
fi di ammettere quefta
mia, benchc piccola of-

fer-

|
|
i
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ferta, come ne le fup-
plico, fotto il {uo va-
lidifimo Patrocinio, on-
de a me {i dia fempre
maggior campo di glo-
riarmi d’ effere, quale
ora umilmente mi at-
tefto '

Di V. S. UHluftrifima

Devotifs. Scrv. Obblizatifis
Carlo Maria Carlieri.

| N CAR-



Cum in omnibus S¥lathema-
¥is , tanguam planis, & levk
bus [pecslis- intelligibilium ve=
vitatis wveflizia, & imagines
appareant , maximé Geometria,
guam Philo reliquorum Prin-
cipem , & EWletropolim vocat,
excitary ¢ convertit intelle~
Gum veluti repurgatum , 7o
paullatim o Jenfu liberatum .

Plutarch. Symp. 7. quzeft. a.
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CARLO MABIA CARLIERI
ALLA

STUDIOSA GIOVENTU'.

OSBHBH

B Oncioffiacofachd i prinei-
o U pj di ciafcheduna Scien.
M| za riefcano molte fiates

1 duri, e malageveli ad ap-

|7 ]
prenderfi, quindi &, a mio credere,
che molti fupponendofi cid prove-
nire dall’ ordine dell’ infegnarli, fi
fono-col lot talente impicgati per
renderli facili, e piani, proccaran.
do di ridurli ora pid brévi, e ta-
Jora anche pid diftefi, con animo
perd fempre di farli riufcire, giufta
ler poffa, pid chiari, e pid ordina.
ti . Laonde noi veggiamo tuttora ve-
nire alla luce: nuove Grammatiche di
ogni Lingua , nuove Rettoriche , nuo-
vi corfi di Filofofia , e Teologia,

- suoye Intraduzioni alle Leggi », ¢ fa-

ml-
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miglianti fpecie di Libri. E comec-
che a molti pid difficile fembri, ¢
.pit faticofo all” intelligenza lo ftu-
dio della Geometria, non mancaro-
© no in vari tempt uomini, per altro
grandiffimi , che s’ umiliarono 2 com.
pilarne gli Elementi con ordine di-
verfo da quello tenuto gix da Eu-
clide , per vedere di rendere pid
appianata , ¢ meno ofcura quefta.

: fcienza

Che mena dritto altrui per ognicalle.

Ma ficcome noi veggiamo fpefle
volte imtervenire a chi dalla chiara,
e sfolgorante luce de} Sole in uni
ombrofa, ed ofcura abitazione tra-
paffa, che niuna vede di quelle co-
fe vedute da coloro, 1 quali fono
quivi, per gaalche tratto di tempo,
a quel fioco lame affuefatti , cosi ap-
puato molte volte & addivenuto,
che qucl!o che a’loro intellerti ) di
quella fcienza, che a fpiegare ime
premdevano , poffeditori perfetti, lu.
cido, e chiaro appariva;, e cht di
nuovo in-effa ¢’ introduceva, quefle
novello fetitizro riufciva viepi fcu-
ro, ed intricato di quello, che ad
altri foffe fembrato il primiero, e
“di maggiori difficoltd attorniato , per
felicemente giugnere a qael termi-
nc, che egli fi.erano nell’animo lo-

1o
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7o prefifo. Laonde da’ favi uomini
& ftato giudicato beme a’primi fon-
ti, da’ quali eramo lungamente de-
viati, aver ricocfe , e fulle loro be-
ne indirizzate vefligia alla fapicnza
incamminare coloro, che sliro con-
¢enso, cbe imsparar mem proveno . Che
perd nel dare io alle flampe per
comodo voftro, fludiofa Gioventd,
gli Elémenti della Geemetria , ho &i-
mato bene prendere quer medefimi,
che alcuni anni fono furono da Ja-
copo mio Padre pubblicaii, ciod a
dire, quelit appunto, che per un
corfo Iunghiffimo di tantr Secoli ci
ha tramandato Euclide. E fe ad al-
cuna Dimoftrazione , . reputata uni-
ver(almente ofcura, ve ne ho ag-
giunta altra. del Torricelli, o det
Viviani , non & perd, che io abbiz
tralafciato queila d’ Euclide, accioc-
che ogouno 2 {uo fenno prendz qua-
le di efle gli aggrada. Per la cagio-
ne medefime nel fine del primo. To-
mo ho pofte il quiato- Libro, cosk
come in. Eaclide fi trovz, quag.
tunque nel principio dell’altro To-
mo fia collocata la Scienza univerfa-
le delle Proporzioni, la quale nel-
Pultimo di fua vita avendo in un.
Dialogo prefa a fpiegare il lucido,
_ammirabile, ¢ fempre gloriofo in-
ge-
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.gegno del Galileo , fu. poi in tal
forma ridotta da quel gran Geome-
tra del Viviani,. che tutto il fud.
detto quinto - Libro comprendefie ;
ma con una chiarezza infinitamente
maggiore , perloche comunalmentes
terminata la fpiegazione del quarto
Libro al Tomo fecondo fi fuol tra-
paffare, tralafciato il quinto diftefo
da Euclide, che percid (uperfluo pa-
rendo, ¢ di veruno ufo, potea for-
fe non iftamparfi , fe non fi faffe al-
la venerabile antichitd , e a’primi
Maeftri noftri avutdriguardos Si fo- '
no quindi aggiunti warj fentimenti
d’uomini fapientifimi in commen-
dazione della Geometria, e circa al-
la grandiffima, ¢ inefplicabile urili-
* ta della medefima, 10 gran parte
saccolti dal Viviani, acciocche, fe
di effa vi innamorerete venga quefta
mia imprefa ad incontrare maggior-
mente il voftro favore, jo che fpe-
ro, the fia per feguire qualora a si
nolile, ed ‘eccellente ftndio com tut-
2o il talento dell’ animo ‘attendiate ;
E vivete felice,

DI~
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DIGRES SIONE

D E L

VIVIANI

. Scricta in commendazione dellg
_ Geometria , cavata dal Rag-
guagho dell’ultime Opere
. del Gahlco R car. 89

gy A qui in gr«zm mi

| S1a permeffo, digreden.
! Ol do algquanto dal rac-
conto, ds far cuore al
G’twam jlmhojb. che in: man-
cansa 4’ un Direttore (s gual
perd ful principso fo mon biafimo
a proscurarfelo ) woglia provar.
Si @ weder da [ fieffo sl primo
Libro almeno 4’ Euclsde , &’ efpo-
Jizion comentata la psi chiara,
e diffufa , che egli trouvi , q;m-.

. e-
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Je farcbbe quella del Padre Cla-
wio; avvertendolo, che dopo la
reminifcenza delle notszie comu-
ni, che vi fi premetiono, Pe-
[plicamione de’ termint da ufar-
Viffy ¢ P approvazions delle do-
mande concedibsli , che s fi fan-
no , egls fegna per appunto quel-
P ordine, e non trapaffi cofa,
che pinc che ben non sntenda ; né
Jub principio del cammino o ben-
ché tediato , o fanco glf paja..
d>efferne , i abbandoni ; no S
curs per ancor di fapere a che_
JSia buona la Geomerria : ma [¢
pure ne & curiofy, domandine al
Galileo , sl quale o col fuo foli=
to piacevol motto gls dird , che
dalie dimoftrazioni ‘della Geo-
metria ; atdenenti alle Mifure,
a’ Pefi, ‘ed 2> Numeri , 's’ impa.
ra a mifurare i- Goffi, a pefar
gl’ Ignoraati ; ed a numerar gli
uni, e gli alerit o pur rifpon.
dende ful ferio, glt affermerd ,
non poterft comprendere a che_,
ella fiz buonz , fe prima ella non
£ gujta , e dopo guffata, je’ll.z_.
ef-

)
-1
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Seffa colle fae tante, é.53 cvi-
dents dimoffrazions . daffi 8 co»
nofter per buona & tusse le cofe.
Ma fe per avventwra ana si
fatta Propofizione gli parefe in-
credibtie., ed infieme troppn pre-
Juntuofa, in quefto cafo it mede-
Sfimo Galtleo s’ ingegnera & infie
nuarpitene Iy credenza col pro-
porlt que’wmolts, e variasi colo-
ri poftt en. comfufo fopra snn 1a-
molozza y 1 quali , da chiungue
nom ne vsde , ¢ nowe ne feppe nini
Pafs o farebber ‘creduiz .tumts
precols ammaffaments difosza.
materia , ynurile, € Ax doverfS
trar vid, o al pikk buons a far
apparire ana fuperficte. roffu: col
rofi , péaita‘sol gialio ¢ biaw.
cacol biantoy: cov me.mas gls che
derebbr  in penficve 5. che dur ff
poteffero-ak Mondo momine ds tal
sndufiria , e perizia , ¢ quals
con quellé fleffi cobors aveffero a
fapere , e potere al viDo rappre.
fentave com ammivabil woagbeze
ga 1> immagine ds tatte le cofe
oiftbli , non folo delle fabbreca-
te
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te dalP Arte, -ma delle create
dalla Naiura, e quelle ancora
A’ ogni -pin firana grottefia, o
chsmerica fantasia , ancorché fo-
gnarafs. ’ .
Su dangue , il Geometra prin-
ciptante, @ buoma fede, ¢ fenza
cercar pin oltre , com genevo[a
rifoluzione , ¢ con paztente affi-
dustd fi oftini pur di veder tut-
20, ¢ di ben sntendere quel pice
col Libro (ficcome so. F afficuro,
cbe gls fortird) ed offerwi al-
“doray 2 egli ff fente invogliato,
0 nd di‘profegusr la navigazio.
‘ne intraprefa ;- quando.che nd ,
torns al lsdo , che queflo Mare
al certo non & per lut.; all’ina
contro [¢ 53, Vi .8 dnolire pare,
imperciocche mon al-termine del

cammino , come & folito negli al. .

tri Stady ; ma fin per via 5’ av-
wedrd , cbe la Geometria & una
chiarsffima face, ¢ ficura guida
ad ogns forta A’ erudizione’, o
 che per effz rifveglianfi gli an;-

mi addormentati ed affottiglian.
£ gls otfi ingegns; ‘ande f5

an-

—
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Sanno piv weloci y e pitt ani a
penetrare , -¢- comprendere , come
¢ forza, che provs chiunque con.
cfla terrd commercio , a cagione
' del continuo efercizio di conclue
denti difcorfiy che far conviene
in trattando feco. Di qui é,
che altrettanto wero, quanto plau-
Sbile offervai fempre quel faggio
detto pubblicato da me , come del
io- Soyrano Muefiro; vhe La
Pictra Lavagna, fopra di cui &
difegnano -2’ Principianti le ‘Fi-
gure Geometriche, ¢ la Pietra
del Paragone degl’ Ingegni, ve-
dendofi per- prova conttnuamens
te, che gues y che veggono 4 1al
Cimento’y ‘ricfcono a' futta bontd
tn ogns altra facultd ,e in qua
lunque “maneggio, al quitle ind
tendane di applicarfi. Quefta.
verstd fu cosi ben conofecinta dal
Diwino Platone , che nell’ inffia
tusre Pottima Repubblica  las
Jesd feritto non effer weramente
51 facile ; ma non perd fuor- di
propofito sl credere , che le Sciene
%e Mattemasiche fervano ds firu-
men-
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ments per mandar gin le cate-
raste , cbe fi parano davants a-
&l occht dell’ Anima ragsoncvo-
ley ¢ che quefts , cbe dianzs tro-
wavanfi smmerfi in una foliiffi-
ma calsgsne d’sgnoravza , ¢ per
© cosidire, [folfogats , anzs fpens

ts dagli altri fiuds, ed efercse

245 medsante pos sl nuovo lume,
ed il nuovo calor della Geome=
trfa, fi ragpuivmo, ¢ £ riac-
cendano ; e. che psuttoffo , che
mille occhs del eorpo, affai- psu
imporsante fia. il cuffodsre quells
dell’ ansmo , per mezzo jolamen-

te d¢’ quali g5 vien conceduto sb

rimsrare 5 ancorche remotriffime o
le oceulie werstd 5 che' la folg..
Geometria ¢f Aifvcla. Quefia,
0 Giomaue generofo, ¢flendo una
cognizeenc y nou At quello , che
or va, ed or viene y ma di gquel-
lo, cbe ¢ sn up modo fempro 5 #é
mas fi muta, pud fola candurté
&l preziofo conlegusmento del we-
. 10, ¢ prepararts I anima alla
contemplazione dellg . Felofofia

narurale , ¢he 0 wio Acutiffimo

- Lipa
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Lince non wide firitta altrove,
che 4n un folo, ma perd vaflif-
Jimo Libro, quale & guello del-
P Univerfo. Quefta, dicev’ egls,
non vi & diftefa con altro alfa-

“beto ;‘che di Figure della Gea-

metria, né con altri principj,
e ragioni dimoftratavi ,che Mat-
tematiche. '
Or da 1) autorevoli fentenze
nvggcmmmf ecestata 4l novele
lo Navigante. dia pur lsbere e-
Lo al profperp wento , da cus ﬁn- .
te portarfi per quel picsoly féno
degli Elemeuti Geowetrics, pere’
che gusdato-dall’ (nfallibsl Nocs
chtero della Ragione , e colla  pron
prig assoriesza Feanfuti qar'pa-
chi feogli, che. mel paflare al
bresic 4rasto dc’ primys  Serittors
Claffics egli sncontraffz , feopri-
v Jeso pugui ‘Mowds, ¢ £ ap=
prodeu in Terra ﬁ.-rud dp niu-
v alero, sormim curcomfcritia o
Jempre werdy , & feconda & snane
wcrabili, sueoguite, aé per al-
fre wa . peactrabsli weriid, e

» bmw Acsorgeraffi per mezzo
Ale
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_ ancora della Geometria poter tra-
pelare -agli occhi fofchs delle no--

re menti qualche raggio del.

SOMMO SOLE , per cut ad-
ditandociff 31 dritto fenticro al=
la di Ini cognizion? y confeffar
dobbiamo in una - Bontade , €
Provvidenza infinita P Onnspo=
tenza del CREATORE, sl qua-
le, exiandio - pell® interminato ,
¢ profondo_ abiffo delle proprietd
- Mattematiche, mercé
Dante * La veritd, che tento ci {u-
‘;‘:’; “  blima, L ’
Cantt i fa vimirar pin & apprefJo Pim-
menfitd ds fua incomprenfibsl Sa-

pienzas. - :
-~ E quinci appar, ch’ ogni mis .
-nor Natura o
- B corto récettacolo 8’ quel
canto- - Bene, .o
19. - Che non ha fine, ¢ feinfe.
" mifura. .-

. Che che di Scienzé. s nobili
feioccamente i ctarlino cert’ uns
agghiacciats di dentro , ¢ df
fuor caldiy i quali tuttoché pric

ws di fimili cognamioni y € forfe

inge
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suabils a capirne i prims prin.
“pj; ma fopra tutto come di
lor- natura in fommo grado fu-
perbs , profuntuafi, ¢ gonfi ds
quello y che effi chsamano fapere,
arrccandofi @ gran vergogna
e dires. anche a firupolo 5 5 10
wan [apelfi, che € /i fingono ques,
b’ € non. (ono , &’ aver talvolta,

. suterrogats , a dar quell’ onora-

ta, tngenua , e commendabile ri-
fpofta, che fpeffo udis proffersre
dal mio faggio Maeftro, ciod
Quefta.é una di quelle tante,
e tante cofe, ch’io non 50 ; ¢
talvolta, quefta ¢ una di quel-
le tante cofe, ch’io sd di non
fapere , fotto 1! manto di fimu-
lato zelo, coll’ autorstd, ch’ &
non hanno y ma cb’ e fi pigliae
7n0, VANNO tn congsunture Oppor
tune infinuando fimsli fludy ef-
Jer perscoldfi, e d’ smpedimento
all’ acqusfio ds quel Sommo Be-
ney al quale , fopra ogui altra,
cofa  afpirar dobbiamo ; per in-
trodurre cosi bel bello, ed in_.
caritd 1l difprezzo , ¢ I’ odio
Parse I, Ry *vera



XxvI
verfa quel di fublime , e di re=
condsto, cb’effi ignorano, ed ac-
crefiere sntanto la Slima, el
credito & quel di abiettoy e ds
popolarc 5 che amche ¢ fi prefu-
mono ds fapere . Ma dicanmi , fa.
gquai fondaments infurgono quefts
a deteftare c16, che mat non inte-
Jero , mas nom conokbero , mas non
affaporarono? -Forfe muowonfida-
gt efemple 4’ aver i :Mattema.-
tics ¢o® lor Dogme , co’lor Affio
mi , ¢ colle tante loro Dimoftra.
zions feminate wizzanice, fedor.
té Popols , ed infesrate Repub=
bliche , Provincie,, ¢ Regns? &
pure per quant’ io lefli non troe
va’ mas ,cbe alcuno de’ tanti per-
fidi Innovaters Matsemaiico fof-
fes ¢ che di Angels, Triangoli,
Coni , ¢ Piramidi, che fono le

acute armi fue , ff valeffe. Chi.
p0i, e quals & foffera , nom fa-

pres dirlo ; ma le Srtorie pur

troppo lo diran loro. Io fo hew.
queffo , .che tn ogni tempo le.

Sctenwe Muttemats be furono ac.

colte, favarite , e prototte, ed

‘ — < P -
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ancor ds propofta Atizmtamente
Sindiate, non fola da> Princips ,
c-da’\Monarchs , ma exiandéo da’
Suprems Caps del erﬂmncﬁ'mo,
e d&’ Santiffims Padri in quelle
aerfatiffimi maguificamente efai-
tate , ¢ fin coll’ Operé boro sllu-
ﬂra;c s pin_oolie promoffe da’
Secrarsffiwi Porporari, e di con-
truwo profefiate da’ Religiof ds
rifulgente {ufironella Chie/a Ro-
mana , ma in ifpecie da’ Seg«c-
cs del ferventiffimo Ignanio el
le ds cus suclsra Compagnia ; fo
non ayefic fiorito fempre - quafi
che per natural difccvdesza ,
namerofa fevse di Geowetrs , e
Teolags syfieme celebrariffims , che
qui lungo farcbbe sl riderls (tra.
lafiiass sants altri Mattematie
¢, vioents in effa, di chidro
some ) ¢l folo efempio del? sufupea
rabile Ingegno del fapientiffimo
e candidiffima Padre- Onorato
Fgbhri colié tante fue famofe
Q@pere e Teologiche , . Flﬁdu,
e Matrewmatiche di Jalda, ¢ ds

/c‘ugdar dotsrina ripiene s ¢ (tre
Bt e # Rea
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i Religiofi'al Secolo di rinoma=
1a " oeacrazione’) ¢l falo, per
merits, eminentsffimo-Signor . A-
bate Michel Angelo Riccs 5 onor
del Secolo prefente, vera Idea
di finceriffima integritd , come
nsbile Profeflore-ds ogns psi gra-
we, e profonda letseratura, e
come Geometra di foprumana in-
wentiva , dovrebbero pur cffer
walevoli a confonder Gents ds
cos) 'mal talento y e-ad attutire
1o lor malotiche lingue.” Ma non
oftante cosi degne teffimonianze
P arra Ipocrifia di Coftoro, d’ap-
parente candor travefiita a tal
Jegno ariiva , che anche gl ine
Auce 'a manifefte , ed eforbstan.
tiffime contradizions &’ lor mede-
fimii ‘devti , posché promanziando.
ad ognora colla- lingna almeno,
f& non. ‘col cuore, che tutte le
Fatture di DIO, ed 1 Cielt tn
particolure cantano I smmenfa
gloria di quelloy.che tn doro J§

sdo. forsta I Mucftd . Sun-a
varatters -di ‘luce y ¢ che quive
dobbiamwicgger_lu 5 accanto aca

R s L can-



¥,
E

T

iIXIX
leanto vanno infinusndo per. degne
‘&’ effer proferitte. le Mastematie .
<he tutte , ed- in configuenza la
wenerabile Aftronomsa , sl ds
sus_fublime ,e. ﬁ‘ngolare officio £

© @ 4l richiamar P Anime ds nos

-Mortali al riconofcsmento ds lor
wlta. origine , e conlsberarle dal
bapo carcere ds quefla Terra,
P als della Geometria' fua Nu-
trice 5 € dell’Ottsca, e dell’ A
rimmetica [ue m/&pambdx coms=.
pagne o . trasferirle kolafii -a
sontemplak vson. sndicshile fiupo=
re per entro Pimmenfe , e lucide
Regroni del Cielo quegl snnume-
rabils. Mondi con mugifiral fi-
metréa rollocativs. d an ordirta.
uﬁu toquﬁone, anzs par [e-
s 0 gemmm con genexoft
dtfpaem per wiano prodiga. del
lor medeﬁmo CREATORE.

" Ma qui ffavveria , che. i
ﬂbbu-do B Aftronomsa , ¢ la
Magtématica , f0 non ehbi 4n.
confiderazione la proféffion di co-
doro, de quals fersffe Tacito,
Geous Hominum Potentibusin-

L R EY fi-
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7(‘”‘ ﬁdﬂm ’ fmﬁw &u‘x ,'qu‘od
tporie in Civitare 'noftra & vetabitur
Bb. 1. {emper, & retinebitur. Nou.

Eecle
finfle

fntefi parlar ds gaes, che apprefe
Jo P eudotra Polgo , colle ane lo-
ro faperfFizions ¢ falfi indevin
waments f3 - afurpanono indegnd=
inaute il xome deguifima dv Mat-
tematico , € swdifferentemente con~
fufero P Aftvonomia call Afiro-
Jogia . Non invefl', dice, degls A~
firologi gindscrars, obbrobwiofo
Roanzo. dt goe* Calded , che ap=
peftaromo ged st Monda e come
contagiofr, e maléficks fir dalie
cieca Gentalasd con replisate log-
gi tbanditi furone dall Italsa,
ed in ogns tempo: dichiarare mo-
ritevols di [everiffime punswioe
niy ¢ comiro de* gmals uncors
fulminarowe rigorofe , mom wen_.
che giufle cedfare , & Sacrofums
Decress .de® Rooans Pontefics ,
wmmacfiraes, wi credde,. dal
DIVING SPIRITO., she 'fs
_Ignorax Homo, quid adce- fe

faerit, & quid poft fe futuram

e 10, fit ¢i, quis poterit judicare? Is

fole
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SJolo sutefi, od sntendo di com.
meudare 1 Matfemarics fpeculae
ts+vi ) sndagators delle mirabils
propricsd della quantitd conts.
#ua , ¢ A nuoers. Iutendo efal.
tar gh Afironoms , cbe banno
per oggetto s mott, 5 temps , le
grana'ez.z.e le figure ye le diffan.
ze delle piik nobils Creature della
ONNIPOTENZ A INCREA-
TA. Git unsy e gli alirs di
wefis col proporci le marzviglsy
Zel Cielo, e’ﬁu Natara, ©s
eccstano ad ammivar la grane
dezza di DIO, il quale, gnafi
dsffi occapata ﬁnpre 41 geome-
trizzare , csoé.4 dire, nes ben
properxionati lavers delle tnfi-
wite , ed ammivande oerstd 5 che
o8 mancggia, per via di gurs
s & mewoms[[imi ritagls ,che
ds lafi% ce ne cadano fralle ma.
ni 4 cf fa ricanofécre la fua ine
urmmm Sapsenza, ¢ cs diw
moftra la mifera woftra igmovan.
za, obbltgmdau & confeffare ;
(&xod omsium Opernm [EI
\ nuilam pofiit  Homo invenire

Bt a ra-
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ratioaem eorum , que:fiunt fub
Sole , & quantd plus laboravc-
ric ad quzrendum, tantd minus
f‘P g, inveniat, etiam . i dixeric Sa-
4 piens fe nofle, non pocem re-
~ perire. .
. Or non fon quefis , della co-
gmmone di DIO, ¢ dl So flef
Jo, acquifts di tefori affas pin
preziofi di quells, che poffan mas
riportarfi da qualunque .pin av-
wenturofa navigaziome? Ed in
wero, che per giugnere a confe=
guirls (fuor delle /bprammtura-
Is Scienze rifervate a’ fupremi
Padrs , ed a’/bum Teologs dale
la DIVINIT A' slluminars ) non
vt & mezzo pik arto, nd pik poe
tente della: Geometria ,. Amsca.
giurata della Natura, ¢ gras
_tifima a DIO, e per Iz di cus
mans effo IDDIO. Omnia- in
sepi. Menfura, & Numero, & Pon-
enls dere difpofuit , Che f¢ una wol-
CAp. 1. g4 Coftoro fi foffero rifoluts ds
comsnciare a addomefticar(ele ,
averebbero ben comprefo ( come

ne avversi loro I mio gran Ga-
. li-
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ldeo) che quella vana prefun~
zione, che dianzi avevano d’in-
tendere, e di faper rtutto, non
veniva da altro, che dal non
aver mai-faputo ; né incefo nub
-la , e. dopo avere fperimentato
aina fol volea .ad intender .per-
-fectamente una fola cofa ,.e gu-
ftato veramente com’é fateo il
fapere , conofcerebbero, che,
dell’ alcre conchufiont NIUNA,
‘NIUNA .affatzo me intendono,
‘e 5’ accorgetebbera. gP Infelics
o’ aver peregrinato il tempo. di
vita lare a chius’ocche , ¢ wif-
Juto mendicando all’ altrius mer-
cedey ¢ col fempre flarfene a
detta ds Fawolatars , e di Menzo-
gueri fevea MAI, MAI MAI
weder’ tn vilo la. VERITI\'
* Taccianfi fratanto qucfis Fale
farf della vewa. kontd , Ribelli.q
IDDIO ;¢ Nemici infe, ﬂ:jﬁ‘m des
gls amasors del vero , e degli tn-
dufiriafi Cultore delle Mam-mau-
-cbe Difeipline, e tu, Studiofo-Gso-
wane, che intento fel ad erm-
dirtene 5 L

s Non
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_ Non ti curar i lor ,ma guat- A

da, o paffz.

Guwdan, onlls dirss, dal
dare orecchio ad un’altra foria
ds Guaffators fpropofitats-, ¢
dgnorants , ma wom oeen: prefin~
-tuofi degle altrs-, 5 gmale. ambs-
‘zdoff y o vaghi n"ac quiffar no=-
me , i pomgono ful grave poffo
dt Pirrons , tentando: dt remel-
ter sit Pantsca Serra degle Scer-
tici 6ok megar i princips della
Geometria nmott a* Fancisllt, ¢
parcsd: sndubstabily, come.snfe-
gnats lord dalls Narurs .

DuffF fpropofirats , penche que-
1 medefimi , che deridouno la
Geometria , lodan le pratiche O
ymmwu, che: bann®oregine da

uella, che & giuflo grufto come
}eahn commenduffe gls felierzs
wary delle foms, e dx/}rczzuﬂi*
pos P Elemento- dell* acqua, fen=
za_ryguardo, che [¢ guefio mon:
foffe dr faa narara flusdo, tra-
Jpareme , e operante col momen-
to di fua grevitd [pecifica, e

della Jua propmt altezza 5 nian
no
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no ds que’tanti wtils, e dilette-
wols cffetts A goderebbe.

Dsffi ancora ignaoramts, per-
che mancendo . quefis della pid
nobtle prevogatsva dell” anima
ragiancoole , da’Savs & agni etd
raffigurats per una fpezic i
Facultd creatrice , che affas pin
d’ogni altra ci approffima, e ct
rende fimtls al CREATORE
¢ parlo- di guel retto, ¢ bew ords-
wato paffaggso e werstd note ad
ignotev, sbe da” prims Uomins fu
chiamato Intentsva )} incapacs
del gran pregio di quefta P abe
borrefeona , e la difgrezzano fn
ques ,cbe dalP AUTOR DELLA
VERITA® f we trovanxs pavto
punto privulegsati; nd s accor-

ouo & mefers , che fe negle ans
date Secols non foffero fari Ine
wentors ¢ nelle Sceenze, e mele
P Artiy i Mondo. favebbe fampre
come nafeente , e tatto snvolio in
denfiffime tenebre A’ sgnovanza ,
nelle guali 1vovandnfi immerfi
Coforo 5 lodando (olamente que-
&glr Efersizg, che fon ga Joro,

wt e Ao~
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Non ti curar i lor ,ma guar-

dﬁ Y e pa&'l :

Guardats, oolls dirts, dal
dare orccehio ad un’alira foria
dt Guafiators fpropofitats, ¢
dgmorants , ma wom oeen: prefusi-
‘tuofi degle altrs, & quals ambe-
wloff 5 & vaght & acquiffar no=
me , £ pongono fil grave poffo
di Pirrons , tentando di remei-
ter si Pantica Setra degls Scer-
tics 5 eof ncgar i princips della
Geometria notéi a* Famciullt, e
‘perced. sndubirabili, come . snfe-
gnats lord dalls Nasurs .

Difff fpropofitats , perché que-
[ medefime | che deridono la
Geomeiria , lodan le pratsche O-
perawioné o che bann®origine da

uella, che & giuflo grufto come
e altri commenduffe gli fehierzs
wary delle foms, e difprezaaffe
pos P Elemento- dell”* acqua, fen=.
za riguardo , che f¢ quefio non
foffe di faa natara flusdo , tra=
Jpareme , ¢ operamte col momen-
to - di fua graoitd [petifica, e
della fur propria altezza  nia-

- no
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no ds que’tanti widli, e dilette-
woli effetts f goderebbe.

Dsffi ancora igmerants, per-
¢be mancando quefts della piit
nobtle prevogatsva dell” ansma
ragioncoole , da’Savy & ogni etd
raffigurats per una [pezie ds
Sfacultd creatrsce, che affas pin
& ogni altra ci approffima , e ct
rende fimtls ol CREATORE
¢ parlo di guel retso, ¢ bew ords-
nato paffaggso de werstd wote ad
fgnotes, sbe du” prems Uomsui fu
cbiamato Inventsoa ) incapacé
del gran pregio di quafta P ab-
borreféono , e la di[grezzano 1n
ques , che dal’ AUTOR DELLA
VERITA' & we trovaxs pauta
punto priwulegiati; né & accor-
govo ¢ mifers, che fo noglt ane
date Secols non foffero fars In~
pentors ¢ nelle Sceenze, ¢ wel~
P Arti, 51 Mondo. favebbe: fampre
come nafcente o & taste snvolic ip
Aenfiffime mcobn 4’ sgnoranze ,
nelle guali 1vovaudefs smmerfi
Coftoro ;. lodando folamente que.

gl Efercizg , :bc fon ga loro,
16 Ao~
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dowe ciod A richiede, 0 un’ af-
fidua fasica di fehiena, o un.

sacar d¢ memoria, e burlanfi
degls altrs fludy, che woglions
opra 4 ingegno , finezzy di giu-
dszio, e perfpicacsa noll® Invents-
©a ,-delle qualt dots s Poverells
1ravanfi [provveduts : ond’ ¢* van
Jeminanda quefta dotsrina, che
le Mattematiche [peculative fre-
no finds aridiffime, e che 4 per.
dano sntorno a frivole fottsgliez.
ze, ds niun profitto , n a fe,
né al Pubklsco, nd al Privato;
e che affas pit vaglia unoncia
di pratica, che cento, ¢ mrlle
© Mbbre di Teorica, e cofe fimils
Sfolste amdar per lFe bocche del
Volgo ignaro. Qui conben quat.
tro cfemp) di cafi avvemust po.
trebbefs far lora toccar con maw
no quanto fien falfi s lor dettt,
col dimofirare , che per mancan-
za ds Mattemarsca fegusiron gid
snconwensents gravifims , ed sre
reparabili ; ma perche al futto
non & rimedso , & anche fuper=
fiuo il parlarne ; bafiando ria

g N [pon-
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fpondere a fimsl Gente., che n’¢
pur §n gran numero Né fucor
ulcra crepidam, & quam quif
que norit artem , in hac fe exer-
ceat .

Altrs por ve ne. ﬁuo, d: gran
¢trcuita beusi o, ma contencnte afs
Jas poco fpazio, & quali quende
le Mattematsche e per belle , e
per buone , fenza cercar altxo di
dora £ danuo a credere, cb’clley
no fieno flndy folo per.ornaments
dzl Cawaliere, come ¢ forfg &
ballare , §! fahtare a cavallo,
sl romper- leggmdramemc una lan,
cta s 0 ¢l far fimsl alirs lodevols
efercing s quantunquc per avuens
tura nom. de’ pri- nqccﬂ”m Da
quefti -tali , che pii oltre mon.s
Janno , 10’ non premo -tanto , 0 no-
bsl Giovane o che tu fugga come
dagls altri, anzs 1< eforta 2 pre-
Jrar loro ﬂ-d:, e dopo P eﬂ‘ern
lzen corredata 41 tanti, e coii de-
gni oenamonts , ‘ad eggetto ds
:;endertt anche pii ragguardevo-

le, provats' un poco, 1 graud
del VERO, & imparare. 4 coup:

Jeeo
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feere, ed a rilevar ¢ caratiers
di quel primetswo ldsoma, con
cus o dettante la SOVRANA
SAPIENZ A, di proyrea man
delle Geomstria furomo f[irstte
n cifra I’ eterme Opere di quel-
la, tutte egualvunte maravie
Zliofe, e delle quals & permeflo
valora deciferar ds quaggiik qual-
ebs. breve paffo da che fol fé ne
proccura -la chiave, e la come
sraccifera,che come ndifis pocan.
©f , ffa efprefla colle figuve, e
Sptegara dalle infallibtli prove
della medefima Geometria , uns-
ca Segretaria y ¢ Interpetre fe.
dele della ripoffu VERITA":
che f¢ mat . per tnax gram venttra
va2, ti fortird balbetrare , nom
che pariare. fpedsto si bel line
rwaggio, so te afficavo , che ore
natsffimo allora , anzi beaso im
terra ts chtameras. Twattanto
Japps , e [appianlo ancora ques ,
che fin & qud ti bo defirsits , che
a giudizio ‘de’ Savj umiverfale, ' |
E DI CHI QUA' EREDI-

TO' 1L FILOSOFAR l({:?L
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REGNARE, guanto ds buom,
di oneflo , di witle , ¢ diré an-
cora di m‘go,f eferciia nel vs-
wer ciwile, tutio per fingolar
dono ctleﬂe trac Porigin jmx 3 €
Siuok maials dalia folu Geometria
feconda Madre dell> altre Tepr
‘viche dimoftrateve , applicate,
oltre alla Filofofia naturale ,al-
le pratsche dell’ Arimmetica o
dell> Afironomia , e della Mafica,
e delle Meccantche , e delle Proc
frettrve ; alla., Geografia ., alla
€ronologia , ed alla Nawuttca ;
eltre all’effer dz fommo .ajuto,
to fehtenza del grand” Iypocrate,
alla fefla Mediccua , ed in Jom-

ma. & tutte Je Aty e faculsa re
‘doudants a comun bencfiio, e
ad oneflo dilette degli Uomins.

-.Che fe Ia noffire Chiefa Cat. .
tolsca J gode comodo, e quicte
dalle Corvezton Gregoriana del
" Calevdarso: Se an Colombo, un
V:f;uca Arditamente s e/pongo—
80 agl sufblts ds Mari iguoti
per sentar la conguifia di wuovi
Momi: » © S8 profperitA f(econ-

dan-
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" dante § prefigs loro la confegus-
ﬁ‘ono Se- 1l noftro divino Ga-
lileo nvefiiga- di proprio inge-
&n0 5 appéna udstone il grido, 1l
pit ammirabile fra gli Strumen-
tt da umana indufirta inventa-
: Se con effo armatane la pro.
prw vifta, da quefts ba_//!
Jublsms oggetts rivolto, trapaf-
Ja ad ifvelarci innumerabili
Stelle fregiate di- viva luce ’ :d
Pety. Oltre a tamte -
';""2"/; Nuove cofe, e gummal non
ore. © pitt vedute. :
gl:olh accortezza 1l fuo benefie
co Giove, nom da una fola, ma
da quattro-Lune. affiffito, e con-
Jagrata quefta (che ben pus dirff
virg. - - Gtara Deum. Soboles, Maw
Eglogs - gnum Jovis i incrementum )
¥ all Augufia Pra/&pm del SUO
SIGNORE, ¢ si efoguits gls
ALYl ETERNI DECRETI,

offerva, il primo, con maravie

Zli fovvten. fubsto A’ sntereffare

a2 6ol fuo formnanj]‘ mo Occhsar
le al glowofb guadagno dellu

ramo FICErcala _smuenzione. del
Ba-
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navigar per-lungbexza, ed alla
correzion Geografica dell Ifole ,
delle Cofte , e de’ Continents ; ¢
" percid con Atlantiche fatiche , ¢
per tants lufirs offerva., e rin
traccia al fine Uefatte mifure

-

. demoti , e de’ give di quefia

coll inclita FAMIGLIA ME.
DICEA, guafidiffi, GIOVIA.
- LE CONSORTERIA. Seil

" medefimo Galsleo. Reffauratore ,

¢ pauttofio Invemtor del wero,
e faldo filofofare : anatominza,
per cosi dire , ld Natura; e-a
confufion de’ paffats Filofofants
£ tnterna . a contemplar le pii
ripafle paffions del moto, per cui

effa Narura , .. Dente
Dal gran Maeftro. di. color. *fer.
che fanno.. - T, [ Cantg

vien definita , e lo ferma egls sl
primo 5 ¢ lo fottopone alle rigse
de leggi dellsnvariabile Geome=
tria , applicandolo ds- pin con
Mastematico artifizso alle prati.-
cbe mslstari ; e si per ogns guifa ,
Nec Mare , nec Tellus , nec. Zucr.
Celi lucida Templa biby x.

efen-
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efents vanno dalla curiofa , e
wobsle perfecuzsone di guefto per-
Jpicaciffimo Limce , s} tutto fu
pur opra d’ane: profonda cogns-
aione delle dotirine de” temps, -
¢ de’ numers ; della forma, e co.
Pituzione delle parts dell’ Unse
werfo ; dell ordine . moto, ¢ via
de’raggi viffve sl :Zhﬂi » COme
rifratts ; ¢ del mivabile sperare
della Narura com Mattematsche
dsmofirazions penetrato, Sctenze
tatte Suddste obbedients(fime ale
da Geometria lor Regsna. Ma
Je cid non oftante, queft’ Anime
fmarrite , e suovtluppate qud di

overshio tra ¢ laccs de* terrent
sntereflf s feordatefi em. sutto ds

- .+ guel. Drtnno, che banno in loro

“Per.” Al ver don volgon gli occu=

Sm. *  patt fenfi . '

2% ma fol rimirano al compiacimese
to,ed agle agj del proprie cor.
po 5 affiduamente anelando ds po/e
feder quaggrd quel che exiandio
poffednta, non fard loro, fappia.
no almeno, che f¢ la regola au-
rea governa tutta la Mercatu=

ra,

L4
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ra,dy ens Ja Turba-al vil gua-
dagno intefa fa'si gran conto,
P Arsmmetico Geametra I’ snpien.
6. Se la bufjola ¢ la.carta con
asquifis As 1ofors immenfs rege
Zowo la Nawmica, sl Geografo
Muttemassco a si grand’ uff quel-
la applico , e guefia defirife e
S prepard. E che wna fola Pro-
pofizsome d’ Euclide , ana folg
& Mrchtmede dyn kgge, ¢ re-
204 5 quesla alla-Meceansoa tuse
ta, equella alla Altimesria , al-
la Geodefia y ¢ ad altre fimiglian-
ts pratiche , fole avute in preze
zo da Cofforo, £ quali , f¢ abs-
i foffero &’ andar difiarrendo ,
¢ con progreffo retrogrado efa-
minando , quals fieno fiars ¢ prine
cips delle pii rilewdants operazio-
nt oy e de® pisi infigns risrovamen-
ts dell* Uomo, ricomafcercbbergls
tn fine dal Mattematico [pecu-
lativo , e per configuente dal
Geometra o che a quello tnfepa-
rabilmente precede : e cosi efcla-
merebbero anch’effi col Drveno
Filofofo, doverfi dar ordinst ri-

. ‘ﬂ-
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gorofiy che. niuno di -guefia . fio-
ritiffinca Cittd ‘nofira fiz tanto
ardsto,qual Pirrone , 0 altri in
cid fuoi feguact, di difprezzar
la Geometria , effendoché , . quel-
le cofe ancora, che pajon effer
affarto fuor di faa sfera; e che
non abbsano, che far con effa,
Jfon g1d di poco riltewo ,ma rile-
vantiffimes ed alla Repubblica
necefariffime. E che fia °l vero
riconofcerelo appre(fo da alcuns
de’ feguents o R

A
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IPPOCRATE

4 Teffalo fud F’Z’fﬂﬂo s della
verflone del Foe_/'a, 8 ‘..:..

Eometriz -, & Amhmeu..
i ces cognitioni fludium ad-
A I.r‘ hibeto , mi Fili. Neques
pate” ool cnim folum vitam tuam
gloriofam , & ad multa in tehus hu-
maais utilem, verim etiam mentem
acutiorem, & -longd {plendndlorem
ad fru®um eorum omnium, quz in
Arte medica ufui funt, confequen-
dum rcddct. ‘Quamquam quidem,
Gto-
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Geometriz cognitio , cum multas , &
varias fermas hdbgat , & ombia cum
demonflratione ad exitum perducat,
tum ad offium pofitys , & articulos
fuis fedibus emotos; tam etiam ad
relignam membroram compofitio-
nem, utilis fytura et . Nam ad ho-
rum affe®uum variam cognitionem
facilius perveniet, tam etiam arti-
calorunt repofitione , tum offfum con-
tritorum refedione , & perforatio-
ne, & coaptatione , & fubftradtione,
reliquaque curatione duétus, qui lo-
cum , & os quale fit ex €0 emotum
cognoverit. Numerorum verd feries,
tum ad ambitus, tum ad eas muta-
tiones,, qua preter rationem in fe-
bribus fiunt , & ad judicandos gros,
& ad morboram fecuritdtem fatis fu.
tura eft. Prazclarum enim eft id ti.
bi in Re medica fubminiftrari, quod
intenfionis ac remiffionis partiom..,
qua- ex parte inxquales funt faci.
lem tibi ablque errore notitiam pre-
beat. Qua propter ad hujus expe.
rientiz facultatem valdd contendi-
to. Vale. - . :

' E Lt
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PLATONE

Nel Lib. vii. della Repubblica, dlls
" werfione di Marfilio Ficini.'

Eometria, ejus, quod eft fem.

per , non ejus, quod , -& eri-
tur quandoquc. & interit , cognmo
eft. Attollet igitur, 0 Generofe Vir,
ad Veritatem animuwm , atque ita ad
philofophandum praparabit cogita-
tionem , ut ad fupera comvertamus, -
qux aumc, coptra quam decet, ad
inferiora dejicimus. Quam .maxime
igitur preccipiendum et ut, qui pre.
clarifimam banc habitant Civitatem,
oullo modo Grometriam {persant;
nam, & qux prater ipfius propofi-
tum quodammodo effc videntur ; haud
cxigua fuat, & )

QUINTILIANO
Nel Libro prims dell® InBituzione
Oratoria al Cap. x. "

N Geometria, ‘pzﬂem fateutur ef-

fe utilem teneris atatibus , agita-

ri mamqac enimos, aique acui inge-.

nia, & ee!mwwm percipieadi ve.

nire inde concedunt :_ fed . pmdclfu

¢am non ut ceteras-artes , cum per-

: cqm: fint, fed cum d&fcatur exiftia
maant.
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mant . 1d vulgaris opinio eft, nec
fine caufa funfmi Viri etiam impen-
{am: huic. Scientiz operam dederunt,
Nam cum fit ‘Geometria divifa in.
numeros , atque formas, &c.

.PROCLO DIADOCO"
Sopra »il‘p'rimo a Eu':lidf » #/ Cap. xv.

¢ itaque- Mathefis eft, fives

Difeiplina , quz externarum in
anima.rationum reminifcentia eft , &
Mathematica ( hoc eft difciplinativa
Scientia, ut fic -exponam) propter
hanc ea cognitio potiflimum nuancu-
patur, qux nobis ad earum ratio.
num reminifcentiam maxime confert .
Et opus igitur, atque officium hu-
jus Scientiz quale porrd fit, a no-
mine fit manifefum. Id nempe.,
quod infitam movet cognitionem, 8&
promit formas , qua nobis fecundum
effentiam infunt , & infert oblivio-
nem, atque ignorantiam, quz nobis
ab ortu noftro innatz funt: & fol
vit vincula, quz ab irrationabilita-
te proveniunt , ad DEI plan? fimili.
tudinem , hujus Scientiz Prafidis ,
qui intelligentia munera manifeftat ,
& cun&a Jivinis rationibus complets
animas quoque ad mentem erigit,
ac veluti & profundo exufcitat fopg.

. . re,



XLIX
re, & .inquifitione ‘ad fe ipfas con.
vertit, & obfletricatione quadam.
petficit, purzque mentis inventione
adyvitam beatam deducit.

TEONE SMIRNEO

Nell’ Efpofizione di cid, che appartiene
8!l intelligenza delle cofe Mattema-
tiché di Plasone , 'al Cap.l. della
verfione del dotsiffnio Bulialdo.

-J Rathofteries in Libro, cui Plato.
nico pomen impofuit refert,
poftiquam Delios fuper peftis libera.
tionc interrogantes , oraculo dato,
juffifet Deus ALTARE DUPLUM
€jus,, quad tanc erat, erigere, mul.
tam .Fabris, ingentemque obje@am
animi anxictatem quarentibus: Quo.
modo oporteas [olidi dats duplum eff.
cere. Ipfofque adiifle Platonem de
hoc interrogaturos, huncque cis re.
fpondiffe, quod DEUS - ejufcemodi
Oraculum Deliis ediderit, non quafi
dupli Altaris egenus; fed - objeceriy
Gracis, &:exprobraverit circa Ma.
- thematicas Scientias , & Geometriam,
negletum , atque focordiam .
Pia_fotto. Nos Pueros erudimus
- in Mufica, Gymnattica, Literis , Geo-
. metria, & Arithmetica, nihil aliud
molientes, quam ut concipiant (vel.
Parte 1 it uti
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uti tinQuram ) rationes de omni vir-
tute ; quam didicerint , ubi pravias
detcrﬁones . purgatlones » aliafque
prxparationes,. has nempe .Difcipli-
nas , quafi quadam adftringentia me.
dtcamema, adhibuerimus; ut inde.
lebilis fententia illorum vigeat , cdm
indolem ,.& educationem commodam
nadi fuerint, ne firigmenta illa ab.
fterfiva colorem, tinGuramque ab-
radint , voluptas fcilicet omni per-
verfitate , & confnetndine periculo-
fior, do]or etiam ; metas , 8 cup|-
ditas alio quovis Rngmento magis
corrofiva.

Jllnﬂuzioue ingegnofs del ‘taogo fopra
referito , prefa dalle Nete erudis -
tiﬁm Ael Bulinido.

Q Uemadmodum igitur lanas pra.

parant Tindores alumine eas

repurgando , & condenfando 5 Ita
Philofophus animos Difcipulorum_.
fuorum praparat repurgando ipfos
ab omnibus pracoaceptis pravis , dis
fortifque opinionibus, xnﬂtpandoque
Difciplinis Mathematicis ; ut alia
Philofophiva dogmata facilids ,; 8 ad

fatictatem. imbibunt , & firmiffime-

retineant , nec.fe prava mente abrr.
pi unquam patmntur. )
. SB-
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SEVERINO BOEZIO

Nd primo Libro dell’ Arimmetica,
al Caplt. I

Uxbns quatpor , . Arithmetica

nempe, Geometria, Mufica,
& ronomia , fi careat Inquifitor,
Veram inveaire non poffit, ac fing
bac quidem fpeculatione Veritatis
nulli re&h fapiendum eft. Ef enim
Sapientia earum rerum, qua verz
funt coguitio , & integra comp:ched-
fio. Qudd hxc qui fpernit, ideft
has femitas Sapientiz, ei depuncio
non reée phllofophandum. Siquis
dem Philofophia: eﬂ Amor Sapien-
tiee 5 &c. . e

"GIOVAN BATISTA
" BENEDETTI
Nobil Veneziano Fifo[qﬂ, e Mattema-
" tico di gran nome , nella fus Pre-
fmone lll Libro degli Oriuoli ‘f

Ique autem funt anczphnz, quz
fpeculationis excellentia, trada-
tianis jucunditate, atque. wsds, utili-
tate praftent , ha profedto funt Ma«
-thematice , per quas, & Dividas ope-
rationes intelligimus, & prazflantif~
fimam rerum Opificem , xmulamur
Wttt 2 dum
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dum ficat ille paturaliaum, nos arti-
ficialium rerum Authores efficimur.
Harum fpeculationes adeo hominibus
conveniunt , ut vel ex his homines ipi -
an vere fint dignofcantur. Unde A
riftippus Cyrenaicus ex naufragio in
Rhodiorum litus excuffus, ubi >Ma-
thematicas vidit in pulvere figuras,
gaudio geftiens, profiliiffe fertur,
quod veftigia hominum cognovsf-
fct » &c.

ILPADRE CRISTOFANO
CLAVIO

Nella Prefazione agli Elementi
& Euclide , al Cap. iv,

I verd nobilitas, atque praflan<

tia Scientiz ex certitudine de-
monftrationum, quibus uiituer , fit
judicanda, haud dubiz Mathematicx
difciplinz inter ceteras omnes pra-
czpuum habent locum. Demonftrant
enim omnia, de quibus fufcipiunt
difputationem , firmiffimis rationi-
bus, conﬁrmmtquc, ita ut verd
fcientiam in Auditoris animo. gi-
guant, omnemque prorfus dubitatios
nem tollant; id quod -aliis Scientiis
vix tribuere poflumus, cdm in eis
fzpenumero intelle@tus multitudine

opinionum , ac {cntenmrum varie-
ta.

N
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tate, in veritate conclufionom judi-
canda fufpenfus hareat , atque in-
certus « Hujus rei fidem apertd fa-
cium tot Peripateticorum Sedta (ut
alios interim Philofophos filentio in-
volvam ) quz ab Ariftotele , velnti
rami 2 trunco aliquo, exortx, adeo
& inter fe, & nonnunquam a fonte
ipfo Ariftotele diffident, ut prorfus.
ignores , quid nam fibi velit Arifto.
teles , num de nominibus, an de re.
bus potits difputationem inflituat.
Hinc fit, ut pars Interpretes Grza
cos, pars Latinos, alii Arabes, alii
Nominales, alii denique Reales:, quos
vocant (qui omnes tamen Peripate-
ticos fe effc gloriantur ) tanquam..
Duftores fequantur. Quod, quam..
longe a Mathematicis demonftratio.
nibos abfir, nemiaem latere exifi~
mo. Theoremata enim Euclidis, ce.
terorumque Mathematicorum , - ean-
dem hodie, quam ante tot anmos,
in Scholis retinent veritatis purita~
tem, rerum certitudinem, demon.
firationumque robur, ac firmitatem.
Huc accedit id , quod Plato 3it in
Philebo,. feu Dialogo; qui de fuma-
mo bono infcribitur , .ecam Scien-
tiam cfle digniorem, praflantiorem.
que, qux magis finceritatis , veri-
tatifque cft amans. Com igitor Di-

Eit 3 fci-
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fciplina Mathematicz Veritatem adeo
expetant , adament, excolantque, ut
non folim nthil, quod fiv falfum,
verim ctiam mhli quod tantdm.
probabile exiftat, nihil denique ad-
mittant, quod ccrtiffimis demonftra<
tionibus non confirment , corrobos
- reotque , dubium cffe nom potcht,
quin eis primus locus inter alias
Sc«.cntnas omaes fit concedendus..

Il medef fimo Padre Clamo,,
bR fotto o

D has omnes utilitates accedit

maxima jucunditas, atque vo-
laptas , quacujufque animus his Ar-
tibus colendis, exercendifque perfun~
ditur. Suot enim hz pracipuz ex
feptem Artibus liberalibus., in quie
bus non folim ingenui Adalefcen.
tes, verdm etiam nobiles Viri, Prin.
cipes, Reges, ac Imperatores ad ho-
neftifimam., maximéque liberalem_..
oble@ationem animi, quam fumma
ctiam cum utilitate conjun@am pa-
riunt, did, multdmque vesfari fo-
lebam- quorum exemplum maultos
adhuc pofira hac xtate imitari cana
fpicimas.

IL
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IL PADRE DON BENEDETTO
CASTELLI

.Difecpolo del Galileo, nelle Rifpofie
all’ Oppofizioni di *Lodovice delle
Colombe , contro al Trattato delle
Gallegzianti del Galileo s del
medefimo parlando .

Erd dopo I'averfi impenmate le

ali colle penne delle Mattemae
tiche , fenza le quali & impoffibiles
follevarfi un fol braccio da terra,
ba tentato di fcoprire almeno qual-
che particella degli infiniti abifli del.
la Scienza naturale, la quale egli
ftima tanto difficile ,» ed tmmenfa,
che concedendo lui, molti uomini
particolari aver faputo perfettamen.
te chi .una, e chi un’altra, ¢ chi
pid d’apa dell’altre facultadi, cree
de poi, che tutti gli uomini infieme
flatt al Mondo fin'ora, ¢ che fa.
sanmno per 1’ avvenire, nos abbiano
faputo, n? forfe fiano per faperes
wna piccola parte della Filofofia na«

turale,

it 4 IL
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IL GALILEO
Nel Saggiatore .

Armi di fcorgere in alcuni ferma

credenza, che nel filofofare fia
neceflario appoggiarfi all’ opinioni di
quaiche celebre Autore , ficch2 la
mente noftra, quando non fi mari-
taffe col difcorfo d’ um’altro, ne
dovefle in tutto rimanere fterile, ed
infeconda; e forfe ftimano, che la
Filofofia fia un libro, e una fanta-
fia d&’un uomo , come I’ Iliade, e
I’ Orlando Furiofo, libri ne’quali la
meno importante cofa &, che quel
che vi & fcritto, fia vero. Ma la co.
fa nom ifta cost. La Filofofia &
fcritta in quefto grandiffimo libro,
che continuamente ci fta aperto in-
nanzi agli occhi ¢ie dico I' Univer.
fo) ma e'non fi pud intendere, fe
prima non s’impara a intender Ia
lingua, mella quale egli & feritto.

Egli @ fcritto in hagua Mattemati«

ea, ed 1 caratteri fono Triangoli,
Cerchj, ed altre figure geometri.
che , fenza i quali mezzi & .impoffi-
bile intendere umanamente parola 3
fenza quefti & un aggirarfi vanamens
te per un ofcuro Laberinto.

IL
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1L GALILEO

Nella prima Giornata de’ due
Siftemi

Salv. QIgnor Simplicio, noi fiamo

qui tra noi difcorrendo fa-
migliarmente per inveftigare qual.
che verita; io non avrd mai per ma.
le, che voi mi palefiate i miei er
rori , ¢ quand’io non avrd confe-
guita la mente d’ Ariftotile, riprena
detemi pur liberamente, ch’io ve ne
avrd buon grado. Concedetemi in-
-tanto, ch’io efponga- le mie diffi-
cultd, e ch’io rifponda ancora alcu-
na cofa alle voftre ultime parole,
dicendovi, che la Logica, come be.
nifimo fapete » & .1’ Organo , col
quale fi filofofa ; ma ficcoine pud efe
fer, ch’un Artcﬁcc fia eccellente in
fabbricar Organi, ma imperito in.
faperli fuonare, cosi pud effer un
gran Logico, ma poco efperto nel
faperfi fervire della Logica; ficcome
¢i fon molti, che fanno per lo fen.
no a mente tutta. la poetica, ¢ fon
poi infelici nel comporre quattro
verfi folamente : altri poffeggono
tattt i prccem del Vinci, € non fa-
prebbero poi dipignere uno fgabel-
lo. Il fonar I’Organo non s’ impa-

it s Ia
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ra da quelli, che fanno far Orga-
ni, ma da quelli, che gli fanno fo-
nare: la Poefia s* impara dalla con-
tinua Lettura de’ Poeti : il dipignere
s’ apprende col continuo difegnare,
e dipignere: e it dimoftrare, dal
continuo ftudio de’ fibri pieni di Di.
moftrazioni, che fon poi I Libri Mat-
tematici foli, e non i Logici. Ora
tornando al propofite, ec.

IL GALILEO

Nella feconda Giornata .

Dopo aver il Salviati addovto una Dimo«
firazione Fifica Mattematica intor-
no ad un fuppofto efferto Fifico,
Joggiugme cos? il Sagredo.

Eramente il difcorfo & molto

fottile , ma- altrettanto conclu-
dente, ed @ forza confeffare, che °1
voler trattare le quiftioni Naturali
fenza Geometria , & un tentar di far
quello, che @ impoffibile ad effer
fatto. :

IL
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1L GALILEO
Nella terza Giernata.

Interrogato Simpl. dal Sagr. di quelle
&gl paja d’un difeorfo Fifico Mat..
tematico fasto, ex hypotheft
dal Salow cosi rifponde .

Simpl. Uefte (s io devo dire i}
parer mio con libertd)
i pajeno dr quelle fottigliezze geo-
etriche , le quali Ariftotile ripren-
de¢ in Platome , mentre lo accufa,
che per troppe fludio della Geomes
tria i fcoftava dal faldo filofofares
ed io ko cenofcimi, e fentiti gran-
diffimi Filofofi Peripatetiei fconfi-
gliare i lor Difcepoii dallo fludia
delle Mattematiche, come quelle ,
che rendono I’ inteHetto cavillofo ,
ed inabile al ben filofofare; mflitu.
to diametralmente centrario a quel-
lo di Platone, che non ammetteva
alla Filofofia, fe non ¢hi prima fof.
fe impoflefflato della Geometria.
Sagr. Applaudoal configliodi ques
fii voftri Peripatetici di diftorre &
loro Scolari dalle ftudio della Geow
metria, perche non c¢’2 arte alcuna
pitt accomodata.di quefta per ifcop?i-
ze le fallacie loro; ma vedete quanw
S n
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to cotefti fieno differenti da’ Filofofi
Mateematici , i quali aflai pid vo-
lentieri trattano con quei, che fono
informati della comune Filofofia Pe-
ripatetica, che con ‘quei, che man-
cano di tal notizia, ) quali, per tal
mancanza, non poffono far parago-
ne tra dottrina, ¢ dottrina.

“Gli Accademici del Cimento, nel
Proemio al Lettore.

A Geometria dando alla bella
prima nel vero ne libera in.
un fubito da ogni altro pil incerto
rintracciamento , Il fatto &, che el-
“la ci conduce un pezzo innanzi nel
cammino delle filefofiche fpeculazio-
ni , ma poi ella ci abbandona in ful
bello: Non perche la Geometria non
cammini fpaz} infiniti, e tutta non
trafcorra la univerfita dell’ Operes,
della Natura, fecondo che tutte ob-
bedifcono alle Mattematiche leggi,
onde I’ eterno intendimento con li-
beriffimo configlio le governa, ¢ le
tempera , ma perche di quefta si
lunga, ¢ fpaziofa via per anche non
le tenghiamo dictro , che pochi
pafi.

E pos
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E poco pix fotto.

Uivi dunque (cio2 nelle efpes
q rienze ) fa di meftiert I’ inten-
derfi da Maeftro delle maniere del
vero, e del falfo, e ufare dell ul-
tima perfpicacia del proprio giudi.
zio per difcerner bene s'ella &, o
noa &¢. Lo che per poter far me.
glio non v’ & dubbio, ch’e’ bifogne.
rebbe aver veduto alcuna volta 12
veritd fvelata, ed @ queflo un van.
" taggio, che hanno folamente colo-
ro, che degli ftudj della Geometria
hanno prefo qualche fapore .

XENOFONTE
Nel Lib. iv. delle cofe memorabili.

PRimOm Geometriam co ufque di-
fcendam ajebat (Socrates) do-
nec quis poffet, fi ufus ita ferret,
terram, vel re®a metiendi ratione
accipere , vel tradere, vel diftribue-
re, vel opus defignare. Atque hoc
tam pofle difci facil2, ut qui ani-
mum ad dimenfionem advertat, is &
fcire poffit quanta fit ipfa terra, &c.

2550
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CICERONGE

Nel Lucullo, ovvero Lib. ii. delle
Quiftions Accademicke .

Eometrz' provideant , qui fe

profitentur non perfuadere,

fed cogere , & qui omnia vobis ,.qua

defcribunt , probant, non quaro ex

kis illa initia Mathematicorum , qui-

bus non coneeffis, drgnum progredl
non poflunt.

E nel libro yri»ﬁ delle Tufeul,
parlando de’ Greci o

N fummo apud ilflos honore Geo-
metria fuit: itaque mihil mathe-
maticis. illuftrius .

S ENEC A
Epiffola 88.

Uum ventum eft ad’ natorales
quaftiones Geometriz teftinvo-
mio ftatur. °

Fl-
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FILONE EBREQ
Nel libro de Cherublm.

Eometria verd propomonc x-
qualitatem afferens , & quicquid
in nobis enorme, immodi‘cum,‘in-
concinnum.cft , per rbythmos , men-
furas, modulofque muficz civilis -
curaos .

CELIO RODIGINO

Nel Lib. vii. delle Antiche Lezioni
Cap. xxx.

Ythagoras autem , & eum co mul-
ti, qui illo duce purius excitaf-
fe mentem videntur, ampliffime a-
ftruxerunt , abfque mathematico
quadrivio haud factlé philefophiz
apicem contingi, nec poffe verum.
percipi . Propterea qui illud negle-
@ui habuerit, cogitare fubinde de-
bet fe phllofophan haud re@ . Quo-
siam mathematica: difciplinx fubfel-
lia quadam fint, ac elementa,.vel
gradus, quibus confcendantus attio-,
ra, &c. Ceterdm initio Geomegria
prxcipue,, & Arithmetica in mathe-
matum album a Pythagosa funt ad-
vocatx , qudd ad omnem fcientiam,
omnemque difciplinam cap‘e(:agam-..
. ias
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has cum primis accomodas perfpexif-
fet . ‘Hinc & illa feftiva vox Socra-
tici Ariftippi profluxit, .opinor, qui
ex naufragio in Rhodiorum littus
maris impetu, & ventis affilienti
bus quum foret excuffus, ac inibt
mathematicas formulas effet intaitus,
gaudio geftiens profilivit, & benes
* fperare comites juffit quoniam: veftis
gla hominum nofcitaret. Sed emims
mathematica fpeculatio ad cognitio-
nis acamen a Platone fufecpia eft,
quia furrigat animum,-& ad rerum
divinarum intuitum. aciem mentis
exacuat , &c. Nam mathematicas {pe-
culationes veluti przludiaom quod~
dam ad divinorum perpenfionem fta-
tuere coavenit.

EVANGELISTA
TORRICELLI

Nella nona Lezione Aceademica in lode
delle Mqt!ematicbe.

~NHe per leggere il gran Volume
4 déli’Univerfo ( cio? quel libro,
ne* fogli del quale dovrebbe ftudiarfi
Ja vera filofofia fcritta-da Dio) fie-
no neceffarie le Mattematiche, que-
gli fe n’accorgerd, il quale con.
penfieri magnanimi , afpirerd alla
fcienza delle parti integranti, e de
i mem-
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i membri maffimi di quefto gran cor-
po, che fi chiama Mondo. Quando
alcuno defideraffe di fapere le diftan-
ze de’ Pianeti, ¢ delle flelle; si fra
di loro, come ancora in paragon.
della Terra) .quando- altri. ricercafle
le proporzioni delle loro grandezze,
ovvero i tempi precifi de*loro pe.
riodici movimenti ; fe alcuno defide.
raffe conofcer da fe fteffo 1* ampiez.
za di quefta palla terrena, che gior.
nalmente calpeftiamo; fe chiedeflé,
onde procede la varietd delle ftagio.
ni; qual fia la caufa dell’inngoa.
glianza de’ giorni, la quale in tatti
i modi fi diverfifica fecondo le vae«
rie obliquitd della sfera
* Qnid tamtum oceane propetent fe.
tingere folss B
Hiberni ; el qua tardis mova solti.
bus obftes. )

Quando inveftigafle le preceffio-
ni degli Equinozj, i termini degli
Ecliffi, la trepidazione del Firma.
mento , ¢ cofe fimili; certo s’ accor-
gerebbe , che I’ unico Alfabeto, e i
foli caratteri, con i quali fi legge
il gran manofcritto della Filofofia
divina nel libro dell’ Univerfo , non
fono altro, che quelle mifere figure ,
che vedete ne’ Geometrici elementis

u
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1 medefimo Torricelli pin fotto.

Enga .1a Geometria, la quale

doverebbe flimarfi , ficcomea
veramente ¢, la madre, ¢ 12 regina
di tutte le Scienzé Mattematiche.
Dovremmo riconofcere da ‘lei tutti
i giovamenti, e tutti i diletti, che
derivano dall’ Arimmetica , -¢- dalla
Mufica, dall* ARronomia, e-dallas
Meccanica , e'dalla Geagrafia, dal-
I* Architettura, dall* Ottica, ¢ da.w
totte I’ alre figlivole fubalternate
alla Mattematica famiglia. Ma per
taccar qualche fuo proprio partico-
lare, quante volte ci occorre il mj.
furar -1a fuperficie de’ campi, ¢ la
tenuta de’ poderi? Gome {peflo fi ri-
cerca,. quante braccia cube di fab
brica fieno in un muro? Quanto fia
il vano, e‘la’capacita di una cafa,
o di qualenque vafo di che figura f§
fia? Quante braccia di terra fieno
in un ‘monte da trafportarfi; quan.
te ne foflero in un .pozzo, o in un
foffo’ prima, che foffe lavorato;
quant® acqua paffi per un fiume in
un’ ora, ovvero in altro affegnato -
fpazio di tempo . Quefte, e molte
altre fimili, fon quiftioni, che dal
folo Geometra, ¢ non da alcun al.

tro
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tro Profeflore poffono effere fciolte,
¢ determinate. Quarite volte accade
dover levar piante di Cittd, di Fore

tezze, € anco di Provincie? La Geo-
metria con femplici firumenti vi de.
fcriverd la pianta defiderata , ancora
quando non poffla avvicinarft al luo.
go da defcriverfi. Mifurerd col’ oc.
chiate , . ed efcluderd colia lunghez.
za dello fgnardo 1’ attivitd.dell' Ar-
tiglierfe; Ella dir3 I’ altezza di.quel-
1a Rocca, © di quel Caftello enza
appreflarvifi; ella faprd quanto. fia
il perpendicolo di quel Monte , 0
il diametro di quefloglobo , ancorch?
Yuno, e I’ altro ftia immerfo nelle
altifime vifcere del terreno. Ella fi-
maimente porterd le mifure, dovun-
que arriverd colla vifta; ¢ non fard
poffibile n2 anco all’altifimo Satur-
no d’efentarfi dalle dimenfioni del-
la fagaciffima Geometria . Lafcio ftar
da parte, che fe ad alcun de’ vi-
venti cadeffe giammai nell’ animo il
penfiero di voler vagheggiar la ve.
rita (la quale, per mio credere,
® l1a pa bella fra tutte le figlivole
dell’ onnipotenza ) non conviene ,
che la ricerchi, o fper1 di vederla
giammai tanto prefente , € tanto ma-
mifefta in altri libri , quanto in quel-
li della Geometria. Parlo folamen-
te
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te de’libri della fapienza umana.,
fra le carte de* quali concedo, che
molte volte s’ incontrerd qualche ve-
50, MIa perd come peregrino, ¢ tan.
to.avviluppato nella miftione della
falfita , . che I’ accompagnano, ches
I’ intelletto fpeculativo durera gran
fatica, 2 difcernere le larve di neb-
bia, da’ fimulacri di veritd. Pel con-
frario .oe’libri della Geometrfa ve-
dete.in ogani foglio, anzi in ogni li-
nea. la veridignuda , Ja quale vi
difcuopre nelle : figure geometriche
e ricchezze della Natura,.e i tea.
tri della maraviglia.

L
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_ TRADOTTI IN VOLGARE.

LIBRO PRIMO.
xWBse
DEPINIZIQNI': _
I .
r QL pnnto ¢ quello, -
I che non ha par-
" te,ovvero, che s
| non ha grandeZZa alcuna.
} Lalinea & una lunghez<

' 2. ﬁ:tm darghezza.
A I ﬁ'-. C %’
N

3
!
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CIIL
1 fini della hnea f'ono i

punti.. -
, IV.

La lxﬁea retta ¢ quella,
che fi diftende ugualmen-

te fra’fuoi punti.
V.

La. fupezﬁcie & quella,. -

ciae.{b}am_eate ha lunghez~
za, ¢ larghezza .
-V.L

I -fini della fuperficie fo-. "

fio’Ie linee.
VII. .

La fuperficie ‘piana &
quella’; che giace ugual-
‘mente fra le fue linee.
c. .. VIIL

L’ angolo piano & quella
inclinazione , che fanno due
, lmee E quando ia un punto i
toc~

e



-

LIBRO 1 3
toccano , e non fon pofte di-
rittamente fra loro.

. IX, |
E quando le linee, che
contengono - I’ angolo ' fono
rette, fi chiama tal angolo

rettilineo. . -
R
- Ma quandols linea retta
. ftando fopra un’ altra retta ,
- fagliangoli dailati fra lord
uguali , fono ambedue-retti;
¢la lipea,che ft4 fopra,fi
chiama perpendicolare a
quella, alls quale ella. fo-
P“ﬁi' . Ll
: - XL
L’ angolo ot-\ ' ¢ -
tufo & gquello ,:-I—-/
che & maggior = .
del retto. N
s €

" A2 L’ans
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L XIL
v angolo acuto & quello,
che & minore del retto.
XIII
Il termine & fine di qual-
.che cofa .
XIV.. :
La figurae quella ,che € e
contenuta da uro,oda pxu
termlm ’- )
XV, .
. ccrch:o ¢ una figura
piana conténuta da una li-
pea yche. fi chiama circon-
ferenza, alla quale quante
linee rette pervengono ti- -
rate da un punto, che & den-
tro alla figura, tutte fra loro
fono uguali.
XVI
E quefto tal puntofi chxa-
ma centro del cerchio.

11
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XVIIL -

" 1l diametro del cerchio &
una linea retta, che paffa
perlo centro, e dall’ una,
e Pialtra parte € terminata
dalla circonferenza , la qua~
le eziandio divide -il cef=
chio per mezzo .

XVIIL

Il mezzo ceschio , & unk
- fHigura contenuta dal diame-
tro, ¢ dalla metd della c:r-
conferenza . :

B XIX.

La porzione del cerchio :
una figura contenuta dalla
linea retta,e dalla cxrcon;
ferenza del cerchio. -

XX.

"Le ﬁgure che fono con-
tenute da linee rette, fi
chiamano rettilinece. . -

A3 E
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XXL
. B'fe fono contenute da
tre liaee, s’ addimandano_
.trilatere. :

o XXIILo .

.. Se da quattro, qul&n-
latgre.
XXI I.I. o

Se da pit "di quattro ’
molgilatere. . -

o X XIV.

Delle figure trilatere ¢ il
triangolo equilatero quello 5
il quale ha’ tre lati uguali.

XXV.

L’ ;(brcelc ovvero equi-
cture, che ha folamcnte due
lati uguali. |
XXVI
I:o fcaleno '

' che ha tutti tre 7
i lati difuguali.




|

tufo.

‘;L;:l ‘BRO: A b
XXVIL
- Oltre a cid delle figure

trilatere & il triangolo ret-

tangolo quello,il quale con-
tiene in fe un angolo retto .
' XXVIIL

% ottuﬁan- o
golo, che -ha BAI :
un angolo ot- '

XXIX:
L’ Acuziangole , ch¢ ha
tuttx tre gli. angoh acnti .
o XX Xe
‘Delle figure quadrilatere
2il quadrato , if quale & e~
quilatero, e rettanaolo
. . XXXI
_ Lafiguradal-—
I'una parte pin ¢
lunga ¢ quella, i
che ¢ rettangola, ma gon
equxlatera

Ag I
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XXXIIL

11 Rombo & una figura,
che ¢ equilatera, ma non
_rettangola .

XXXIIL :

II Rom- .
hoide € una m
ﬁgura » che
ha i lati, e gli angoli op-
pofti fra loro uguali, ma
non & o equilatera, nd
| rettangola. )

. XXXIV..

Oltre a quefto, tutte I
altre figure quadrilatere fi
chiamano trapezzi.

XXXV.
 Lelinee paral-
lele, o equidi-

. ftanti fono quelle, }c*qual;
effendo in un medefimo pia-

no, e prolungate in infi- |

mto dall’ una, e I’ altra,
par=

/

- ——Ram e .
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parte, non fi congiuagono
giammai infieme .

POSTULATI, OVVERO
DIMANDE.

. I. C . ’
Add:mandaﬁ da qualﬁvo.'
glia" punto , a qualfivoglia
punto tirare una linea retta.
S § A
Prolungare una linea rete

~ taterminata in continuo, e .

dirittamente.
IR O v
Da qualfivoglia céntro, ¢
con qualfivoglia intervallo

- defcrivere un cerchio .

Iv. = 7
Tutti gli angoli retti efs
fere uguali fra loro. '
V..
" E fe fopra due fette li
nec cadendo una retta fa«
As - rd
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rd gli .angtgi in- X
teriori,edau-__ | __
na medefima, = |
parte minori di - B .
due retti, quelle linee pro-
lungate in infinito congiun~
gecfl infieme da quella par-
~ ¢, dove fona gli angolimi-
nori di due retti. - -

ASSIOMI, OVVERO
COMUNI NOTIZIE

- Quelle cofe , che fonou~
. guali ad una medefima, fo-
0o ancora fra loro uguali.
A &

‘Se alle cole uguali fi ag-
giungono: cofe uguali, tut-
te fono uguali fra’ loro.

I1I.
- -Se dalle cofe uguali fi
t14g8OM) cofe uguali exitns
.. , io
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dio le rimaneati fono ugua-~-
li fra loro.

‘ IIry.
Se alle cole difuguali i
. -aggiungono cofe ogaali,
tutte fono difuguali.
V.
" Se. dalle cofedifuguali fi
traggono cofe uguali, le
rimanenti fono difuguali.
VI
Le -cofe , che fono dop-
pie di una mcdcﬁma«, {foro
uguali fra loro.
. VIL
. Lecofe , che fono la me-

td di uon medeﬁma fono

- fra loro uguali.
- VIIL . o
Quellecofe , che conven-
gono, e fi adattano ben¢
infieme , fono uguali. B

A6 . I
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Pot.

EUCLIDE
’ Ix-

Il tutto & maggiore del- |

la fua parte.
' ’ X. .

Due linee rette non com=
prendono fpazio alcuno.
PROBLEMA 1

PROPOSIZIONE L

. Sopra una data retta li-
nea terminata coftitaire il
triangolo equilatero.

Sia [a'data retta linea terminata
A B, bifogna fopra effa coftituire il
triangolo equilatero. Dal centro A
coll’ intervallo ‘A B defcrivafi il cers
chio BCD; fimilmente dal centro
B coll’intervallo BA defcrivafi un
altro cerchio ACE, ¢ dal punto
C, nel qualejcer- p ¢ -

chi tra loro fi fega-
‘no, alli punti AB /A\ i

fiano tirate le linee -
tttte CA, CB.

primo . percht dunque A 2

centro del cerchio BC‘D', rara' '!a.‘.

~ Dif15:AC uguale alla AB; ¢ perch? an-

)
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cora B 2 centro del cerchio ACE', .

fard-la BC uguale alla BA, ¢ fa
la CA dimoftrata uguale 2lla A B,
adunque 1’ una, ¢ P’altra di efle CA,
CB @ uguale alla AB. ma quelles
cofe, che fono uguali ad una mede-
fima , fono ancora fra loro uguali,
.onde la CA @ uguale alla CB, ¢
le tre linee CA, AB, BC fone
uguali fra loro; il triangolo dunque
A BC @ equilatero, ed @ coftituito
fopra: la data retta linea: terminata

- AB, lo che bifognava fare.

|

T e —m———

PROBLEMA IL

PROPOSIZIONE iL .

1. coms,
not.

" Da un punto dato-tirare -
una linea retta uguale ad

un’ altra linea data.

Sia il dato pun- - L
to A, c.ladata
retta linea BC; 'K
bifogna dal pua-
to A tirarc una.
Ifnea retta ugua- \
le alla retta BG. . ,
Tirifi ‘dal punto i
"Aal B laretta linea AB, ¢ fo-
pra <ffa coftituifca il triangolo :qm.

2

LT

.

’0# .
prim .
Prop.
prima
Poff. 2.
3.
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Iatero D AB, ¢ fi prolunghing per .

diritto alie DA, DB le linee ret-

te AE, BF, ¢ dal centro B, con

- Pintervallo B C defcrivafi il cerchio
CGH, = fimillente dal centro D,

coll’ intervallo DG , defcrivafi il
..~ cerchio G KL, perch dunque il pan~
Dif.15.40 B 2 centro del cerchio CGH,

fard la BC uguale atla BG, oltre

a cid, percht D & centro del cerchio
@GXL, fard 1a DL uguale alla DG:
delle quali Ia D A @ uguzle aila D B;
adanque {a rimaneate A L 2 uguale
alla rimanente BG, e fi & dimoftra-
t2 Ja BC uguale 3lla BG; ondes

-~

- Com, 'una, e ’altra AL, BC @ ugua- -

%% 3" I alia BG, e quelle cofe, che fo-
- - pouguali ad una medefima, fono fra
Com. loro uguali, & perd la AL @ ugua-
®oi. 1. Je alla BC; adunque dal puato da-
" to A, fi @ tirata la linea retta AL
aguale alla data retta linea BC, lo

. che bifognava fare. o

PROBLEMA 1II
" PROPOSIZIONE IiI.
Date due linee rette di-

fuguali, dalla maggiore

tagliarnc una uguale alla

minore,
Sia-

4
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Siano date due linee R,
- rette difuguali A B,
C, delle quali A B fia
maggiore; bifogna dal-
Ia maggiore AB ta
gliare una linea retta uguale -atha 777,
minore C. Tirlfi dal punto A Ia [i- ,0";
aér retta AD uguale alla C, e dalt >
©  centro A coll’intervallo A D defcri-
- wafi il cérchio DEF;.¢ perche A 2

. centro del ceivhio DE®, fark R AE

ale alla AD, ma arcor Ia C @ u. D15
guale alla & D, mlunque ¥ una , e 122k
. tradelle A B, G fard uguale alla AD,
€ perd antor Ia AE ? eguale alla C; o,
date dunque due lince retre difhgnali g, 5
AB,Cdalln ABS R tagliatala AE
uguale alla mitiore 'C, 16 che bifogna-
va fare. -

}«‘B,OREM,J;,T.;‘
- ZROPOSIZIONE -IV. -
.- Se dae triangoli hanne
due lati uguali a due lati,
I’ ugo all’altro, e hasno un
angolo uguale ad .ug- ango-~
lo, che & contennto da li-
pec.rette uguali, averanno
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ancor la bafe uguale alla_
bafe, ed il triangolo fard
uguale al triangolo, e gli al-
tri angoli a gli altri angoli,
* P uno all’ altro, a’ quali fo-
no fottopoﬁx i lati uguah,

Siano due mangoh A BC DE F,
quali abbiano due lati AB, AG
.uguali a due lati DE, DF, l’
all’ altro, ciod il lato AB uguale al
lato na, ed il J]ato ACaDF, e
Pangolo BAC uguale a}l’ angelp
.EDF. Dico ancor la bafe BC effex

- uguale alla bafe EF, ed il triangolo

A B C uguale al triangolo DEF, ¢
"gli altri ango-
Ii uguali agli

altri  angoli ,

I' uno alk al-

tro, a’ quali fo- B)
no fottopofti i .
lati ugnali, cio® I mgolo ABC al.
I’ angolo DEF, ¢ I’angolo ACB
all’ angolo DFE, percioccht adat.
t:mcloﬁg il triangolo ABC al triane
golo DEF, ¢ pefto il punto A fo.
pra D, ¢ 12 retra linea AB fopra
la’ DE' ‘ancor il punto B fi adat-

. tcra aI punta E, per eflerla AB

BB
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ugnalé alla DE, e adattandofi }z.
A B alla DE, eziandio la ligea ret-
ta. AC fi adatterd alla DF., con-
cieffiacofache I’ angolo BAC fia u-
guale .all’ angolo EDF, onde ancor
11 punto C fi adatterd ad F, perch?

- Ta linea’ retta” AC @ uguale alla li.
nea retta- DF, ma eziandio il pun-
to B fi’ adattava ad E, adunque la
bafe. altrest BC fi adatterd alla ba-’
fe EF, perciocche , fe adattandofi il
punto B al punto E, ¢ C ad F, la_
bafe BC non fi adatterd alla bafe
‘BF, due¢ linee rette comprenderan-
no fpazio, che non pud effere, adun-

- ‘que la bafe BC fi adatterd alla bafe
. EF, e-fard uguale ad efla, onde an-
cor tatto il triangolo ABC fi adat-
terd a wyrto il triangolo DEF, e»
gli- fard uguale, e gli altri aagoli fi

. adatteranno agli altri angoli, ¢ fg- -
ranno uguali ad effi, cio? 1I’angolo
ABC all’angolo DEF, e I’ ango-
lo ACB all’angolo DFE; adan-
que, fe due triangoli hanno due la-
ti uguali a due lati, I'uno all’al.

" tro, ed hanno un angolo uguale ad
um angolo, che @ contenuto da linee
rette ugyali , averanno-ancor 1a ba-
fe ugualg alla bafe, ed il triangolo
fara-uguale al triangolo , e gli altri an.

_ goli- a gli altri angoli, I’uno all’al-

‘. tm,
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tro, 2'quali fono fottopofti i Tati u-
guali, lo che bifognava dimoftrare.

TEOREMA IL
PROPOSIZIONE V. j

|

|

Gli angoli de’ triangoli
equicruri fopra Ia bafe fo-

no uguali fra lora, € pro-
lungandofi le linee rette>
uguali, gli angoli fotto la
baft faranno ancora fra lo-
ro uguali, '
- Sia il triangolo e
quicrare ABC, ch’ab. . ..
Jeal fato AC, ¢ fi g
prolunghino le rette
Jlinee. 3D, CE per Ff7 -
diritoalic AB, AC. p - 7 .
Dico. I'angolo ABC’ B
«fler ugunle all* angole: A CBy es
I* angolo CBD all*angelo BCE.
Piglifi mella linea BD gualfivoglia
puato F, ¢ dalla maggiore AE ta-
glifi AG uguale aila minore AF;
¢ congiungahfi ¥C, G B, Perchd
dungue {2 AF  uguale alla A G,
-~ e¢la ABalla AG, lk-duc FA,
. AC
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AC fonougwali alledoe GA, AB, Py
-F una ald’ altra, © contengono 1’ aa- I ans.
golo comuns FA G, onde la bafe
-FC-2 uguale alla bafe GB; ed il
-triangelo A FC uguale al triangolo
‘A-GB,-¢ gli altri angoli faranmo u-
guali agli altri angoli, 1" o 4l al-
-tr0, a*quali fono fortopofti i - luti-u~
guali , ¢iok -1’ angolo ACEF uguale
all’angolo ABG,. ¢ I’angolo AFC
all’angolo AG B, e perch? tutta la’
linea AF.- @ uguale aturta a AG
delle quali la parte AB & uguale
- -alla parte A C, fard Ia rintakente &n-
cor BF uguale alla rimanente CG,
ma la FG fu moftrata vguale alla,
G B, adunqua le due BF, FC fo-
e ugaali alle dee €G, GB Pum
ajl’aitra; e 1I'angolo BFC tguile
all’ angolo CG B, ¢ la bafe di ‘efi
BC @t comune, il triangofo dungie
BFC fard uguale al triangols:CG R, Per
¢ gli altri anpoli ‘egti alrei anpolt, ¥ 4o#
I un all*altro, a’ quali fone fottopd. .
i i lati ugwali y adunque |* angolo
FBG @t dgnale al’angdlo GCH, ¢
- J* angolo BGF ull’ angvlo GBG , &
perchd tutto I’ angolo ABG @ ftate
dimoftrato’ uguale & tutto 1’angole
ACF, de*quali Pangdlo CBG ¢ .
. uguale all*angofo BCF., fark il ri- 3, com.
mnente A BT ugonle al rimmneme ot
: A C F)

3. com,
sot,
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ACB, ¢ fono fopra la bafe" del
- triangolo A B C, ¢ fudimoftrato I'an-
golo FBC uguale all’angolo GCB,
quali fono fotto la bafe; gli‘ango-
-1i dunque de’ triangoli equicrari foe
.pra la bafe fone uguali fra loro, ¢
.prolungate le rette-linee yguali, gli
angeli fotto la bafe faranno apcora
fra loro uguali, lo che era bifoguo
di moftrare. - .

e,

AVVERTIMENTO. .

. A percbe 1a dinnoftragione del.
‘ I’ antecedente propofiaiope atpri-
buita da Proclo a Talete , arvecar [wo-
le & Principianti nells Geometria 'sj
gran difficultd 5 che riufcendo talora
malageoole & molti il paffaria_felice-
mente , ¢ fenza sncianpo o -alcuni nos

!

-profeguifcomo pin-oltre il viaggio loro; -

Joovenne & Vincenzio Viviani altrc
maniera pin facile di dimofivare in pria
mo luogo la prima parte folo di tal
propofizione , poiche la prous dells fe-
conda egli wedde , che fi poteva im-
medistamente cavare dalla Propofizio.
me 13. di queflo likro fenza bifogme
Jfin gquivi d’ufaria mai, perci ¢ pa-
ruto beme inferirla in qaeflo imogo ,
fapendo , che mon folo Vincemrio Via
viani , che ne fu I invemtore ,; me,
#n-
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ancora molt’ altri fomo fati foliti di
fpicgarla, ¢ darla mel modo, che fe. .
Zue , dependende tutta dalla paffata 4.
.Propoﬁz:am »

Primo parte delf arztma’mt: :
Propofiziene .

N ogni triangolo equi-
crure gliangoli fopra la
bafe fono. uguali fra loro.

El triangolo ABC fiend i lati u-

guali BA, BC. Dico, che gli

- angoli BAC , B CA fopra la bafe.
AC fono tra Ioro uguali .

- Immaginiamoci rivoltarfi il trian-
Zolo” A BC intorno la fua bafe AC, ¢
¢adere dalla parte sontraria sn ADC,
i modo , che 5l lato AB caduin AD, -
il CB in CD, ficcome I angolo B
isn D, l’angolo BAC in DAC, el
BC l in DCA.

- Dud 2 manifeflo, che ef-
fendo 4B uguale ad AD, e I
CB 4 CD, ei duc JB, .
C B, dati uguali, anco; duc p|

" AD, CD faramno suguali,
e percid tusti quattro ugua- 2\ (X

li: onde per noffra comodstd

Dottemo ue’ triawgoli ABC,
N 4ADC

9
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A D C cansraflegnave i lati 4 mody nes
Sro; e dire, che i} lase AB mel prie
mo d ugusle al lote CD mel fecom-.
do, il CB nel primo all’ AD ned
Jecondo , e P angolo comprefo ABC
nel primo , @ ugnale all’ angolo CD A
nel fmmdo (per efer queflo per co-
83 dire Vimpronta di quelle) fieche ,
per la precedente quarta Propofizionc

gli angoli yimanenti oppofis-a* lati a-

Zuali fono uguali = cive 1’ angolo, per
efempioy B AC , nel primo triango-
Io , oppoffe alMlsro BC Jfegnato 2,

¢ uguale all'angolo DC 4 nmel fecon.

do , oppoflo &l lato D 4 fegnato 2
ma ancora P angolo B C.A del primo
& uguale all’ angolo medefimo DC A
del [eqondo ( per effer quaflo amcera
Is fismpa , o ¥ impronta di quelia)

) |

<

adungue fe I una s ¢ P alty’ avgo.. |
lo BAC, BC A ¢ ugusie al medefire:

DCc4, qun' due farammo fra lovo u..
Zuali , e fom fopm labafe AC dcl daa
to triangolo equicrure ABC. Miusm..

que & manifefle quante i )npofc '

dnmqﬂun o

TEOQOR E M4 1L
PROPOSIZIONE VI.
Se due angoli d’ un trian-

golo ﬁcno uguali fra loro,
czian.
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eziapdio i lati, che fono
fottopofti agli uguali ango-
li, faranno fra loro uguali.

" Sia il triangolo ABC, che abbia
" I’angolo ABC uguale all’ angolo
ACB. Dico ancor il
lIato' AB effere ugna-
Ie al lato AC, per-
cioccheé ,fe la AR non-
et uguale alla AC, U- o
na di effe fard maggio- * —
re, fia maggiore la AB, ¢ dalla.
maggiore A B taglifi 1a DB uguale 3.4
alla minore AC, ¢ giungafi DC, %
. perché dunque la DB & uguale alla
AC, cla BC ¢ comune, faranno le
‘due DB, BC uguali alle due AC,
CB, l'una all"altra, ¢.1’ angolo DBC
¢ uguale all’angolo ACB, onde la -
bafe DC @ uguale alla'bafe AB, ed 4. 4
il triangolo DBC uguale al trian--que/.
golo ACB, il minore il maggiore,
che 2 -inconveniente; non @ danque
la AB difuguale alla AC,;'ma fa-
r2 ‘uguale, ¢ perd, fe due angoh
d’un tri::lgolo fiano uguali fra lo-
ro, ewtandio i lati, che fono fotto- -
pofti agh ugwali angoli, faranno fra
loro uguali , lo che bifoguava dimo-
&ueo C R - .
: Nel-
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TEOREMA 1V.
_ PROPOSIZIONE VIL

. Nella medefima retta li-
nea non fi coftituiranno in
diverfi punti due linee ret-
te uguali a due medefime

" gette linee, I’un’all’ altra,

dalle medefime parti, che
abbiano i medefimi termi- |

- ni, che le prime. -

s. di
quefe

"lineerette AC,CB
_due altre rette linee &

Coftitnifcanfi, fe
fia poffibile , nella
medefima retta linea
A B a'duc medefime

uguali AD, DB ‘1 uga all’altra in
diverfi punti CD, daile medefime,

* parti come CD, ch’abbiano li me-

defimi termini- A B, che le primes
rétte linee, dimodocht la CA fia.
ugaale_al'a D A, qual’ ha il mede.
fimo termine A, ¢ J]a CB fia ugua«
le alla DB, che ha il medefimo ter~

. mine B, e giungafi CD, perche dun-

que la AC ? uguale alla AD ,ifaﬁ
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ra ancor I’ angolo AC D uguale al.
1’ angolo ADC, onde I’ angolo
A D C @ maggiore dell’angolo DCB,
e perd I’angolo CDB fard molto-
maggiore dell’ angolo DCB; oltre a
cid, perche la CB- .uguale- alla.
DB, eziandio I’ angolo CDB far}
uguale all’angolo DC B, ma fi @ di-
moftrato’ affai maggiore di effo, che
¢ impoffibile, adunque nella medefi-
ma retta linea nom fi coﬁnunranno
- in diverfi punti due linee rette u.
guali a due medefime rette linee,
J'una all” altra, dalle medefime par-
' ti, ch’abbiano .i medefimi termini,
che le primé, lo che bx[ognava di.
moftrare «

TE OREMA V.
pxoposxzxoun yor

~ Se due triangoli hanno
due lati uguali a due lati;
- I’ uno all’ altro’, ed hanno
la bafe nguale’ alla -bafe,
avefanno ancora I’ angole
.contenito "da uguali lati,
uguale all’ angolo.. . :

B Y Sige
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Siano dues

triangoli ABC, A D_

PEF, che ab- .

biano due lati '

A B ’ A C _0- f< .
BL—CEBr—C

gualt 2 due la-
ti DE, DF, I" uno all’ altro, dis
modocht A‘B fia uguale 2 DE, ed
AC a DF, ed abbiano la bafe BC
ngnale alla bafe EF, Dite ancor
Pangolo BAC effere uguale all’ an-
golo 'EDF. Percidcche fando il
triangolo A BC fopra il triangolo
DEF, ¢ pofto il punto B fopra E,
¢ ta linea rerta BC fopra la EF,
eziandfo .il punto C fopra il punto
¥, perch? la BC @ uguale aHa EF.
Onde flando BC fopra EF, ftaran-
ne ancora Je .BA,. AC fapra le
ED, DF, perchg, fe la bafe BC
fard pofta fopra la bafe EF, ed i la.
ti BA, AC non fiano pofti fopra i
€ati ED, DF, ma fi permuwtino,
come EQG, GF:, faranno- coftitnite
pella medci}'ma retta linea in divesfi
punt! due finee rette nguali a due
medefime: rotte dince., 1’ pnd all’al
gra., dadle'medeGme parti, che b3a-
no i medefimi termini; ma non fi co.
por Rituifcotto, come fi ¢ dimoftrato;
ant. mON & dungme vero, che fo'la bafe
BC. 2 fopra la bafe EF, non lﬁano
-t .. 1 la-
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i tati-BA,-AC fopra i:l&i-ED,
DF, adenque converraano infieme,
e Pdéngolo B AC fard fopra I’ ango-
to ED¥, e gli farh uguale,,: onde
fe duetriangali hanpo due:lati wgnas
Iria. due dagi, :I’uho’all’zltro, ed.
hanno 1a bafe nguale alla bafe; ave-.
ranno ancora l’angolo contenuto da
ugiali  Bti,* yguale gll*angplo, M
che bxfognava dnmoﬂrarc .

‘ r,re (S

P R O B L E M A IV.
moposxzwnz Jx.

Dmderc per mezzo un
angolo rettilineo dato. -

Sigil dato'angolo ret-
tilinkp BAC, bifogoa -
dividerlo per mezz0-
Piglifi nella Jinca AB
qualﬁﬁapunto D,edal. -
Ia ;linea AC taglifi la
AE. ugwele alla AD,

¢ giunra DE coﬂnmfcaﬁ ,r@;a qﬁ‘g qufe

il trjapgolo eqmlatero D EF, ¢giun-
gafi; AF. Dico.I’angolo BAC of~

fere divifo per mezzo dalla lipea ret- .-

e AF; percipnche effendo iz AD
vgmk alla AE:, el AF comune

- Garann je.die DA 4 AF uguali als
. Ba .. e
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per l¢ duc E!A, ‘AR; I' nna all'altra
Tant, € la bafe DF 2 uguale alla bafe
EP;, adunque [’angolo DAF, ® u.-
guale all*angolo .E A F, ¢ perd P an-
golo rettilineo datc BAC 2 divifo
per mezz0 ‘dalla linda retta AF, lol
chc b;[ognhva fare. ped

PROBLEMA A
PROPOSIZIONE X

g ( r' .
Dw:derc per mé27o ina
data retta linea’ términata .

-8ia Ia data retta li. - -
nea letminatacAB, .
1. di bifogna dividerla per
guef. mezzad. Coftituifcafi’ /- ‘.
fopracﬂ'a il triango. A E- B
L ane. 10 equiljtero A'BC,'e I*angolo ACB
dividafi-per mezzo ecolla linda retta
C B, Dicq la linea retta A B éffer di-
2 pbr pezzé nel punte E, percioc-
g?cpﬂ%ndd la ‘A C uguale atla: C8B,
‘e 1a ‘C E comune, le dee AC,;,"CE
fono uguali alle diie BC,CE,{'u«
a di qo gl altra, e I>angolo AGE ..
auef. guale all’angolo BCE, adunque la
bafe AE @ uguale dlla bafe BE, &
petd {2 linea retta -terminata AB Y
divifa pe¥ meaze nelipunto E ; lo.che
bifegnava fare. - PRO.

<3
>
o2
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PROBLEMA VI
. PROPOSIZIONE . XL

~ Tirare ,una linea retta;

- .petpendicolare. da:nna da.
%a ety linea da -um.pun-

to dato in efla.
- Sia Mdara retta Y
_Iim&.AB,.F_'d il Pun' .." :
told\a \'rn‘dﬁl: q, )
bifogha dal punto C LY -

© dirare upy:hnea rer-4 DC KR
ta perpendicolare alla, AB. Piglifi
nella A G qualfivoglia“ pinto D, ed 3 &

alla C Dwgpongafyspguale’l=CE, quef.
fopra oftitpifcafi sik-itwiangalo 1. 4;
equifitere) EoDcogimgati', CFa quef.

. Dico\effértirata dvadinea retta F&
rarpendicolags Aalle: cretta data: A B
dal punto C dator ini effar; -pencidechd
#ffendd ta:DQnuguale 2l BE s
I F Ccdmune s f2ranno’le die DC;
GHcugudlizalleTuesRC; QF, 1oz 8. di
all’altral & lasbafe sDF dngsale 3l quef
1a bafe :FE, adunque angolo D CF piff;e,
& uguale all’ angolo. ECF, ¢ fona °
‘confeguenti, ma:quando iz binea ret.
1a fhando fogra -un’Witxg-Jiged resta

) Bs " fa
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fa gli angoli confeguenti uguali fra
lord , ciafcuno degli’angoli ugnali @
retto, adnnquc ciafcuno di effi DCF,
FCE ¢ retto, ¢ perd fi @ tirata
la lmea1 retta FC perpendicolare al-
Ja data ‘retta linea A'B dal punto C
dato in.efla, lo.che. bimgmw fare.

PRZGBLEMA’VII
PROPOS'IZIONE XII. '

Sopra una data retta li-
nea infipita da un puntada.
to ,chie \non fia, jn iafla , ti- |
fare unr hma retea per-
pendicolare: “*

Sia lz'dawmm
tmea infinita A B,
cedl davm;z:pmmo»c(,~ N
chemﬁamef-‘ S
fa ,. bifogna fopra. AGNE-R 3
la data .regta linea - O .
infinita AB dblupuntd datd 0, che
Bon R ih ells , tirdka awarbnérret.
ta pexpaidncomm I Prgli dallraltia
. parte della linda revtai A B qualfi-
voghkia ponto E, ¢ dal icenttd G.col.
I' inteovalio C F. deferivafi il cerchio

* BPG, ¢ la BG fafegata per mez-

30 1{cL.panux H 'esgmga((i: CG,

b
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CH, CE. Dico fopra Ta data ret-
ta linea infinita A B dal punto di-
to €, che non ¥ in effla, effere ti-
rata la CH perpendicolare ; percioc-
che effendo 1a G H ugnale alla HE,
¢ l# HT c¢omune'; le dué¢ GH,

M C fone uguali alle dee EH, HC, 8. 4

1’wna all*altrz, ¢ la bafe CG @
uguale alla bafe CE, adanque I’an-
golo CHG '? uguale all’angolo EHC,
e fomo confeguenti, ma quando la,
}inea retta, flando fopra una linea

uef.
lgaf. io.

rettz, fa gli angolt confeguenti u. .

guali fra loro, ciafcuno degli ango-
It oguali & retto, e quella linea.
retta, che fta fopre, fi chiama per-
pendicolare 2 quella, alla quale el.
~ i foprafd , adumqec fopra la data
retta linea infinita A B dal dato pun-
-to- €, che non & inefla, fi @ tira-
ta fa perpendicofare CH, lo che bi-
fognava fare SN ,
TEOREMA VI
PROPOSIZIONE XIIL
Quando una linca retta
ftando fopraun’ altra retta
lineafa gli angoli, o gli fa-
ra amendue retti, o ugua-
li a due retti.-



42 EUCLIDE

La linea retta AB . ;
ftando fopra la retta. Ef Y
CD faccia gli angoli
CBA, ABD. Dico

gli angoli CBA, ABD
o effere due retti, o uyguali a due
Diff.1o. retti. Perché fe CBA @ uguale ad
" ABD, fonp due retti, ma fe nd,
11. 4 tirifi dal puntc B foprala CD la
quef. B E perpendicolare, aduoque- gli -an-
goli CBE, EBD fono due retti,
e perche CBE & uguale alli dues
CBA,; ABE, pongafi EBD co-
mune, - gli angoli dunque CBE,
EBD fono uguali alli tre angoli
CBA, ABE, EBD, fimilmente,
perche I’angolo DBA 2 uguales
alli due angoli DBE, EBA, pon.
'gafi A BC comune, adunqgpe gli an-
goli DBA, ABC fono uguali al.
li tre DBE, EBA, ABC, ma {i
5. ¢om. @ dimoftrato ancor gli angoli CBE,
wot.  E B D effere uguali alli medefimi tre,
¢’ quelle cofe , che fono uguali ad
una medefima, fono uguali fra lo-
ro, adunque eziandio gli angoli CBE,
E B D fono uguali agli angoli DBA,
ABC; ¢ CBE, EBD fono due
retti , onde. gli angoli DBA, ABC
faranno uguali a due retti , e perd
quando una linea retta ftando fopra
un’altra regta linea fa gli angolil_, )

g I
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-gh " fard “dmendue - retti, o uguali a
‘due retti, le cbe Bu!bgnan dxmo-
‘ﬁl’i{\ev _: '::". v
TEO’REMA rn"
- PROPOSIZIONE XIV.

.§e.ad. una. retta knez ,¢
:ad un puntoy che:fia inefla,
‘due lineg retie .nbn, pofte
dalle .medefime parti, facs
ciano gli angoli confcgucn-
ti-ngaali a due fenely efid
lince: faranno per dmtta ﬁ’a
loro, . -ois :

Ad una retta Tie- Af
B, Pd !al R
p'unto s Che*® m> - -
efla dus luaeo Fet-.
te BC, BD non D
- pole ddle medefimé ; parti facciano
gli angoli confeguenti uguali a due
retti ABC, 'ABD. Dicola BD
effere -per dititeo wll. CB; percioc.
che {c la BD qor:® per diritto al-
la GB, fia la BE per d'mtto alla
CB, pcreha déngoe :la linea rsetta
!AD &1 fopra Ja.vetta CBE, gli
Bs . A=







1" sngolo AEC effere . \
uguale all’ angolo DEB, g
e I’angolo CEB all’ an- ‘c
golo A E D. Perche :

" ftando la linewsretta ‘A B -fopra {a

retta CD, fa gli angoli C EA, .
AED, faraono nguski 3 duc retti, 13-4
fimilmente, perche la linea retta, 1%/°
DE ftande fopra la tetta AB.fa gli
angoli AED, DEB, faranno AED,

D E B uguali a due retti, e fi ¢ di.
moftrato -ancora gli ango CE A7

_ A'ED ffer ugimii a2 dee retsi; 4
dunque gli angoli CE A, A ED foy 1.com.
no uguali agli angoli A E Dy DEB, #er.
traggafi il comune A ED, adynque
ancora il rimanente CE A & URUA- 4 (pp,
le al rimanente BE'D. Si dimofirg. 3o,
ranno parimerte uguali CEB, DEA,

e perd fe due lince retté fi feghing
infieme , faranno gli angoli, che fo-

no alla cima, uguali fra loro , lo .
¢be bifogyava, dimoftrare,. . |

COROLLARIO,,,
Da @,_éﬁq‘ghiataﬂi‘_cntb. fi

vede, che quante ligee. retn

te- infieme fi fégano , fan-

ko gl angolia che fono uel -
o = 6 iCe )
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fegamento, uguali a quat-

tro retti.

THoREN A Ix
 PROPOSIZIONE XVL .

Prolungandéﬁ un latodj .
ciafcyn triangolo ; I’ angolo

. efteriore & ;maggiore del-

~ed aoppofto.

3 di
quf.

Per

I'uno ; e I’altro interiore 4

Sia il triangolo

A BC, ed un la-. AEfF
to di ¢ffo BC fi o\
prolunghi nel D, BLH
dico I"angolo efte-

riore ACD effer g
maggioré dell’ u-
no, e F altro interiore’, ed oppofto;
ciod CB'A, BAC. Seghifi AC per
mézd ngl pyntq E;, ¢ giynta BE
prolunghifi nel punto F, ¢ pongafi
la EF uguale -alla BE, giuagafi
poi FC, percht dunque la AE &
vguale alla BC, ¢ 1a BE alla EF;
le dpe ,AE, EB fona uguali- ally
due CE,-EF, 'una all’altra, €

Pas, I angolo"AEB 2 uguale 'a}l'».ai:gé.
. N . °
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lo FEC, perciocche fopo ally, ef- 4. &

ma, onde la bafe AR 2. uguale al—!"'ﬁ

{a. bafc FC, ed il mang,olo -ABE
4] triangolo l-' EC,«¢ gli-alyi ango,
li ugyali agh,altrr angoli, I’ wao

all’ altxo , 2’ quali fi: fottopongpno

i Jati ugualn » adunque.I’angelo BAE

2, vguale all’ angolo ECF , ma V' a0
golo"EC D' & maggiore di ECF'

1" angolo dunque ACD 2 magglqrg
déll”angolo BA'E;. e pariments e . -
gandpﬁ la linea-retta B C per mez-

20 , fi dimoftzerh ‘1°angolo BCG, Po
cior ACD maggiore- dell’ aogolol’nx
A BC, laonde prolungasdofi un la.

to di ciafcan triatgelo , 1angoelo es
ftériore € maggiore dell’ uno, ¢ l'al,

tro “interiore, ed oppefto , lo chq
bu‘ognasn dimoftrare. -

'TEOREM”A’ x‘

PROPOSIZIONB xVu.

Due anvoh dn’ E;al‘éun tri-
angolo prefi in quahmquc
modo , fbno mmon di due

[4 .

Fetti, co Tf v

: ~ 8ia 4l triangolo & B €. Dito due

angelicdel tsiangolo ABC, prefi int
- 4 ' quale
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gualfivoglia modo, ‘effer minori di
due retti.’ Prolunghifi Ia BC nel
Per  panto D, e perchd I'angolo ACD
Fans. eferiore del triangolo A BC, & mag-
giore dell*interiore, ~ . ' 4.
edoppofto ABC, pen~ : .

gafi comdne Jo ACB,

‘adunque gli angohi
ACD, ACE fonoyp B
maggioré degli angoli - ' i
13. & ABC, BCA ,,ma_gll angoli ACD,
quef. A CB fono uguali.a due retti , che
" perd ABC, BCA foro minori dt
due rétti; dimoftreremo “fimilmente
ancor- gli angoli BAC, ACB, ¢
CAB, ABC effer minori di due
retti; adunque due angoli di ciae
feun ‘triangola , prefi in qualunque
modo , fono mimori di.dge..retli,

lo che bifognava dimoftrare.

TEOREMA XI
PROPOSIZIONE XVIIL

. Il maggior lata di cias
fcun triangolo & fottopolle
al maggiore angolo.’
'8ia il triangold A BC, clie abdia
il Jato AT maggioge del lzkanl.\;ls
. le

.
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Dico ancor I’an- . bt
golo ABC efser-
maggio e dcll' an-

lo s pere o
ciocch? eﬂ'endo la
A C maggiore delia AB, pongale'
la AD ugualealla AB, e giunga
BD, ¢ perchd del. mangolo BDC
)’ angolo. efteriote &, ADB, fard 16. di
quefto maggme dcd’nm:nqre, eq quef.
oppofto DCB, ma ADB ¢ ugua-

Je ad ABD, eﬂ’;ndo il lato AB
uguale al lato A D, adunque I'an- 5. &
golo ABD & maggiore dell’angolo!"lf
ACB, onde ABC farx molto mag-

giore di A CR, ¢ perd il maggior

late di. cu{cun trjangolo @ fottopo-
flo al_maggior angolo, Jo che bifo-
gnava dimoftrare.,

TEOREMA xn'
PROPOSIZIONE (XIX.
" Almaiggiotangolo dicia-
feun triangola & lbtwpoﬂo
il maggior late. ' . .

Sia il triangolo AB’C, che ab
bia |'angole ABC ior del)’ an-
golo BCA, cho ll ato AIC ef-

" .. - Gre ‘&

o
.
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effer maggiore del Ja- 4
to AB, gcrciocche',-
fe nod 2 ma gioré; '\ -
gyyefo AC & ugu2- Bl _
Je 3 AP, ovvero - T o
¢ ‘miiore di effé, ma ‘fon 2 ugua
Je , perche ancor I’ angolo A B-C
farebbe uguale' all* angolo ACB,

"+ che won ;- e-perd AG non’e -u.

Per
' anty

guale'ad A B; ma m anche & mic
nore’, perche "ancor I*angolo-ABC
farebbé ‘minore dell’angolo AC B,
che nop @; onde A C-don 2 minde

-ye di-‘A B, ¢ fi & dimoftraro ,* che

mon @ uguale, adunque A C @ mag-

giore di AB, faonde’ al maggior
angolo idi clafcun triangolo” & fotto.
pofto i1~ maggior Iato,’ lo che:bifo.
gnava dimoftrare oo - - ce
TEOREMA XIL
‘BROPOBSIZIONE. XXi

-t 'Doe- lati di ¢iafcun: ‘tri-
angalo prefi in qualfivoglia
modo fono maggiori_delri-
~"'§i3 {l ‘triangolo A BE, Dico dué
i Qel triangolo. A B C-cffer %‘:te’-
Bi0-
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/ giori del rimanen- D
te, prefi in gdalfi-”
voglia ‘modo, cio? i
lati BA, AQ mag-
, giori del lato BC,
ed i lati AR, BC
_maggton del JagoB- . 7 G
edilati BC, L
CA effere maggiori di AB. Pro-
lunghifi BA nel punte Dy e pom-
gafi AD ugualea CA, e gumgaﬁ
DC, perche dunque DA @ ugua-
lead AC,-fard ancor I’angolo ADC §- 4
uguale all'angola AGD, ma ltap quef.
| golo BCD 2 maggiore dell’ angolo
" ACD, adunque'F angalo BCD @
maggiore dell’angalo ADC, ¢ pers
ch? D C B 2 triangolo,, che ha I”am
golo BCD maggiors dell’ angolo
BDC, cd al magglor angolo 8. fot- Per
~ topofto il maggior lato., fard il:la. / ans.
~ to BD maggiore del lato ' BC,ma
‘DB ugua?e alli BA, AC, on.
de t lati BA, AC, fono maggio-
~ridi BC; dunoﬁrercmo fimilmen.
te ancora i lati' AB; BRC. “effer shag.
glori del latoiCA, ed i lati BC, |
C A maggiort di A n aduaque dme
lati di ciafcun tnangolo, prefi im.
qualfivoglia modo ,, .fono maggioci
del rimancate, lo che bifognava dl-

woftrare. . . - . < .
' IEO« .
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TEOREMA XIP
PROPOSI-ZIONE XXI.

Se daitermini d’un la-
to del triangolo fi coftitui-
fcano duelinee rette di den-

" tro, quefle faranifo minori

detli due lati del triangolo,

. m3 centersaanc .1’ angolo

maggiore .

In un Jato del A -
triangolo ABC,
cioe. BC da i ter-
mini B, C cofti-
tuifcanfi di dentro g

- . due retre linee BD, t

Per
L ant.

DC. Dico BD, DG ecfer minari
degli- altri due lati el trizngolo
BA, AC, ma contenege angole

BDC maggiore dell'apgolo BAC, .

Prolunghifi BD’ vel:ipinke E, @
perche due lati di “riaftun ttiango-
lo. fono maggioti del rimanente, {2
famno i due kati BA; AE del trie
angolo . ABE , maggiori del late
BE; pougafi EC comune, adusque
BA, AC fono maggtori dé BE,

’



" -L-I:B-RMO: {

' EC, fimi gare . perchd -i tdue lati
CE, ED &I iriang6lo CED forlo
maggadn del Iato' € I, "pougifi ¢o-
e DBy onde' CE , EB foho
maggiori di Cb, DB ma fi &
dimofttato BA, AC. éffer maggio-
‘ri di BE, nc, _adunque B'A , AC
fowo mohb maggiori di- BD, BC; 16. i
olt:e ‘a cidy perehd l’angolo cﬂe-”"f

riore di ‘ciafcon triangolo’ @ mag-
giore dell’ ingeriore, ed oppofto .. §3-
ra I’ efteriore angolo. EDC del trian-
golo CDE, maggiore di CED),
per la medcﬁma ragione ancos: l*an-
golo efterioreCE B _ del. triangolo
A BE, &maggiore di BAC ; ma,
I angolo BDEC fie dxmoﬁraxo mag.
giore. dell®angolo CEB ,. adunque
P agolo BP-C fara gnolw maggie-
re \dell’ 3ngolo B A O, onde. fe dai
termini di un lato del. Jaiangolo &
‘coftituiltanio’ due lineg rette di den.
tro, qucﬂe faranno: misori delli duye
lan del ttlangplo ma conterranme
Fr angplo gmggtom, le: che bifogage.
Na dimoftrares . - . nopoe

PROBLEM“A’ I’III
- PKOPOSIZIONE I
: ‘Pa’ tre linge rette , che

ﬁano nguﬁh A tre tctte iy
nee
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nee date ,’ coﬂxtun(rc uns
triangolo yma bifogna s che
-due {iano' maggiori della ri-
‘manente, prefe in qualﬁvo-
-glia modo; perciocche due
Iati di -ciafcun. triangolo,
prefi in qualfvoﬂxa mado,
-fono magglon del Tima-

nente. .
- Siano tré h-.
nee  rette: date -
A, B, C,-dae
ﬂelle qualr fia-
no maggiori del-
Ja fimanente ,
prefe in qnalﬁ' .
voglra - fwodo , O
m& che 'efA’ P '.‘}..0'.'2 NN ]
B fi ino maggioncdcna C, ele A}
C Hhano magg:on della B -ed an-
cora le B-,’ C-maggiori- deH’A bie
fogna da tre linece retié: ugua!i &k
le -A ;:B, € coftitaire up tyiange-
lo. ‘Prbpongaf Ia ‘finéa tetta”*DE
terminata nel puato ‘B, ma infini-
$a verfo il punto E, . pongafi la
DF uguale ‘alla A, ¢ la FG u-
gmle alls-B, e fa GH alla\fi
. a

B
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dal-centro ¥.col|’intervallo - F D des
fcrivafi il cerchio DKL, poi dal
éentro-G coll* intervalto G defcria
vafi un altro cerchia XL H ,-cgiune
ganfi KF, KG. Dico da tre lince
rette- uguah yle A, B, C efferfi
coﬂl“'x il nangolo XFGs per=
ciogth lx«:ﬂ'c o- il pante F centxo del
cefchio, D)(L, fara la FD yguale
allz-FK, me—da-ED 2 ugnaje alla

tgpque ancor ;la FX @ pgua.
Ic ad oltre a cid y perchenil pupe
to G2 :ceatre: del cerchio LXK H;
farz Ia GH uguale 3lla GK, ma
la GH ¢ ygaale alla C, adupques
eziandie Ja :GK @ uguale alia C;
ed 3 Ja EG. uguake slla By adup-
que le:tre KE, FG, GK fono u,
guali alle tre'rette A, B, C, es
petd delle tre Imee rette KF FG,
G X, 'che ‘fopo pgnali alle tre ret.
te date: A, B, C fi 2 coftituito il
triangolo KI‘G lo ;he b:fognau
fnm-. .

PROB L'E M A 1_'X§
PROPOSIZIO’NE XXIH. .

Y Nclla data rétta lmea é

' npl punto fate. in cifzﬁcer.'
$

€
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“nelts 'Idata linea

& EUCLIDE
fiitaire un angolo rettilineo

yguale a un altr’ angolo ret-
tilineo. daw. o

T

S ld ddta li-
mex AB,fed il
punto - dato -in ef-
fa A, ¢ ¥ango.
' retilineo dato:
DGCE , bifogm.

retta AB, € nel dato »p\mto in ef-
fa A, ‘cofthaire -un angolo rettili
neo dato. PiglHi-acll'una, ¢ I’altra
di efe CD, CE quali 6 vogliano
p\mn DE, ¢ giuagafi DE, ¢ da

_tre linee rette, che fiano -uguali al-

le tre rette CD PE, EC, cofti-
tuifcafi il trr.mgolo AFG,di modo,
che Ja CD fia uguale alla AF, e
Ja CEalla AG, ela DE alla FG,
perch? dunque le due DC, CE fo-
no uguali alle due FA, AG-l'u.
na all’ altra, e la bafe DE @ ugua«
Ie 4lla bdfe ¥ G, fard an¢or I’ ani.
golo D CE uguale all’angolo FAG,
adunque neclla data retta linea A B,
¢ nel punto in effa dato A, fi @ co-
fituito Fangolo xmllmcod'ke u.
guale all”altro angolo rettilineo da.
16 DCE;} fo che bﬂ'ognavi };g:. .
g TEO.
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T EORE- M 4 X V.
: onrosmloun XAV,

‘Se due trlaagoh hapae
due fati uguali & due lati
T uno .alf’ altro, ¢ I’ an-

golo maggiore dell’ ango-
lo, che 2 conteduto da li=
'ncc rette uguali ,averanno

ancora la bafe meggiore
della bafe,

_ Siano due 1m

angeli’' A B Cy

DEF, che -_ab-

bianoduelati AB.

ACugualiadue ® |

Jati DE, DF, -

Tan al’ nhm ciot il lato AB -
-guale af Jato. DE ed il Jato -AC
.ugnale:a DF , ¢ I’angolo BAC fia
-maggiore . dell’ angolo: EDF . Dico
antora .Ja bafe! BC seffer maggione
-delia bafe EF. Perch? l'angols BAC
2 ‘maggibre -dell’angolo .ED¥ . eg-

- Biruifcafi -nolla limea retea DE, <

ol patnos,. che.2 in effa D, 1’an- p,,

golo B D G ugnalcamupb BAG, Pamt,
--l J -~ (4 pon‘
N\



4 EZUCLEIDZE
¢ pongafi 1a DG uguale ad una di
efie AC, DF, _¢ giunganfi G E,
FG; onde percht J]a AB 2 uguale
alla/DE, ela AC!3la"DG;. le
due BA, AC fono uguali alle due
BED,, DGy P s 10 dlira, € I’an-
olo 'BAC @ uguale. all* angolo

DG adunque_ la bafe BC & u-
ghale alla bafe EG; oltre’ a cid,
perche: 14.D6 - ugnale alla DF,
¢ I'apgolo DFG uguale ali’ ango-

. Jo'DGE, fafa I’angolo DF G mag-

giore dell’ aogolo 'EGF, I’ angolo

dunque EEG 2 \A- - D
molto maggiores '
dell’ angole EGF, .

¢ perche. EFG & L

triangolp ; che ha cE
I’ angolp EFG - .
maggiore del’EGF, éd al maggio-
re angolo @ fottopofto il maggior
lato, fard ancora il lato EG mag-

giote’ del laro £EF, ma il Tato EG

& uguale al lato BC, aduaque an-
cora 8C fara maggioredi EF, laon-
de', fe:due triangoli hanno due la-
o ugnali a due Jati , 1' uno ali’ al-
tro, ¢ I* angolo maggiore dell’ ango-
‘1o, c!le.é contenuto da . linee rette
aginli, raveranno ancora la .bafes
nraggiore della. bafe, lo che bifo-
gnava dimoftrarc. N

- TEO.
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| TEOREMA XVI
.. PROPOSIZIONE XXV,
) Se due triapgoli hango
duc_..f.lati«l guali a..due la-
ti,’ Vugo wll"sliro, e la
b#fe jmaggibre. della bafe,
, #¥erenro aicera J’angolo
- maggiore dell’angolo, che
da’{ati uguali & conteputo.
- Siamo due grian- 5
l 8oliABC, DEF,
she abbiapo dues
! lati AB, AC u.
© guali a2 due lati
- DE, DF, I'upe® € §p
all” altro, ciod il Jato A B uguale
to DF, e la bafe BC fia maggio-
ts Jdella bifeEF.. Dicoasioors I’ an-
golo BAC flter,c‘.maiginxe dell’an.
P y

goto ‘E'DF.’ Perciocch?,, fe .non @
maggiare, 0 2.uguile,.o imingre}
w3 11agggla. B A.C non ¢ nghales
all* angolo. EDF . perche. iandio 4. &4
- 12 baje B C farébbe ngzzlb 112 ba: quef.
- §83EF," lp ch¢.oon' 2, ande 1’an.
rﬂ”o L ’ C . 80—



Per
Fant.

. Prangdle ED¥F, ei - .A.

%. ZEUCLIDE
golo BAC non & uguale all’ ango-
lo EDF: ma ne anche 2 mdinore,
perch? la bafe BC farebbe minore
dela:bale B F, ¢he:non'2, adunque
I’ angolp BAC non @ minore dcl—

fi ¢ldimofirato, che:: °
non:e yguale , I' an-
golo dunque BAC" :
aacﬁanameﬁm fa-: - :
1 maggiore del- 2. G K U,
I’angolo EDF,. e

perd fe “die triangoli- hanuo due lal

. U ugmali’a due:lati, I’ uno: all’als

* tro, ¢ la bafe maggiore della bafe,

averamuno angora -Pan&olo ‘maggiore

dell’ angolo, ,/chc & :coritenuto da la. -

ti ug*ah 5. 10\ che‘bxfognava dnmo-
ﬁrare PR
/ \

TE O'R E M A XVII.
= 1P'RQP‘O‘SIZ!ONE XXVI. ¢

»ll_-

Se dnentmnfloh hamid
die’ 4ngoli‘uguali 2 dug_s
angoli ,.I uno all’ altro’; ed
un lato agudlé ad in“lato,

- Cf)e ¥ ft4, eli @ngoll ugya-

li5i oa.che,efobtopoﬂo ‘ad
- ‘une




LtBRO 1 3.
ufno "degli uguali ‘angoli ,
averanno ancora gli altri-
lati. uguali agli aliri lati,
Pouro all’ altro ;e I’angolo .
rimariexite ugualeal rima-
nente .. ; ‘

v Siznd;due trian: - Ay -
goli' ABC, :DEF 5., @

che i3bbisno: due, . |
angoli ABC, BCA. .-
uguaki “alli duesp
DEF,EED, 'u- .
no, all’ altrg,- ciok :1' angolo ABC .
nguale all’ angolo. QEF, ¢ I’ ango-
lo.BCA:al angolo EFD, ed ab.
biano, un lato: uguale ad ua lato,.e
primieramente- quello , che & fra gli
sngoli uguali, cio2 il lato BC 2t
Bto EF. Dico ancora avere gli al.
tri. Jati: ygyali agli altri lati, I'u-
no; all’gltro ,; cip? il lato AB-al la.
to DE)_Qd dl. Jato AC a: DF, ed
il fimanents: angola: B A:C- ugyale,
al zippnente EDF . Perciacche fe
3 AB.non 2.uguale alla DE, .unz
di: effe; fard, maggipre; fia;maggiore

- AiBiie pongal fa GB:uguale alla

DEc ¢ ginngauf G 0. Perch dune
8 b BG:2- luglal: alk DE e
N 3 3
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2@ ZBUCLIDE

1’ BC alla E¥, ie duc GB, BC
fono uguali all: due DE, EF,
I''una all*ajtra, e I'angolo GBC
¢ uguale all’ avgelo DEF; adun-
gue {a bafe G C & pgurle ‘allx bafcs
DF, ed il triangolo G BC al trian-
golo DEF, ¢ gli altri ango‘h u«
guali agll altri angoli, I’uno all’al-
tro, a’quali fono fottopofti i lati
uguali,, adungue I'asgolo -GCB 2
ugua‘c all'angolo- DFE; ma I’ an-

golo \DFE {i pome mgaale all’an-

gplo BCA, \ondé macor P angolo
BTG 2 3l'angélo BCA il
minofe al maggiore , che mon pud

. efleré; @aon & adunqec-la A B difa.

. - 4.4

quef.

guxie alla- DE, ¢ perd’ fard

fe, ¢ la BC & oguale sH2 &F, on-
de Je dwc AR, BC ifono ugmli
alde: due DE, EF, I'una alt*al-
fra, e ¢ angolo ABC & uguale
all’ xugo)o DEF, adunque Ja bafe
A C & ugude alla bafe DF, ed- il
simanente angolo - B:A C 'al 'rima.
menze D K. M4 fiano ogudliquei
dati , che fi'fottépongons 'agli @ngo-
E ugmﬂn,»oomc BA & DE. Di.
€o anoor gli akeri lati effere vgun.
& agli aleri Jaki; ciod AC 2 DF;
e BC.ad E¥Y o erfatidio” il wia
mancnts angols -BH‘C‘«isghdlé alu@l
maao;ﬁc %DF #ercwcebé fe Wd

BC
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BC gow' ¢ sguale 282 RF, ‘ema
dir effe "%/ maggiore; fia maggidres
- 13:BC; fe cfits pad; ‘¢ pomgafi
la ‘B H ‘uguale aila BF, ¢ giangafi
AH, percht duague Ja BH ? ue
guale alla. EF, w ]a’AB alla DB,
Je duer AH, BH fouo ugpali ale
le due: ‘B E, £F, Puba all alws,
€. coatengone . gt angoli ‘ugmalii,.a- &
dungee 1z “bafe :{A M -2' pguale - alla :' i
bife- D¥, ed il triangolo - ABR "/
uguale .3} .trizsgold DB, € gh
angoli agli altrian- A, .. gy
goli, 'uno-allal- &
tho!, . al qhiali fdno’ .\
fmms‘i lati o .
goshi’,- f angbfo: '
dunq;::e ll;HA B Dn.c E’l ¥
" uguale 21 ango FD; ma I’an.

gollo ERD- & :gﬂlill"abgolo BCA),
e ll.w f‘uﬁﬁ?{aﬁwkiém

1aloral]l angolo BE A, onde bane
g“bf&' *eaaﬁxﬁhx f{qﬁ .del’ tridngolo
A HC @ uguale all inteflofe’,; ‘¢l
oppofto BC A, che non pud effe- 16. %
5e}, (brspacd *hdn 2 ~difuguale Na quef
BQ alfAEfi-macugualey od 3R
AiBiugnalei alis DE;;-onds l¢!due
AB3 B:GYonoragmmli alde dué-DE,
EF, i"aba:all*altha ,''e contengéne
gli! aagoli mgmaid, ¢ percid fr bifes
AC 8 ugusle:qlin. bafe IDIF ,ied #

Y Cs © triane
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tnangolo-ABC al triangols D EF,
"¢ I’angolo rimanente :B A.C @b riv
manente -E DF; adaoque {¢) dues
triangoli hanno’ due - angoli figuali
a-due angoli,I’uno all’ altro, ‘ed
un. lato uguale ad ud lato, o che
& fra gli angnli’iu'guaﬁ st oviche :§
fottopofto ad -umo "degli: dguali ans
€oli,: avaranno:antora gh altri la.
~ tliugualiagli-aleri lati, I’ yno-alltale
" ‘tro:,” e Iangolo :mmhucnté ‘uguoald
‘al; imanenite;, ls che b:fognava dv.
mol\qre. g R

T’E‘ ORE MA xwu.
Pd>s zxoux -xxVIL

Se cidenda una lmea._.
rétta {opra dae linee:xctte
faighi abgoh'alte?ni ugnah
fra 1oro, ﬁi‘annq Ie lmcc
tette paralellex. . -

T T S R 1
_ La’ lmo& yetfa «EF uﬁcndo fo-
pra le due:lines ettt [A:Bis CD
facgia glicoangolt alernils MHESF -y

EF.D ygaali fx-loro.Digs! ladlR

nea. retta-A B, effere ‘paraiella .dlla

L£D-. Pexstocchd, fe:mom dparalels

B yole AB; GD!prolungaté , o
-5 [ 30 ver-
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-yerfo le.parti By D, o- verfo les
A, C concorreranno infieme: pro-
hﬁngbmﬁ + e concorrano infieme dals
le ‘parti ‘B, ‘D nel ponto G, Fam
golo dunque efteriorc AEF del tri-
angolo GEF & maggiore. dell’ in-
teriore ;- cd oppofto EFG, ma &

ancora uguale, lo . 16. di
che non pud ::ﬂ'e-vA E/B G %
re ;o' adunque les D

AB, CD prolu- =~ ¢ . y

gate- non ~concorreranns- dalle pnrt"

B, D; fi dimoftrér) ‘parimente non

concomrcdalfcpam A, G, equelle;

che non cgurcorreno:in alwda delle

parti, fono paraléllejfra Joro, on

de-Ya, AiB ‘¢ :paralella: alla -C D, Diff 35.

fe 'dunpque ‘cadendo- upa: linea retta.

fopra due linee .fette fa gli ango-

L aherni .ugualirfra “loro ,: farande. .

ke ;Jtweer pette paralelle; Jo' che bix -

bwa.va dllloﬁl‘-ﬁl’c. RN .: [P 131 ‘L.
. [ 1

-TE OR BM)! XIX‘ .
pnorosxzromn xxvm.. an

8¢ ‘cadendo “yha }:gea_a,
retta fopra le due’ linee
rette fa I"angolo eftétiore’

5 uouale all’ interiore , ed op~
P C 4 po-



¢ RUCLIDE
pofto , e dalle nvedefinre__s
parti , ovvero gl’interioriy. |
¢ dalle medefame parti u~
guslt a due retti, le linee
rette faranng paralelle fra

T,
,

loro ¢

Cadendo fopran
due litree rettt ABy
€D la lnea remta
BF faccia I’angolo
cfidriore EGR w C -
@oalt abd interiore 5.
ed oppoto GHD, :
ovvero g angoli inteviosi , ¢ dal
le medelishe parti BGR, OGN D
ugnali 2 dee retti. Dico la lines

i tetta AR effdr paralella alia C D
15- & perciocchd cfiindo I’ angolo EG B
%) uguale altangolo GED, ¢ 1*ana
golo EGB alPangolo AGH, fa-
ra ancor I’ nlgo!o AGN oguzles
Per all’angolo GHD, e fono alterni;
Uans, adanque la A'B & pirafels alla.
CD: oltre a ¢id, percht gli an.
goli- BGH, 6 HD fons uguili. a
due ‘rdtti ;- ¢; famb amwOTa: gli. AN
goli 'AGH, BGH .uguali a due
retti, faranno gli angoli AGH,
B G H vguali agli angoli BOR,

) GHD,

!4
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GHD,. tnggaﬁ il :comume BGI&
aduntque il rimanente AGH ‘& a-
-guald al rismapente: GHDY ‘e fono
-akterni ; onde ola- A B ‘fard> patatel.
-Jaatls co. $e- dufique dadendd i
“Jinea reita R»pn due linee revees
fa I’ angolo Eftericre aguale al>if-
seriore , ed eppoflo, e dalie mede.
-fime parti, ovwerc g iavériont,ile
dalle modefime parti - ugusk -a - d&é
retti, le linee sette Raranady 'pi-r.il-
lelle frd lore, -b dhe. lﬂl’&guvs'd&
uoﬁrare.

TEOR E-M A XX‘.
PlOBOSIZIONJ’- x;xnm

Cadendo una ’hpéz retta.
fopra le linee rette paralel~ ..
le fark gli angoli alterni
uvuah fra loro, ¢ Vefte-
riore ‘uguale all*intetiore,
‘ed oppoflo, € dalle’ medc~
fime partiy e gli mtenon,
¢ dalle medefime. parti we
guali a due rerei,

. Cada’ foprs le 1me¢ fette  pa-
rateue A3, CD k linéa m;)r.a
Cs ie
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Dico; che fard; ghi angali. 416drdn
AGH; GHD uguali fra:lgre, ¢
X afteriore . .EGB.--ugmaie :all' iate-
Xioxe:g; ed-opofio . ‘e sdalle; medeke-
dme @artl.«G X Dy o gl isteridtt e
dalle. medefimg. parti AGH, GHD
amguali a dus retti « ‘Perciocchey, ife
Jon @ ugmals AAGH .2 GHDy, uno
di ol (an} maggiore, Siz:maggia-
£6,.AGH ; .q4 perche 1 angolo AGH
jm;.ggiom.deu'm I
8olo. GHIY, ponmil i :
gafi BGH comu-
me: gli angoli dun- &5
cAGH, BGH
oho maggiori de- .
gliaagdli BGH, G ¥ D';- ma' gh
aogoli AGH,, BG H: fong . uguali
13. di'a’ due “retti; ‘adunque " gli “angali
que/. BGH, GHD fono minori-di due
retti, e quelle linee rette, che da’
Poft. . Minori di due retti fi prolungano
in infinito’, - ¢dncorrono fra* toro;
oude le-linee rette.'A B, C D pri-
Jungate fra-loro concargeragno ;-
non concorrono , ponendofi paralel-
de, 'non-¢-dunque Pangelo AGH
.difugnale all’angolo GHD', onde
13- iy neceffatio, che fia uguale: ma.
gl p angolo AGH '@ uguale a1l am
golo :E\G:B ¢ ¢ perd ameqr EG B) fa-
72 uguale-a GHD;, pongali BGHM
. . ‘, €O«
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i gomufie ,- addilue:li-angati: EG B

. BG#H fono ngnali aghi angoli BGH, 13. di
GHD, ma gli 40goli EG' B, BGHwe/

fono vguali:a Hue. retti iadnm;uu
eziandio 1B GH ,’G:H.D “{atahno ‘o8

guali 2 due retti;:e perd cadendd s,

unz--linea retta fopm e linee Tete
te ‘paralelle- fard gli angoli alteins
ugnali fra loro, e I’ efteriore nguas
le all’interiere, #d.oppofto ,:e dadi
le medefime parti; e gl’interiort,:q

dalle: medefime parti,: mguali 2 die

rem, lo che b:[ognam dqmnﬂmc.

T E O RE M A X XI
PROPQSIZIONE X¥K..,

Quelle. linee, che fono
paralelle] ‘alla " medefima,
Tetta linea, faranné ‘anche
fra loro paralelle.. £
o fo0vi hie % SN 2 > ’

Sxano amcndue le AB CcCD pa-
salelle alla’ EF. Dico ancor-ia;A B
alla, CD_effer paralella. :Cada fos

pra effe Ja linea retta GK, e /peg-
she fopra . le .linee rette paralelies

B, EF. cade la-linea rerta GK, Per
angolo AGH @& uguale .zll’an,lmn.

golo GHE. Poi, perch fopra ke
K - GCs6 ii-



gu[ le all* 2ngolo OKD, .

6o REUTLIDE
Yince vette paraiclle EF, CD cade
12 linea retts G K, 1’ aagole GHP 2
vguale all’ aigole GXD, ¢ § ¢ dimo-
firsse ) angolo AGH uguale all au.
o GHP, a‘uqu aMeor ngo-
AGK fark vgua.

¢ fono alwrni, on-
‘t iIs AR R pa'z. .
Jella alls €D, ¢
perd . quelle linee,
che fono . paraleile alls mdcﬁmu
linea reitd, faranno aoche paraicls
le fra loro, lo che b!fognzva di-
moftrace . :

PROBLBMA -X.

rnopostzxom xxxr

Per un punto dato tira-
re una linga retta paratcl-
la ad ung data retta lmea

Sia il MO putita A, la daca ret.

M lines BC, bifogna per lo pute -

to A tirare ufia linea retta paralel.

' h ella BG. PI%!ﬁ' nella B(ﬁ: quale
illnga AD,

voglia panto
e hem Nnea rct!a DA, ¢nel pam
to in efla A 90&1:0:[«5 Il')axsgb
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DAER ugmle all’angdle ADC, ¢ 23. 4
per disitto #lla .EA prdnﬂglﬂﬁ hqnf
limea setta A'F. Perchd hm;uc la
Kdea rettz ADa- .-
dondo fopra: le dwe. -
lides seste:BC, BF /..
fa gli:angoli alwr-B D .. 0. .
w BAD, ADC . ot
vgualt fra toro, fard la EF- pnra-
kelja alls BC; adangue per lo dm 27. &
to puntds A i:e tirata ‘12 ‘lineag ?
retta A F, paraleta atla:-retta lic
e BC, Is dle bifognasa fm-

"TEOREMA XXIL

 PROPOSIZIONE XXXIL

L’ angolo efteriore di
ciafcun triangolo, prolus-
gandofi un lto, & ugoa
le alli duei xntenon ed op-
pofti, ed i tre mgoh inte-
riori del triangole fono. u-
guali & due retti. :

Sia il triangolo ABC, ed an l>
to di eflo’ BC prolunghift ne! poa-
to: D'. Dico I’angolo-efleriore ACD
dfm ugule alli duc intesiosi , ¢

op-
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1) BEUCLEIDE

- oppoffi L A'B, ABC, e i;tre ant
- . goli interiori;ABC; BCA,;CAB
.del triangolo. effere iuguali a duc

getti o Tirifi.per-do ‘puvtas C:la CE
paralellr-atla’ linda retta AB; e
perche 12 A B 2:paralela:atla CE

29.died in efle cade -Ia' C A ,~gli angos

gu5ef.

li alterni BAC,; ACE fono ugum
li fra loro:; oltxe xo AN
cid, .perche la-AB &
paralella alla CE,ed
in effe cade la lineas
retta. BD, 1 3ngol<‘nB
efterior® ECD ‘¢ u.
guale all interiore, ¢d oppofio ABC,
e fi @ dimoftrato I’ angolo ACE
uguale all’angolo ‘B A C, onde tut-
to I’ efleriore, angolo ACD . ¢ u-
gdale alli du¢ interiori,, ed oppo-
i BAC,. ABC; pongafi ACB
comune , adunque gll angoli ACD,
ACB fono uguali alli tre ABC,
BC A, CAB; ma gli angoli ACD;
-A.CB ('onO" uguali a due retti,

de ancor. AGB, CBA, CAB fa-
ranno tiguali a due rétti, adunque
I angolo efteriore di ciafcun strian:
golo, prolungandofi un lato, @ u:
guale alli dué interiori, ed. oppo-
fii, ¢'i tre ingoli interiori del trians
golo fono uguali- a due retti, lo
chc ba[ognava. dimoftrare .. -

TEO.
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TEOREMA XXIL
.~ PROPQSIZIANE . XXXIilb
- -Quelte ljneg " refie, chid
.congiungano ule -ugualig ¢
paralelle "dalle” medefime * -

pAftl, “dntar, efle fono g~
guali;lesparalelle s . =
Siano uguali , ¢

paralellé AB, CD, "
¢ le linee rette AC,
BD:hIe_ congiunga. Z
no- dajle mgdefimes- ., ..
parti . jgﬁ,lc “A'C; BD eflere n- 29 4=
gudli § ¢ paralelle’. .Giungifi BT, que/.
perche la A B @ paralellaalla €D,
e cade in efla la .BC, gli angoli
alterni ‘A BC, BCD- fono uguali;
oltre a cid, pashe:la AB2 ngua-
le alla CD, ¢ la BC comune, le °
due A B, BG fono uguali alle due .
D.C £ .‘(::B".: ngab AB-:C a },. qu‘j:
guaie- all’ angolo BCD, .adunque ~
la bafe A C & uguale alla bafe B Dx,
&d il.ariangolo- A-B:€ a] tsiangolo
4 CD-, o, gli-angoli rimanenti. fonp

| ¥guali sUi, ximanenti ,. I’ uno all’ al-

410 ,:3’quali fi::fottopongona i. lati

o - ugua-

-



64 BUCLIDE
wguali, onde I’angolo ACB 2 u-
guale all’angolo CBD, e pérchd
pelle due linee rette AC, BD-ca-
deado la linea retta BC fa“gh an-
oli alterni ACB, CBD uguali
2 lero, ta AC' ¢ paralella alla
BD, ¢ fi & dimoftratda uguale ad

27 diela , aduaque. quelie linee retic,

guef.

che congiungono le uguali, e para-
lelle: dalle medéfime parti, anch’ <f-
fe fono ugnali, e paralelle, lo st
bifognava dimoftrare. .

TEOREMA -XXIV.
PROPOSIZIONE -XKXIVs
Degli . fpazj  padalello-
grammi. i fati, e gli ango-
li oppofti fono fra loro u-
guali, ed il diametro gli .

fega per mezzo.
$ia il pacatellogrammo A CD B,
# cui diafmetro fia BC, Dicoi la-
% oppofti-del paralellogeammo -A C,
DB, ¢ gli angoli effere uguali fra
Joro, ¢d il didmetro BC fegargh
per mezzo. Perciooche , effendo I
A B piralela.wlla CD, e cidends
i cfic la linca retts BG, gli an-

: : gol



. LIBRO £ €

goli aftesni APC, BCD fono v 29 &
guali fralovo; finkimente , pereh 14 quefl
AC ¢ parstells 2lls BD, od i,
effle cade la BC, gt sageli slter:
ni ACB, CBD fomo ugwahi fre.
foro; feo 2dmm- :
- que doe- frimgoli
ABG®, CBD, che
banmo dee. sagofi ¢ -
ABC, BCA w ’ .

ali 2 due angoli BCD, CBD
Pane &ll’altro, ed un lto
le ad un late , che & fra gli an-
goli ugnali ;' comnme ad mméndee.,
B.Q, adenque averand ancora'i la-
ti riianenti. ugiahi afli, rimtnenti,
Voo alfaltro, € P sgole rimes ::f
pedte ugwale sb ri-lm:..cper” *
¢id il lato A B @ uguale al lata CD,
ed il lito A€ a2 BD', ¢ Pangold
B A C uguale all’angolo BDC; ¢
perche ¥ ﬂgeayl_o‘ABC"} vgusle,
all*angolo BCD, ¢ Vangolo CBD

all’angoié A CB, fark tmreo I’an-

golo A-B/D wgnale ¢ tptto ACD,
e fi @ ato ¥ angolo BAC
- uguale all’angolo - B'D € “4dwndire

gli- fpaz) pasalediogtsiiini i $xfi;
¢ ghi- Apgol¥ -oppofti’ uno iguali fra
I Joxd . Dito skcore:il ' diametro ‘fe
_ gargli pert ntezsd ,- pevcloceht effeth
do by A B ugale nh‘c-l‘),;e'lt

. . C



4. di
quef.

66 BUCLIDZE.
B C.comune, le due AB, BC fo-

“mo ugyali_alle due: DG, CB, I'uy

na all’ajtra; e l’angolo ABC :u-
guale all’angolo BC D, ¢ perd ia
bafe AC & pguale alla bafe DBy
ed il triangolo ABC - ngualc al
triangolo. BCD ;. adnnque il diag
metro BC fega per mewzo .il ipa-
rale"ogrammo A]CDB,,]o chc bk
fogmva dimoftraze.. : v Lo
RS RS R AN

T E ORE M: A XX V
ROPO§IZIONE XXXV..,
"'. - paralellograifini. ¢ofti-

+: biiti pella ‘medefima; baley

-{ogram&m ABCD,

‘¢ nejle-medefime, -

¢ nelle medefime paralelle;
forlo fra'loro uguali.,

sa,anm@aralcl.q_'k_v ..'D T q

EB-CF nella me- |
defima bale BC,

paxalcilc AF , BC.,
Dico il paralqllogrampm A ECD
effere -uguale al, paralellogramme
E‘B GF. Perciocche, cflendo ABCR
paralellogrammo, la.AD & uguale
ella BC, ¢ .per la medefima ragio-
ne

< e
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se 'Ta BF 2. uguale alla-BC, on-
de- l2 A D 'fark uguaie alld El’,
e la DE ¥ comune,; adandue tut-

2 la:A E.2 uguale 2 ‘titta la DF,
ed ¢ la AB uguale alla CD, on-
de le due E'A, AB fono uguah
alle dee FD;: DG, T*una--afl’ al-
tra, el angoio F D'C ugtale all’an-
golo EA B, I™efteriore JalP interio-
re)la bafe:: ‘dunque E B ¥ ugiald
alla-bale P Cy ed il triangolo E‘AB 4. di
uguale al triargelo- F DC, traggafi guef.
1} comune DGE, fard llv rimanen. -
te-trapezio A BG D-ugudle al rimas
siedie: E G.CFyipongafi- il triangolo
G B C.comane;, adunqu¥ tufto il p#l
raleldgradimo” A'BC D ard  ughilé
2 tutto il paralellogramme, EBCF, -
¢ percid:i paralellogramtmi ftituie 1 <
i nella medefima’ bafe’; e neile me:
_defimes panalelle fono fra- losé- (iguﬂ
i} loct bifpgﬂwa d’rmdm”

r V ¥

TBORE‘MA X_XVP

it L%

qmm msmgongg ;nmw;r.:
£ bt loganit EAtH:
it -nelle’ ugualv ba{' v e
nelle medefline paralelle:.!
" fono uma*h fra loro.
A T Sia-



6@ BUCLIDE
- Siamo ipaakl o p BE X .
EFGH cofitaiti
nelle bafi wgwali 3 ¢ F @
BC, FG, ¢ nel-
le medefinre paralelle AH, BG.
~ Dico .il- paralcHograompe ABC I
edere - uguale al patalellogrammo
EFGH. Congivngai BE, CH,
¢ perche 13 BG- ¢ ugnmaRk alla F G,
¢ la FG alla BH, (av¥ adoofa la
BC ugualfe alla EH, e Tfono pa.
ralelle, e BE, CH le congiungo-
3¢ 4oy 3 ma quelley che ' congiungone
9%/ le ugnali ,. ¢ paralelle dathe medefi
me pasti, anch’effe fomo-.uguali, s
paralclle, adunque le BE; CH for
Per 10 uguali, ¢ paraltlle, onde EBCH
Pane, 2 paralcliogrammo,: ed uguale 2
paralcllograqpme ‘A B C.D;;.petche ba
Ja medefima bafe BC, ed:d obfis
tuito. nelle mgdefime: padaletic BC,
AH: per la medefima ragione il
gm!glqmm;qo‘ EFGR ¥ uguale
al medefimo paralellogrammo EBCH,
¢. péid il patalefldgrammoé ‘A'H-ED
fard uguale al paraleliggrammq EFGH
ad *1" paralellogramntl coftitui-
ti nclie. dguali.bafi, & nelle hiede-
fime. ‘Taralcllc, foao: uguali. fra lo-
10, lo che, bifognava dimoftrare.

-"T TEOo



} “AD dall’una, e l’ altra parte ne’

 nella medefima ba- .

 LIBRD L "6
TEOREMA XXV1L

) PROP«OSI}Z‘IONIZ KXXVH.

1 tnangoh mﬁxmm nelr
{a medefima bafe, ie nclle
medefime paralelle fono s
guali fra lom.

Siano i mangp- .
I Asc, nxu‘E R

fe BC, ¢ nelles * °

medefime. parakel- B €
le AD,BC. Di- .
co i -mangofo A'BC effere ugua!e
ol ’maugulo DBC. Prolunghiir In

31 di

punti E, F, ¢ per B tirfi la BEq“ﬁ :

paralclla alla CA, ¢ per C la.
CF paralella gix B0, aquut e
paralcllogrammo 1'.nho ,. &€ L'altro
-EBIC\A, DBCF;ed il paraldlle 35.4i

, Sl'alﬂlﬂlﬁl A% ugualé al pard- qeef

e

lellogrammo D BC¥, perchd."fono
adlla. medefima’ bafe BC, e nclle -
medefimd gmwemc BFs ed i
esiungoloc A B ‘€ Ha “embt2 ddl - ipam
wcliogmitimg” Eﬁca, tonciofia- -

'.mm A Jamre: A-B:4q feghi per

I mez-
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94.di mezzo: ed il triangolo DBC @& Ia
auef. meed del paraléllogtammo DBCF,
fegandolo per mezzo il diametro DC,
e quellc cbfe ; ché’fonto- la: metd 'dél- |
‘guah ,fopo anehe uguali . fra.’
Ioro ‘fl mangolb dungue A'BC ¢
7.com. nguale sl triangolo D BC," 6nde i
mote " triangoll coftitaiti nella medefima.
bafe, ¢€.'nelle médefime pgralc!le_n
fono uguali fra:loro, lo-ché- bifos

gnava dimoftrare.

TEO RE Witk XXVIIL
PROPOSfZIONB XXXVIII,

I-trisngoli co(htum -nel-
le. uguali bafi, ¢ nelle me=
defime pxralelile xfra loro :
fono ugualx. '

~.

: Smno i t,runga-e A
Jl ABC N DEF
- pelle. :bafi’: uguali ° . 4
. B€y EF;. ¢ nelle; @ ‘B .E'!if
anedefyne parglelle - .-
BF,; AD. Dico il triangola ABC '
efibr ugnale al tiangslo DEF4_Brow
lungbifi, :AaD ;dal’ upa,yecd’alisas |
3 1. di parte_me’ punti>G 4 H:@ peg Bt
quef. nﬁ Bﬁ paralplla-alja. G 5»149303
l-

i



( . LIBRO- L 91
" F tirifi FH paralella alla DE; a.
dunque I’ uno, e I’ altro di cﬁ
GBCA, DEFH @ paraleliogram-
,mo, ed & il paralellogrammo GBCA .
*uguale al paralellogrammo DEFH,; 36. 4i
perciocche - fono nelle bafi: ugualx quef.
BC,.EF, ¢ nelle medelime pira.
lclle BF, GH; ma il triangolo
ABC 2 la mend del paralellogram.
mo G BC A 4 cogtiofliacofach? il dia. :f’
metto A B lo fega per mezzo,ed.
il . triangolo DEF & .la metd dcl 34 di
. paralellogrammo DEFH, fegando quef.’
Jo per. mez20 il dvametro DF, e
quelle cofe, che fono la metd del-
le uguali ,: fono. uguali- fra  lore’;
adungue il triangolo ABC # ugua-
‘le al triangolo' DEF :-e perd i ttian- 7. com.
goli. coftituiti nelle uguali baff, ewmor,
nelle niedefime paralelie fra ldro fo-
no. uguali, Jo che bxfognava dlmo-
&rarc. A TR

|- TEOREMA XXIX
pgoposlzxonn AAXIX..
T tpangoh uguali , cafti-

,[ tuiti fiella” medefima: baﬁ:,
e dale medcﬁme parti, fo-

no cziandio 'nelle medefime
paralelle. Siae




"guali ABC, DBC

+* re.anecora -pelle mede. .

78 BUCLIDE
Siano i triapgoli u- 2

Rella mdeﬁma bafe -
BC, 1 d‘”le mdﬁﬁ‘ )
me parti. Dico efle-:

fume paralelle; ginagadi ,AD Di-
0 la ADeffese paralella alla BC3
» f¢ @on 2 garalella, ti-

3t digifi pes A la ligea retta AE pa-

s"f
q«ff

nlel},a slla BC , ¢ giungafi~EC, -
4i 3dungue il triangolo A BC @ ugua.
le al tniapgolo E BC, wefiendo :nel-
la medeftma bale BC, ¢ nelle me-
defime pacdlelle BC, AE ‘ma il
triangolo ABC @ aguale al trian-
-golo R BC, onde eriandio il trian-
gole. D B C R wguale al triangolo
EBC, il maggiore al minore, che
pon pud eflere, non 2 adunqu_. .
AE paralelia dlh BC, fimilmente

- dimoftreremo niuna altra effere .pa-

ralella fuor che la AD, adunque

2 AD 2 paalelia dllaBC, < pe-
rb 1 triangoli uguali_coftituiti nel-
la medéBma bafe, ‘¢ datle ‘medefi-
me parti fono euandlo nelle mede-

fime-paralelie, 1o che :btx'Oghava di.

L~ pm!kuc. ..

m’ ::' ;': . .C\;x .:
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TEOREMA XXX
..PROPOSIZIONE XL

I triangoli uguali cofti-
tuiti nelle bafi uguali, e_»
dalle medefime parti, fono
anche nelle medefime pa-
ralelle. -

Siano i triangoli u-
gwli ABC, GDE
coftituiti nelle bafi u-
guali BC, CE. Di.- g
€0 cziandio effere nel- - :
le medefime paralelle ; giungafi AD.
Dico la A D effer paralella alla,
BE. Perche, fe-non &, tirifi per A
la AF paralella alla BE, e giun-
gl FE; adunque il triangolo ABC
¢ uguale al triangolo FCE, effen
do coftituiti nelle bafi uguali, e
nelle medefime paralelle BE, AF,
ma il ‘triangolo ABC @ uguale al
triangolo D GE, eonde ancor il tri-
angola DCE fard uguale al trian-
golo FCE, il maggiore al minore,
che non pud eflgre; Ja AF dun--
; que non & paralella alla BEj- di.

moftreremo fimilmente non effer al-
D cun’ " -

D

~



7 EUCLIDE

cun’ altra paralelia, fuori che Ta.
AD, 2dunque la AD fara paralel-
la alla. BE, e perd i triangoli u-
guaki coftituiti nelle bafi aguali , ¢
dalle medefime parti , fono anche
nélle medeime paralelle , lo che bi-

TEOREMA XXXIL
" PROPOSIZIONE XLL

Se_ il paralellogrammo,
"ed it triangolo hanno la me-
defima bafe, e fono nelle
medefime paralelle, il .pa-
ralellogrammo & doppio
del triangolo..

" 1l paralellogrammo , p ,'

ABCD, cdil trian- .
golo FBC abbiano la
medefima bafe BC, .

e fiano mefle medefi- :
me paralelle BC, AE. Dieo il pae
ralellogrammoe A BC D effer deppio
del triangolo FBC. Giungai AC,
37, di adunque il triangglo ABC 2 gna-
guefs le ab triangolo FBC, perche fone
. nella medefima bafe BC , e nelle

’ . R mc-

‘b




_ LIBRO L 4
wRdcimé pasdlellc BC, AF, ma.

i pasalellogsaantor ABCD 2 dop 44 &
.pio del tridngolo ABC » fegando. g/,
lo per mnezzo ik diametro A C), on.

de “farx ancherdioppio di effo triin.

golo. FBC:, ¢ perd fe -l paralel.
lagracamon, ed ii-trianpolo danne Iy
medefima bafe , ¢ fono nelle ‘nfede.

fime paraietle, ik paralellogrammo

& doppid del’ triangolo’, do che. by,
{ogmva dimoftrare,

PROBLEMA X1

PRO pbs_fzion,x XLIL
. Coftituire gell’ angolo
, rem’liﬁeq dato un parale}-

logrammo “uguile al dato- .
triangolo:. -

.Si il date ttians 7 e
golo ABC, Pam REE |
zo!onjregi}hw d:x;_s é

3, dnfagna ‘hel- . Z
I’ angolo rettilineo B E C ,
uguale ad eflo D coftituire un pa-
ralellogrammo uguale al triangolo-
ABC. Seghifit BC per mezzo nel
punto E, e giunta AE nella Ji..
Dea retta EC, e nel punto, ch’ ¥

4 D2 n
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'23.diin efla E coftituifcafi I'angolo CEF,
Qvef uguale all’angolo D, e per A ti-
rifi la A G paralella alla EC, e

per C tirifi la CG.paralella alla
FE, adunque FECG- & paralello-
grammo, ¢ -perche la BE 2 .ugua-

- Je alla EC, fary anche il mango-

lo ABE uguale al G
triangolo AEC, con- 1
cioffiacofache  fiano é
nelle bafi uguali, BE,

EC, ¢ nelle mede- B C

fime paralelle BC,"G A; il tfian.
golo dunque A B C & doppio del
triangolo AEC, ed 2 ecziandio il .
paralcllogrammo F ECG doppio del
triangolo A.EC, perch® ha la me-
defima bafe, ed @ nclle medefime
paralelle , onde il paralellogrammo
FECG @ uguale al triangolo ABC:
ed ha 1’angolo CEF uguale all’ane
golo dato D, adunque fi @ cofti-
tuito nell’ angolo CEF, che ¢ u-
guale al dato angolo D, il para.
lellogrammo F ECG uguale .al ‘da«
to triangolo A B C, lo che bifo-
gnava fare-.

S TEO.




. LIERO I
TEOREMA XXXIL
PROPOS!Z?ONF XLIIL

In ogni fpazio paralel-
logrammo i fupplementi di
quei paralellogrammi, che
fono d’ intorno. al diame~
‘tro, fopo: ngyali fra, loxo.L

Sia' il paralellfo- A @
- grammo. ABED il
cui diametro AC: ¢
" &intorno ad effo AC -
fiano i paralellogram. Jr—g .
mi EH, FG;-e quei, , . e,
chie fi shiamaffo (dpplementi, BK,
kD, Dico: il fupdlenento BXK ef.
fer uguale al fupplemento KD. Pera =
ciocche effendo ABCD paralello. 34. 4
grammo , ed il fuo dismeétro A C, 1%/
fard il wrizigelo' ABC nguxld'a‘i'
triangolo A DC, poi perehd EKHA
¢ paralellogramma, ‘il cui.diametro .
AKX, fark il triangolo- A B K ‘ugna-
le al triangolo AHK, ¢ per la.
medefima ragione il triangolo KGC
? uguale al triangolo XFC,. fard -
dunque il triangolo AEK infieme
col triangolo K G C .uguale al triane

: D3 go-




J UL IDE
golo AHK infieme con KFC, ed
£ tytto il triangdlo ABC ugaale a

tutto il triangolo ADC, adunque

il tenanente fopplemeato BX R u-
gvalc al rimgnente XD, ¢ pcx:b in
ooghi * fpatio “paralellograntino i {up-
plerventi -di.iquei paraleliogrammi
che fono d’intorno -al diametro, for
no uguali fra loro,. fo che bx{vgm-
va ﬁmnﬂras.

PROBLEMA XII.
vxorosrzmnn xuv. ;

Ai‘lau data rette lines in
up ‘angajo rettilineo dato
ada.ttarc un’paralelogram-
mo ‘nguale ‘al dato. triana
golo. - '~

\

-, $ia s data retea lmet AB, d’
il dato.triangale C, ¢ l’;atgolo rete
. tiliopo dato' D icbifagna .alla data.
retta lined: -A B .uell*: angolo uguas
le 2 D adattare un'.panaleiiograind
42 d: mo , che fia uguale al idato. trianges
. quef. o C. Cofitwifcaf il paraiciiogram..
mo :BEKM ugmlc zi triangola C
" nedl’ angolo L RM, che fia uguale
.aDs e maﬁ h:BE per dirit.

: to

t




“L'IBRO T 49
to 2lla AB: e per Actirifi a AH
-paualella ad ona:di offe BM, EX, .
¢ giungafi HB. Perch® dunqae nel- 29. di
le paralelle AH, EK cade la li- quef.
Mea tetta HX, gli angbli AHK, .
" HKE fono uguali a due retti, on-
de. BEK, HXTE fono minori di’
due rettis e quelle linee, che da
"wmgoli. minoti di dae ‘retti B pro- 5*
lungano in-infinito, caneorrono fra
loro, adunque le HB, KE pro.

Tungite comcorre- T

ranno. Prolunghin. . . A \_ :

fi , e concorrano | \D :
KE ¥

nel punte F, e per 1. di

F tirifi Ja FL pa- - quef.
ralefla ad una di K
efic EA, KH, e B L(_;-

~le AH, MB pro«
I'ungainﬁ de i pun- :
ti G, L, adunque KHLF & pxa
saicliogramma, it oki- diametro H F
e.d’mtorns ad HF (owo i paraleks
logrammi MA, EG, e i fupple- P - -
menti KB, BL, adanqee LB 2 v’ #"*
guzic .a BK, ma ancora. BK @ a.
gualke al triangelo G, ‘onde eziandio

fard uguale zl wiangolo C, ¢ perchd
{"amgolo: M B E 2 ugtale ali* angolo
ABG, ed anco & uguale ail*aagolo

D, aduaque allz data rettalinea AB -
mell’ angolo ABG, che & uguale

S D 4 all

P’*’ﬂ.
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‘all’ angolo D, fi & adattato il para. -

lellogrammo' L B- uguale al dato tri-
angalo C, lo che bifognava fare.

PROBLEMA XIHL

PROPOSIZIONE XLV.

" Coftitnire ia un angole

rettilineo dafo un paralel-.

logrammo uguale ad uno

dato rettilineo.
Shailde o or 1
to . reftili- E GL :D
neo ABCD,

e. I’ ango.

lo - rettili- B
neo dato E —
bifogna. il;.K. HM A "B
un -angolo uguale ad E coflituire un

42. di paralellogramio uguale al rettilinco

.A"[.

- Per
Fans.

ABCD. Giungafi BD, ¢ coftitui-
fcafi il paralellogrammo FH ugua-

_le al triangolo A D B.nell’angolo

HKF ‘uguale ad E,. e poi alla

linea retta GH adattifi il paralel.

logrammo G M uguale al triangole

DBC nell’ angolo GHM, che 2

uguale ad E, e perch2 I'angolo E

¢ uguale ad amenduec HKF, ,G?M,
. a-




LIBRO L 8r .
fard anche HKF'uguale 2 GHM,
-pongafi K HG comune; adurique ghi
-sagoli FXH , KHG.fono uguati
«agli ~amgoli KH'G YGHM, me
-PKH, XHG ﬁmo uguali 'a due
igetti, adunqne KHG, GHM fa.
ranno uguahi a .due retti, e perd -
Jella, linea retta GH, ¢ nel dato
punto H,:che #:.in effz; J¢' dué K-
. mee rette KH, HM non pofte dal-
J¢* medefime* parfﬁ fanno gli avgoli
confeguenti uguali a due retti, a-
dunque la K H & per diritto alla. e
HM, e perch? nelle paralgjle KM, 14 di
FG+eade I lined rorta HG, gli :‘fd;
angoli- alterni MHEG, HGF- fono qvuj'
uguali, pongafi HGL comune, gli *
angoli dunque MHG:, HG'L fono.
yguali agli- angoli HGF HGL,
ima gli angoli MHG, H.GL foro
uguali a due retti,. onde ‘ancor ‘ght
angoli HGF, HG L t{hranno: ugua-
li a due retti, adunghe la. FG ¢ 34 i
‘per dititto allh 6 L, ¢ perche la: 1““/: .
"~ KPF & uguale, ¢ paralella alla. HG, o. i
- .«d ancor b HG alla ML, fara a1 "f
K F uguale, ¢ -paralella zlh ML,
- ¢ fono ‘congiunte dalle linec rette
XM, PL, adunque }e XM, FL :
ancora fono uguali’, e paralcne on- s di
de KFLM & paralellogr:mmo, ed que f
cﬂ'cndo il triangolo ABD nguale
Ds al
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al paralellogramma HP , ed il trian-
golo D'BC 3l paseadellogrammo GM,.
far3 -tueto il .reftilinco. ABCD u-
guale a tudto il "parakeliogrammo.
XFLM, fi ¢t dungqud-dofkituits mel-.
¥ angolo- FK M, che- & uguale -al
- dato angoja: E-, il parabellogrammo.
* XFLM wmguale al dato réttilineo:
A BCD, lo. che bilogoava fave. \

PROBLEMG# XIV.
) ! PROPQSIZIONE.XLVL

Dalla. data' lines retta
de(crivere'un quadrato.

~ Sia la data. linea ret-
ta AB, hifogma dalla |¢D.——~'E
AR delctivere un qua- | .
drata., Tirifi la ACad | . :
angolicretti fopra Ia AB M4 B
dal punto A date in efflz, ¢ pon--
3v. digafi Ja-A D uguale alla AB, e per
quef. D tirifi 12 DE paralella alla AB,
¢ per B la BE paralella alla AD.
Adunque ADEB & paralellogram.
mo, ¢ la AB 2 ogualealla DE,
e l]a AD alls BE, ma ancora la
BA ¢ uguale alla AD, onde le
quattro BA, AD, DE, EB fo
no ugwmli fra loro; ¢ perd il pa
- . Ta-

A — . ey,
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raleHogrammo ADE B 2 equilate-
ro. Dico parimente effer rettangolo;, -
percioecht cadendo nelle . paralelie
AB, DE lalinea retta AD, gl
angoli BAD, ADE fodo uguaii
a due retti, ma BAD 2 retto,
adunque eziandio ADE fard ret.
to, ¢ degli fpazj paraleHogrammi i 34. di
lati, e gli angoli .oppofti fano @ gue/:
guali fra loro, e perd. ciafeumo:de.
‘gli angoli oppolti ABE, BED &
zeito, ed ADEB & rettangolo; ma
fi & dimoftrato ancora effere equi-
latero, laonde & neceffario, che fie
quadrato, & fi & defcritto: dalla.
linea .retta. A B, lo.che bifognava
fare. ‘ . )

TEOREMA XXXIIL
. PROPOSIZIONE ‘XLVI.
Ne’ triangoli -rettangoli
il quadrato, ¢he fi defcri-
ve dal lato fottopolto al-
I"angolo retto, & uguale -
agli quadrati deferitti da
i lati, che I" angolo retto
<ontengono . '
B S
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Sia il trian- . H
- golorettango- .
loABC,che G -
abbia I'ango- . :
lo-BAC ret-- ¥ &
to. Dico it - R

quadrato. de- c
feritto dalla.
" retta BC ¢l- \
fere uguale: a- DL E

gli quadrati, che fi defcrivono dal.

le BA, AC. Defcrivafi dalla BC

il .quadrato BDEC, ¢ dalle BA,
. AC i quadrati GB, HC: e per
A tirifi A L paralella ad una di effe

BD, CE: e giungai AD, FC.
" Perche dunque I’uno, e I’ altro de~
gli angoli BAC, BAG & retto,
ad unax linea retta BA, ed al da-
to -punto in effla A due linee rette
AC, AG, non pofte dalle medefi-
me parti fanno gli angoli confeguen-
ti ugualt a due retti, adunque C A
¢ per diritto alla - AG; ¢ per la

4. di
quefs

medefima ragione la AB 2 per dj-

ritto alla AH, e perche Iangolo
DBC @ uguale all’ angolo FBA,
cffendo amendue retti, pongafi co-
mune A BC, adunque tutto [’ an.
golo DB A ® uguale 'a tatto FBC,
e perchd le due AB, BD fono w-
guali alle due EB, BAC,Wl’:lt:a..



f
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LIBRO I &
all’ altra e I’angolo DBA @ ugua-

. e all’angolo FBC, fard apcor Ia

bafe A D uguale alla bafe FC,

‘il triangolo A BD¥ uguale-al tnan.
golo FBC, ed il paralellogrammo
BL & doppio del tridngolo ABD,
perch? hanno la medefima bafe B D,
¢ fono nelle medefime paralelle BD,
AL; ed il quadrato GB 2 doppio

' del triangolo FBC, perchd anch’effi 1

hanno la medefima “bafe FB, ¢ fo-
no melle. medefime pasalelle FB,
G C, m quelle cofe, che fono dop-
pie dcllc uguali , fono uguali fra

. loro , adunque tl paralellogrammo

BL @ uguale al quadrato GB; €
‘giunte parimente AE, BK fi di-
moftrerd anche il paralellogmnmo

wf 3

41. &
quef.

CL uguale al quadrato HC, tat-

to dunque il quadrato BDEC ¢
uguale agh due quadrati GB, HC,
¢ fi deferive it quadraco BDEC

dalla linea retta. BC, ed i quadra--

"¢t GB, HC dalle BA, AC, a-

dunque il quadrato BE defcritto dal -
lato BC 2 uguale agli quadrati de- -

feritti da i lati BA, AC, ende
ne’ triangeli rcnangoli il quadrato,
she fi defcrive dal lato fottopofie
.. all’angolo retto, & yguale agli qua-
drati defcriti da i lati, che I’ ango-
lo retto contengeno, lo che bifogna-

S va dnnnﬂrare. . - TEG-
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TEOREMA XXXIV.
PROPOSIZIONE XLVIL

Se il quadrato defcritto
da uno de’ lati del trian-
golo fia uguale 2’ quadra-
tF, che G deferivono da~
gli altri lati, I” angolo con~
tenuto dacrh altri due lati
del tnangolo fara. retto.

m qu:drato I’
ehe fi dcfcnve.p
da un lato BCdel .
triangolo A BC
fia uguale 2’qm- C _
drati deferitt1 dagli altri [ati “del
triangolo BA,, AC. Dito i*ango.
lo B A Ceffer rétto. Tirifi dal pun-
to A la AD ad angoli retti fopra

* la AC, e poagafi lx A D uguale
- alla BA, e giungafi DC, perch®

dunque lz DA @ unguale alla AB,
fard anche il quadrato- della DA
uguale al quadrato della A.B. Pon.
gafi comune il quadrato della AC,
adunque i quadrati-delle DA, AC
£ono uguali &’ quadrati deue BA,

™~ A4 C,
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A C, maa’quadratidelle DA, AC
¢ uguale il quadrato della DC, per-
. ch® I’angolo DAC @ retto, ed 2’
quadrati delle BA, AC fi pone
uguale il quadraté della BC, adun-
que il quadrato- della DC @ ugua-.
le al quadrato- della BC,, ¢ perd
- il lato DC & uguale al lato CB;,
e perche la D A & uguale alla A B,
e la AC @& comune, le due DA,
A C fono uguali alle due BA, AC,
e la bafe DC @ uguale alla bafe
CB, I’angolo dunque DAC: & u. .
guale all’ angolo BAC': ¢ DAC 8 &
& retto ,-onde ancor BA C fara ret- 1%/
to, adunque fe il quadrato. defcrit-
to da uno de’ lati del triangolo: fia
‘uguale a’quadrati,. che: fi defcrivo-
no dagli altri: lat, 1”angolo con-.
tenuto- dagli altri due lati del trian.
golo fara retto, lo. che bifognava
dimoftrare .. '

Fine del Prima Libra .

TEO.
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ELEMENTI

D’ EUCLIDE
TRADOTTI IN° VOLGARE
LIBRO. SECONDO.

B

DEFINIZIONI.

R

*’T':—"- Gni paralellogram-
WA mo rettangolo i
#8 dice efler conte-
nuto . da due rette linee,

<che coﬁnmfcono I’ angolo
_rctto.

S § R

In ogn’ fpazio paralel-
logrammo ciafcuno de’ pa-
ralcllogrammi »- che -fono

d’ intorno al diametro di .

eﬁ'o, cop gli due fupple-.

men--
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menti, fi chiameri Gno-
- mont. S

TEOREMA I
 PROPOSIZIONE I.

Se fono dye linge ret-
te, delle quali una fia fe-
‘gata in quante parti fi vo-
gliono, il rettangolo con-
tenuto dalle due linee &
uguale a i rettangoli, che
fi contengono dalla linea
non fegata,-¢ da cufcuaa :
part-c dell” altra .

-

. Swme duc-lwee.uttc A, JB.C,

. Iz BC fia fegata in qualunque mq-
do ne’punti D, E. Dico il rettan--
. 5 olo contenuto dall'e linee tette, A,
-3C eflere uguale al reragoln .con-
enuto dalle. A, BD,. ed al reqtan-
golo contenuto’ dalle A,DE, e
‘s quello, che fi conuene dalle A,
EC. Perciocch? tirifi dal punto B -
Ia BF ad angoli retti fopra la BC,
¢ pongaﬁ la BG uguale alla A, por -

. per



-GB, BN, del-

& uguslc allz A, <}

ks

YIBPRO IL o
per- G firifl . la’° GH piraiclla stz

- BC, ¢ per D, E, C, tirinfi ke

DK, EL,CH para:lelle alla BG,

g adunquc il~ rettangolo- BH ¥ ugua.
. le a’rettangoli BK, DE, EH: ed
. & il rettangolo. BH quello, <he fi

contiene dalle A, BC, contenendofi.
dallee GB, BC, ed effendo 12 BG
nguale alla A, ed il rettangolo BK
& quello, cho fi contienc dalle A,
BD; pemoccbe Fo -
£, conticne dalle ' -

le gnah la GB L.
ed il rcttag)lal" X i

" DL & quello,

che. fi contiene, dalle A, DE, on-
cjomuche DX, ciod: BG: fia: uguz-
1¢ alla A, parfnmue: il ‘retrangofo

" EH & quello, :che fi chntiene dail: -

|

" A, EC, il rettangolo dunque con-.

tenuto- dalle A, BC ‘2 uguate:al

. rettangolo contenuse dall¢ A, BD,
" ed"al gontenutp delié: A, DI‘. ed

al contenuto dalle A, . B8C, mde

fe. fono due limep mvts,. imsadd-

{e quali fia fegata in quiiave parti
fi vogliono, il nettangofo. contens-
to delle due linee & ngm!;“a “t
taogoli , che ' fi ooateagono dalla {
m rétta noi Gegata ;- o dy claltut:
. par-
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parte dell’ altra, lo che bifognava
dimoftrare. i e
: . 1
TEOREM4 11
. PROPOSIZIONE 1L .

" Se -una linea retta fia
fegata in qualfivoglia mo- -
~do, i rettangoli contenuti
da tutta la linea, e da cia-
~ fcuna delle parti, fono u-
uali al quadrato, che fi

a da tutta la linea.

¥a linea retta, . c B
AB.fia. fegata: i ==t
. qualfivoglia’ modo }:. , .
- nel punto C. . Die | .
" ..e0,cheil rettango- |
lo contenuto dalle.
AB, BC infieme {: .. . . | N
con quello, che § B~ ® E .
contiene dalle BA, L
46.det-A C & uguale al quadrato di A B.
prim. Defcrivafi. dalla A B il quadrato
s1.dJADEB, e tirifi per C l1a.CF pa.
prim. ralella-ad una di effe AD, BE,
‘ . adunque il quadrato AE 2 uguale
a'zettangali. AF, CE, ed & %B
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il quadrato di AB, ed il rettangolo
A F-¢ contenuto dalic BA, AC,

. contenendofi dalle D A, AC del..
- le quali AD @& ugnale ad AB, ed

k

il rettangolo CE @& contenuto dalle
A B, BC, concioffacofathe 1a BE
fia uguxle alla A'B, onde il rettan-
golo .BA C infieme col: rettangolo
A BC ¢ uguale al quadrato'di AB.
Se dunque una linea retta fia fega-
ta:in qualft voglta modo , i rettan-
goli cantenuti. da tutea, e da ciafcu-
pa delle parti, fono ugush al: qua.
drato di tutta la linea, lo che bifos
gnava dxmoﬁme. :

T E 0 R E M A III
© PROPOSIZIONE L

Se una linea retta fia fe-
gata in'qualunque modo , il
rettangolo - contenuto dao
tutta la linea ;e da una par-
te di effa fard vguale al ret-
tangolo, che fi contiene dal-
| le pirti, ed al quadrato,
che fi fa dalla detta parte.
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-Lalinardi. 4 ¢ . W
AB fia fegata ia § — ' [ .
qualurque |, modo: | .
nzl.pnwc.rm- :
o0 che il remango. y— D . B
o ABC tugua-: ..
le al -rditangolo A-.C.B mﬁmml
dnate-,; che ft fa dalla: BC. Des

46.del {cxivafi dablax BC i} qmdm CDEB,

pmn

pnm.

e prolunghii ED 1o F; e per A
del i o AF paraldba&mq, di ef-
f¢..CD, BE, fard il rettangoio AE
ugmale: alk yettamgoli' AD , CE,
ed ‘i rettangolo AE: 2. comenato’
dalle AB, BC, percivgshe fi con-
tiene dalle AB, BE, delle quali
BE & uguale alla BC. <d il ret-
tango A D ¥ conténuto dalle AC,

- CB , conciofiacafachz DC fia u-

guale alla CB, ed ¢ 'DB il qua-
drata, che.fi fa dalh BC, laonde
il rettangolo -A BC &' uguale af ret-
tangolo A € B inffeme: col quadrato
di: BCw Sq dupqus usa Jinca retta
fia fegata in quaJunque medoy, il ret- -
tangolo contenufo da tufta 1z Tinea

¢ da.una pavte di afa; -fard ugua.
le al mtaagol » CHe fi comticne.
dalle parti, ed.al quadrato, the fi

~ fa dalla detta aarte Io che lblfO-

gnava. di
TEOa

-
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'f"rb'onEMA Iv.

PR OaPO&IZIO NE lV'.

Se una Tigea resta fia fe-
geta in qualunque modo,
il quadrato di tutta la li-
nea fari uguale agli qua-

- dratidelle parti,ed al ret-

tangolo contenuto c[uz val-
te dalle dette pam

Sia la linea
zetta AB di- D £B
vifa in qualun- q
que modo nclHr‘——,‘.‘—“ K
punto C. Di. 4
€0 che il qua- ||
drato' di AB {
dugmlea’qua-. ¢/ . ;
dlall dl AC,, 'D . . l
CB,edaquel
xcmagoio che icnnumduevol,
te.dalie AC, CR. Defcrivaf dalis 46, dl
AB il qnadrse ADEB, e giud-prim.
8. BD, e per C titifi. CGP Pa-
rsicHa ad una di efle AD, BE, ¢
per G tisifi HK pavalelia ad una j1.4e)
dcuc Al sy DE, Perche dnnque lapnm.
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CF @ paralella alla AD, ed in,

' effe cade la B D, fard 1’angolo BGC
29. del efteriore uguale all’interiore, ed op-
""":Jl pofic ADB, ma I’ angolo ADB 2
pr‘i;n‘ uguale all’angolo ABD, perche il
6. e 130 B A @ uguale al lato AD, on-
prim, 4c 1 angolo CGB ¢ uguale all’an-
o olo GBC, e per tal cagione il
lato BC 2 ugnale al lato GC, ma
-ancora il lato CB 2 uguale al la. .

to GK, ¢ CG

a BK, adun- A cﬁ
- que eugndnoH 2 G K

GK @& pguale
34.deda KB, e CGKB'-
prim. @ equilatero.

" Dico oltre 2 }./- g
cid effere ret- :
tangolo , per=. D . F E
che effendo la . :
"CG paralella alla BK, ed in effe
cade la C B, gli angoli KBC, GCB
fono uguali .a due retti, ed 2 ret-
"to I’angolo X BC, adunque ezian-

- dio GCB 2 retto, ¢ retti fono gli
29.dél gnaoli oppofti CGK, G KB, on
prim.  de CGKB @ rettangolo, ma fu di-
c4.de moftrato , che & ancora equilatero,
prim. adunque CGKB @ quadrato, che fi
fa da BC, ¢ per la medefima ra-
gione HF & quadrato, che fi.fa da

: fono
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* fono quadrati di AC, CB, e per-
¢he. il rettargolde AG ? uguale al
rettangolo GE, ed ¢ AG quello,
che i contiene dalle.A C, CB,
concioffiacofacht G C fia_uguale 2
| CB, fard ancora GE uguale a quei-
- lo, che fi votticne dalle AC, CB,
onde i-rettangoli AG, GE fono
. uguali a quello, che due volte &
cdntenugo: dalle AL, CR, ¢ fono
" HF, CK i quadrati di AC, C3B,
quattro dunque H F, CX, A G,
G E fono wguali a'quadrati di A€,
CB, ed al remangolo, che dies
volte dalle AC, GB & conteauto,
ma HF, CX, AG, GE fono tut.
10 il quadrato. ADEB, che & f2
da AB, il quadrato dupque di AB -
¢ uguale 2’ quadrati di‘AC, CB,
ed al rettangole, che due voite @
contenuto dalle AC, CB., laonde
fe una linea fia divifa in qualunque
modo, il quadrato di ‘wtta la li.
ned - fard -wguale 2’ quadrnei delles
parti;», <d al rettangolo contenuto
due volte dalle dette ‘parti, e que-
fto @ ‘quello; che bifognava dimos
ftrare. - oy

G

“Pmel. B co.



98 EUCLIDE .
COROLLARIO.

-Da quefto fi vede chia-
ramente, che negli {pazj
quadrati,i paralellogrammi,
. che fono d’ intorno al dia-
metro , fono ancora loro
quadrat:. , g

" TEOREM A V.
PROPOSIZIONE V.

Se una linea retta fia,
‘feoata in parti uguali, ed
in parti difuguali, il ret-
tangolo contenuto dalle_»
parti difuguali, infieme col
quadrato della linea , che
e fra i fegamenti, fara u-
gu ale al quadrato della me-
ti di tutta la linea.

Sia la linea retta’ AB fegata im

parti uguali nék punto C, ed in.
pam dlfuguah nel punto D. ?hlco
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che il rettangolo contenuto dalle
AD, DB infiemie col quadrato di:
CD'? uguale al quadrato di CB.
Defcrivafi da BC it quadrato CBFB,

¢ giungafi BE, e per D . tirifi Ia
DHG paralella ad una di effe. CE s
BF, ¢ per H tirifi XLO paralel. -
la ad-una delle CB, EF, ¢ fina). -
mepte. per A tirifi AKX paralella ad
mnadele CL, A:': ‘e DB

BO, e per-
che il fupple-x[:vi-

.mento CH &: - P:":;:d
ugualeal (up-

plemento HF, K [~§

pongafi D O, .

comune, adunque tutto il rettango.

lo CO & uguale a tutto DF, ma 36.ded

CO @ uguale ad AL, conciofflaco- ,
facht AC fia uguale a CB, onde
eziandio 'A L ® uguale a DF, pon.
gafi CH compune, fard il tutto A H
ugualé'a FD,‘DL, ma AH e con.
tenuto dalle AD, D B ;’perciocch
DH & agnaic 4, DB, ¢d FD, DL
¢ lo gnomone MNX, adunque Io
guomone MN X 2 uguale al rettan.
golo ,~che 2 contenuto dalle -AD,
DB, poogafi LG comune , che 2
uguale.al’ quadrato di CD,, laorde
1o ghomone’ MN X, ed LG fono
wgwali: al rettangolo coitenuto- dajje
o Ea AD,

rime.
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AD, DB, <d al quadrato: di CD,
ma lo gnomome MNX, ed-LG

fogo tutto il quadrato 'CE F By qual

fj fa da CB; adungue.il rettan-

golo A:DB infieme.col quadrato di

CD 2,ugusle al quadrato - di GB,

{e dunque una linea retrx fia fepa-

ta in parti uguali, ed in parti dif-

ugnali , il rettangolo contenuto dal.”
le- parti difuguali infieme cof qua.

drato della. linea, The-@fra i fe-

gamenti , T uguzic'sF quadrato del-

Ja 'med di. tutta la linea, lo- che

bifbgnava dimoftrare.

TEOREMA Vi
" '$ROPOSIZIONE VI

Se una linea retta fia fo-
gata per mezzo, ¢ Vi fi ag-

-giunga qualche altra linea

per diritto , il rettangolo
contenuto da tuttala linea
colla giunta , e dalla giun-
ta infieme col quadrato del-
1a metd , fard ugualg al quas
drato , che i fa dalla me-
- ¢ 0,

|



LIBRRQ IL sor
%, e dalla ginnta ficconre

da una. hnea fqla. .

. chblﬁ Ia.A

Rinea rarta,

AB por ngeze

Ro gl pusto ¥

[ 7% € ASE NN

gvifi, B D .

per diritto,- .

ica, che il tettaago!o ADB in

fieme: ¢ol quadrate di BC @ ugua- 45 del

le al quadrata, che. 6 {a dalls G B Prim

Delcrivaf. dakia., € - il quadrate

LEFD e ginngai DE,-¢ per R. 31. del

airifi: BHG paraleliaad wod-ti o prim,

fe CE, DF,upts W tin KLM

saralella ad una delle AD, EF,
Enalmente_ Pk AR tiRRfi Ak pa-

ralella ad una -delle CL, DM.

Pcroli&'doiq“ JaSAC ¥ uguale al- 36. 4“

ll rcttango‘o ‘AL’ fatd u-prim,
g«h niraﬁgoro CH. M’ CH

gougesie vad BP , -apde AL for)

¢ad GM, o 43.del
g?ﬁ&dhql{{ci Ig:gtfaqgomw,XMp:m g

® dguale 12ll0. gnomone NXD., ¢
A M & contgansy delle- A Dy DB,
concioffiacofach?’ 1a. DM fia uguale -
alla D'B, & perd 1o gnomdne NXO
& uguﬂe al .tertangald ADR.,-H-

G E 3 - mil.
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milmente pongafi comune L@, che
e uguale al quadrato di C B, a-
dunque il rettangolo A DB, infiéme
col quadrato di CB, 2 uguale allo gno-
mone NXO, e ad L G, ma lo'gno-
mone NXO, ed LG fono tutto il
quadrato CEEFD, che fi-fa'de CD,
Jaonde il rcttangolo ADB infieme col
quadrato di BC 2 uguale al quadrato
- di'CD; fe dunque una kinea retta fia
fegata per mezzo, e vi fi aggiungs
quakche altra linea per diritto, 4l ret-
tangolo contenuto da tatta l: linea,
colla giunta, e dalia ginata; mfieme
<ol quadrato della metay fara uguale
al ‘quadrato della metd; € delta giun.
. ta, ficcome di -una fola' fidea; o
che bifognava dimoftrare. - :

TEOR E\ M 4 VIL
- noposxzxom vn.d_

" Se upa Imca fetta fias
-fcga!a in qualunque modo,
i quadrati,;.che fi ?nno da
tutta la linea, e da una
~ parte, fono - uguah al ret- -
tangolo conteniito due vol-

te da tutta [a linea, e dlal~
’ a
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Ta detta parte infieme col -
quadrato dell’ altra’ parte.

B

-

'5 oo ny,

M

Sia Ia linea ¥

retta AB fe- L] " B

gata in qua- | ol iy @

lungue modo k!

pel punto C. H ‘f/[

Dico, che i :
quadratidi AB

BC: fono u- , : - 4

guali al ret- = O
. tangolo conte- PR IS

nuto due volte dalle AB, BC, ed

al quadrato di A C. Defcrivafi dal-

Ja A B i} quadrato ADEB, ¢ co- 46.del
flituifcai Ja figure. . Perch? dunque?rim.
il. rettangolo AG .3 uguale al res. 43 d¢}
tangolo G E., papgaft comune CF,Prim.
oode -tutto i rettingolo AF & u<

guale a tatto CB, =i percid i ret.
tangoli AF, CE fono doppj del
settangolo AF, mm AF, CE fono

Jo gnomone KLM, ed il quadra.

to CF,adunque lo gnomone K L M,

ed il quadtato CF fono doppj -det
rettangolo AF, e quello, che & con-

tenuto due volte dalle AB, BC ¢
doppio del rettangolo A F, percioc-

che la BF & uguale alla BC, adun-

que lo gnomone K LM, ed il qua-
E 4 dra-
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drato CF famo uguali al rettanga-
Io, che due volte dalle AB, BC
& conteguto .- Pongafi DG comune,
che @ il quadrato di AC, onde Io
gnomone KL M, ed i quadrati BG,
G D fono uguah &-quello, che due
volte & conte- . ' -
suto dalleAB, 4.
BC,edalgua, | "
dratodi Ac, || ¥ b7
ma lo gnomo- BT K /G }
ne KLM, ed et
i quadrati BG, M
G D fono AD / p
EB, ¢ CF, D B
ciok i quadra. o :
tt &i AB, BC, i quadrati dunque
di AB, BC foao uguali al reitan-
golo , che ¥ contenuto dae volte
dalle AB, BC infieme col quadra-
to di AC, laonde fe una linea ret-
sz fiz fegata in qualungae modo, i
quadrati, che fi fanno da tuita la
 hinea, ¢ da unma parte, fono uguali
" al ‘rettangolo contenuto due voite da
tutta la linea, e dalla detta parte;,
‘infieme col quadrato dell altra pare
te, lo che bifognava dimoftrare. .

S TEG.

E




 ELIRRQ IL a5
TEO R EMA YIII.-.!
momsxzwuﬁ \m}

" S ting liriea rekts fid fok
gate in. qualunque modo |
il rettangolo contenuto
quattro - voﬁte da tutta Jas
H«rca » ¢ da unq-delle ‘pars
‘igfhieme. “col quadl‘dm

_ d?ll’ sltra partey, fard ugia-
lel al quadramg che fi fa
daitqgta -ta- linea,. g, dalla
detta parte, ficcome das
noa lipea fBfa: ~:¢

7

sia' Ia linea mta 'AB fegata in
qualungue.madane pueto- €. BDi-
€0, che il:rettabgalo cantemutn quats’
tro velte dalls- A B, B infiame
cal’ quadrato’ di:A G 2 guald al
quadrate di AB, BC tome di u
m lines fola. Prolunghifi Ia. lines
~vetta. AR in B; ¢ fia la BD ugua.
le alla @R, & dalla A'D deliirivaéi
il - quadsata A'BFIY, ¢ fasgiafi Ia
ﬁgun dnppn. :Pereb® duague Blz..

Es C
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34.4lCB ? uguale alla BD, ed 2 fa.
Ifmh € B uguale alla GK, e-12aBD alla
RN, fard eziandjo Ia G K uguale al.

la KN’ e pet ha medefima ragione

Ia PR & uguale alla RO, c.per-

cht la €B & tgwile alid'BD, e

la GX alla" g N, fard il muago..

0lo.CK u. =, .
gudeal rer. AL C'B I
msolo KD N s '.__«‘ L...o:-w ' /. .
ed il - rets mk =TT 1IN
tangolo.GR S G i 11@ .
al rettan XS Re
gOlO Rn- 3 * y"‘“:"b d P S
Ma CK @ _ 1.}
uguale ad |/ . )
RN, oon: - B Ia"ﬁ
ciofsiacofa; .

ch2 fiano fupplemenn del puafell’o-
grammo CO, ‘onde eziandio KD
¢ uguale a GR € quattro rettan-.’
goli DK, XC, GR, RN fono u-
guali. fra loro, ¢ perd fonn quadrue
pli. del .rettangolo .C K: :fimilmente
perchd 12 CB & uguale alla:BD,
o la BD alla BK, ciot alkh CG,
e la CB alla GK, cict alla GP,
fard ancor la C G uguale alla GP,

ed 2 la PR uguale alla RO, adua.
que il rettingolo AG 2. uguale al
settangolo M P, ed ik rettangolo
PL al xcttangoio REF, ma MP ¢

ugua-
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uguale a PL, effendo fupplementi
del paraleliogrammo M'L, e per tal
€agione AG. 2 uguale ad REF,. on-
de i quattro AG, MP, PL, RF,
fra loto fome ugualt, € quadmph
di AG, e fi & dimoftrato, che i
quattro. CK, :KD,.GR, RN fo-
no quadrupli di CK, otto dunque,
che contengono. lo.gnomone STY,
fono quadrupli.di AKX, e perche
AK @& quello, che fi contiene dal-
l¢ A B, BC, efseqdo la BK ugua-
le alla B C, farh il contenuto quat- -
tro volte dalfc A B, BC -quadru-
plodi AK,c fu dimoftrato lo guo-
mone STY quadruplo di AK, a-
dunque quello , che & contenuto quat-
tro volte dalle AB, BC & uguale
allo gnomone ST Y. Pongafi comu.
ne XH, che @ uvguale al quadrato
.di AC, fard quello, che & conte-
nuto quattro voite dalle AB, BC,
infieme: col quadrato di A C ugua-
ke allo gnomong STY., ed al qua-
drato X H; ma lo gnomone STY, .
ed XH fono tutto il quadraté AEFD,
che fi defcrive da A D, il rettan-
golo dunque, che fi conticme quat-

- tro velte dalle AB, B C,. infieme

col quadrato. di A C & uguale al

quadrate-di A D, cied a quella, che

fi defcrive dalle AB BC, ficcoma
L) B 6 d‘
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da uma fola linea; laonde, fe' una
linca retta fia fegata in qualunque
modo, il rettangolo contcnuto quat.
tro volte.da tutta la lineca, ¢ da
8na parte, infieme col quadrato del.
P altra parte, fard uguale al quadra.
to, che fi fa da tutta la linea, e
ialla detta parte , ficcome da una
linea fola, lo che blfognm dimo.
ﬂrare.

_TEO REMA IX.
PROPOSIZIONE lX

Se una linea retta fia fe-
gata in parti vgualt, ed in
parti diluguali, i quadrati,
che fi fanno dalle parti dif=

“guali, fono doppi del qua-

dratodellameta, e del qua-
drato di quella lmea,che
I: fra i fegamenti: = °

Sia la linea retta AB fegats in

" parti uguali nel punto C, .ed in -

parti difuguali nel D. Dico, che
i quadrati di AD, DB fono dap.

‘ p) de’ quadran di. AC ch. Ti.

rifi
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rifi dal punto C la CE ad ango. 11.4el
li retti fopra la AB, e pongafi u.prim.
guale all’una, elPaltradieflc AC,
CB, e giungafi EA, EB. Poi per ;.. 4e
D tirifi la- DF paralella alla CE, prim.

-¢ per-F tivifl la F G parslalla alla

AB, ¢ giungafi. A F. Perch® dumn- 5. del

que la AC d ugusle slla CE, {a.P,,,_,,.

sa Pangolo E A C oguale all’

fendo rette l'an=

golo C, i rima-

nenti AEG,.

E A'C faranns A
li ad ynret. =~

10, ¢ foro uguali fra loro, adun-

que I'ung, ¢ I’3ltrq di effi AEC,

EAC & la metd d’ un retto, ¢ peg

Ja medefima ragione 1'uno, e I*3l-

tro-delli CEB, EBC @ la met2

d’ un retto., onde tutto 1’ angole

AEB & retto, ¢ perche I’ angolo

GEF ¢ Ja merd d’un retto, ed &

getto- EGF offendo egnile all® in- 29.4el

teriore, ed- oppofta. EQ B, {ara e prim-

giandio -il: rimgnente. EFG la me-

1a d’ un retto, onde I’angole GEF

.é uguale all*’angolo EFG, @ perd

lato EG & uguale al lato GF:

'ﬁmllmeme perche. I’ angolo B @ la 6.4l

meta d’un retto, ed FDB 2 rct.Pm»

to, conciofiacofacht fia nsulalc als
. ’ IRe
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I* intertore, ¢d oppofto ECB, fa-
rd il rimanente BED la meta-d’un
retto , 1>angolo dunque B & ngua-
le all’angole DF B, ed il lato DF
al lato DB, € petché la AC.? o
guale alla CE; fard ‘anche il gpa-
drato di’ AC. uguale al quadrato di
CE, -onde i quadrati di AC, CE
fono doppj del quadrato di AC,
ma a i quadrati di AC CE @ u-

guale il quadra- e )
to di EA, per ‘ F‘
effece 1" angolo G

47. dd?CE retlw, a- - )

rrim.  dunque il qua-
dratg di E?t 2 A ¢ D
doppio del quadrato di AC, oltre
® cid, perche 1a EG & uguale al-
{4 GF, fard il quadrato di EG- u-
guale al quadrato di GF, e per tal
‘cagione i quadrati di EG, GF fo-
no doppj del quadrato di GF ma
a i quadrati di EG, GF & ugua-
Ie il quadrato di BF adunque il
quadrato di EF 2 doPpio del qua-
drato di GF, ed ¢ GF uguale 2
CD, onde il quadrato di EF ? dop..
pio dcl quadrato di CD; ma ezian-
dio il quadrato di AE 2 doppio del
quadrato di A C, i quadrati dunque
di AE, EF fono doppj de i qua-
drati di AC, CD;edai qnadrm




|
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‘&t AE, EF 2 uguale il qaadrate

di AF,, perciocche. 1’angolo -AEF
& retto, adunque il quadrato di AF
- doppio de i quadrati di -AC,.CD:}
wmz al, quadratn: di & F; fono, ugua-
li i quadrati di AD, DF,. efsen-
do I’'arigolo D retto'} ‘che perd i
quadrati di AD, DF fono doppjy
de i quadrati di AC, CD, ma la
DF @ uguale. alla DB, i :quadcati
dunque di, & D, D'B fono doppj.dei
quadrati ¢i"A €, CD; laonde; fe
usa ljmea repta fia fegata .in- pasti
uguati , adin parti difuguali, ¥ qua.
drati, che fi fanno dalle parti difu-
guali, fono doppj del quadrato del-

fa metd, e det quadrato di quella
}mea, cbe ¢ fra t fegamenti, lo
che bxfognava dmioﬂnu.

T EOREM A X. .
PROPOSIZIONE X
Seuna linea retta fia fe-

gata per mezzo,e vi fi ag-
giungs um’ altra linea. per
diritte , i due quadrati; che

A1 fanno da tutta [a linea)

. 'colla gmma, e dalla giun~
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ta , fono doppi del quadra-
to della metd, e del qua-
drata, che §i ’fa dalla me- _
td, e dalh giunte , fieco-
me da una fola linea .

Sulahnea
metta A B
fegara per
mezzo . el A
puntoC, ed;
-aggiungafi
ad effa per
diritto la li.
nes BD. Dico, che i quadrati dl
AD, DR fono doppj de¢’ quadeatt

1. leldl AC,.CD. Tirifi dal puste C

pnm

la CE ad angolt retti fopra la AB,

¢ .pongafi uguale 2 ciafeuna di efle
AC CB; e giungafi AE, EB.
Poi per B unﬁ la BRF puziclla al-
la AD, e per D tirifi la DF pa-
ralelia alls CE 1. ¢ perch® nelic pa-

zyd‘ltalclk EC, FD cade la linea ret-

prim.

ta EF, fonb gli angoh CEF,

EFD uguali a due retti 3 gli an-

goli dunque FEB, EFD fono mi-

nori di due rem ma-le Jinee rette

prolungate in inflnito dagli angoli

minori di due teti cohco;;ou; in-
. le-
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ficme ,. adunque: pralungahdofi jei
EB, FD coacorteranno dalle par-
ti di BD. Prolunghinf , ¢-¢omgor.
rano net poate G, ¢ givmgafi AG.
Perche dunque la AC & ugualke al-
la CE, eziandio I*angola AEC fa-
ri ugunle ali’angola EAC, el’an.
golo C 2 reito, onde I*una, e lak
“ tro di.efE EAC, AECi, faid da
metd d*us reua 3 e. per la mede: -
fima ragione fird la metd d’ud.
retto I’ano, ¢ I’ajtro di ef§f CER,
‘EBC, adunque AEB & retro; ey
percht-EB€ ¢ la metd d’un zee.
to, faa anch¢ {a metd & an retto
DBQ@, effendo alla cima , avvers
cantrappofto. Ma BDG altrest @ 15.4del.
-rettd, per effere uguale all’alterno prim.
_ DCE, il rimanents duoque D G B 29 4/

2 'ls metd ¢’ un retto, ¢ perd ¥ w.Pr-
guale @ DBG; ande il lato' BD
& ugmale al’lto DG . Similmesite, 6. dod
.gerchd: RG6 F @ la mérd d’ um sats prim.
10, ¢d- 2 retto I’ angolo F, effen-
do uguale all’ apgale oppolla C,
fara il rimanente ¥ EG la metd & ua
" retto; ed ugmale ad EGF, . :onde
etiandip il lato GF & ugualeul
lato- EF, "effendo dunque i EC. u.
guaie.alla CA., iliquadrato di BC
fard yguale al guadrato di CA, ¢
perd i quadrati di EC, CAd fono
. : - dopa
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doppj del .quadrato di CA, ma 2
i quadrati di EC, CA & uguale
il quadrato di E A, il guadrato dun.
que di EA & doppio del quadrate
di AC. E perchz 12 GF & agua.
le alla FE, eziandio al quadrato di
GF fard uguale il quadrato di FE,
adunque i quadrati di GF, FE fo-
no doppj'del quadrato di EF; ma
& i quadratt di GF, FE. 2 ugunale
il quadrato P
di EG, e
per tal ca-
gione il qua. £
drato di EG-
edoppiodel
quidrato di
EF,ed2la
EF uguale alla CD, il quadrat
dunque di EG & doppio del qua~
drato di CD; ma, il quadrato. di
EA fi ¢ dimoftrato doppio ‘del” qua--
drato di AC, onde i quadrati di
AE, EG fono doppj de’quadrati .
di AC, CD, ed a’quadrati di ‘AE,
EG ? uguale il quadrato di AG,
#l -quadrato dunque di ‘A G* & ‘dop-
pio de i quadrati di AC, CD;
ma al quadratodi AG fono uguali
i quadrati di AD, DG, per la
qual cofa i quadrati di AD, DG
fano doppj de i quadrati di AC,

]
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CD| ms la DG 2 ugnalc ala DR,
i'quadrati dungque di: A D, DB-fo-
1o doppydeiquadx‘audx AC,CD;
laonde, fe una linex retta fia fe.
gala per mez20, ¢ vi fi aggiunga
un’ altra. linea per diritto, i due
quadsati , che & fanne da tutta la
linea” colla giunta, e :dalla giunta,
fono doppj del quadrato della me-
t1, é del quadmo, che £ fa-dalla
meti, ¢ dalla ‘giunta , ficcome. da
upa fola linea, o che bxfognava
dxmoﬂrare.z

pRoﬁLEMA L,
L. Pxonosxzxom; XL

Segare una linea retta.
data ta!mente che il rets
tangolo contenuto da tut-’
ta.linea,. e da una delle
parti fia uguale al quadra~
to dcll’ altra parte .

:Sxa la retta lmea :m: AB bf-
fogma fegarla ‘im tat modo , che il
rettangolo centenuto da “tutta Ia b
nea, ¢ da unma parte fia uguale ai
qudrm dckl’ altra parte. nerm.

va
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a6 del yafl dalla AR i} quadutm AB DC,
prim. ¢ feghifi  AC per oerad hel punte
10.4d g1 ¢ ginvgafi. BE. .Poi prolinga-

prim.

ta CA .in F posgafi EF ugdale 3
BE, ¢ dilla AF defcrivafi U qua.
drata FGHR A, ¢ GH proluaghifi

45_3dil K. DiCchhﬁhr —

prim, AR & fegata in H

6.di
" quef.

G

talmente, che il ret- | 44} «
tangolo ABH & u» A o FH‘ 3 n
gualeal quadearq @i ;. | .
A M. Percicch ef; E;r/ ‘
fendo la linea AC |. . { .
fegata per mezzo'in 2

E, c Vi fiaggivngy O oo n
AF per diritto, il rettangolo CFA
infiche col quadrate ‘di "AR fa.
ra uguale al quadrato di EF, ma
EF & uguale alla EB, il rettan.
golo dunque CF A jplicaw. col qua.

+y.dedrato di AE ¥ uguale al quadratg

’fimo

‘di EB; ed "al quadrato di EBfo.
f0. uguali i quadratidi BA; AE;
concioffiacofache 1*angolo A fi3 ret.
to, onde il rettangolo C F 4 idlieme
col quadrato di AE & vguale d i qha.
drati di BA, AE,traggafi il comu.
n¢ quddratadi AR} adnnque tlori-
masente retangalo € FA- &) uguade
al quadrato di A-B3-me CFA R if
reteangolo FK; perciaechd 12, A F. @
ugarle alla FG,.ed il quadrato di
. . . A B
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A B ¥ AD, onde il rettangalo. FK
e uguale al quadrator AD. Trag-
gafi A X eomune, il rimanente adun.
que FH 2 ugualé 4l rimanente HD,
¢d T HD:i rettangolo ABH ; efe
fendo 12 -AB uguale alla BD, ed -
FH 2 il quadrato di AH, laonde
il rettangolo ABH 2 uguale al qua.
drato di AH, ¢ perd la data re-
ta linca AB ® fegata in H tal-
menteche . il yettangolo ABH ® u.
guale al quadrato di' AH, lo the
bifegnava fare. o

TEOREMA XL
,..PROPOSIZIONE XII

- . Ne’triangoli ottufiangoli
il quadrato, che fi :':Sgal :
lato fottopofto all’ angolo

ottufo , & tanto maggiora_s
degli quadrati fatti da’las
ti, <he I’ angolo ottufo com-
preadono, quasto € il rete
tangolo contenuto' due vol-
te da umr. de’latiy che fo-
no d’intornd all’ angolo ot~

ta.’
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tufo, ciot da quello nel
quale prolitngato cade la,
perpendicolare. 5 € dalla li-
nea prefa di fuori della,
perpendicolare verfo I an-
golo ottufo.

, Ve . :-) " . v . .

Sia il triangolo _,
ottufiangolo A E C, E
che abbia I’ ango.
lo ottufo EAC,e .
dal punto E tirii A T .

12.delalla C A prolunga-

Pr f N

4 di B

quef-

ta la perpendicolare ED. Dico,
che il quadrato di CE 2 tanto mag-
giore de i quadrati di EA, AC,
quanto il rettangolo, che due vol-
t¢ dalle CA, AD & contenuto.
Perciocche effeado la linea CD fe- -
ata in qualunque modo nel puanto
A, fard il'quadrato di ‘CD ugua-
le 2 i quadrati di CA AD, &ed
al rettangolo, che due volte 2 can.
tenuto dalle CA, A D. Pongafi co.
mune il quadrato di D E, adunque
i qupdratt di. CD, DE fono ugua-
li a i quadrati di CA, AD, DE,
ed al rettangolo, che due volte 2
contenuto dalle CA, AD; maai
gpadrati di CD, DE @ -uguale i}.
- qua-
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quadrato di CE, perciocch? I’ ama
golo D & retto, eflendo la ED per-
pendicolare, ed a i quadrati di AD,
DE ? uguale il quadrato di AE,
onde il quadrato di CE 2 uguale
a i quadrati di CA, AE, ed al
rettangolo, che due volte dalle C A,
AD & contenuto; il quadrato dun-
que di CE & tanto maggiore de i
quadrati di CA, AE, quanto ¢ il
rettangolo , che due volte & conte:
nuto dalle CA, AD; laopde ne’
triangoli ottufiangoli il - quadrato,
che fi fa dal lato fottopofto all’ an-
golo ottufo, & tanto maggiore de i
due guadrati fatti da i Jati, che com-
prendono I’angolo ottufo, quanto ® °
il rettangolo contenuto due volte
da uno de’lati, che fono d’intorno
all’ angolo ottufo, ciot da quello,
nel quale prolungato cade la per-
pendicolare, e dalla: linea prefa di
fuori della perpendicolare verfo ’ane
golo ottufo, lo che bifognava dimo-
ftrare. S

TEOREMA XIL
, 'Pxoposxzmun XIII.

e Ne’ triangoli acuzian-
goli, il quadrato, che fi fa
: -~ dal
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dal lato fottopofto all’ an-

olo acuto , & tanto minore
de i quadrati fattidai lati,
che 1’ angolo 2¢uto com-
prendono, quanto ¢ il ret-
taagolo contenuto due vol-
te da uao de’ lati, che fo-
no d’intorno all’ angolo a-
cuto , ciot da- quello, nel
_quale cade la perpendico-
lare , e dalla linca prefa.y
didentro dalla perpendico--
.lare vetfo I’ angolo acuto}

Sia il trian.
golo acuziango-
lo ABC, che
abbia |’ angolo B
B acuto, ¢ dal.
punto A alla
12,4 BC tirifi la perpendicolare AD- :
prim.  Dico, che il quadrato di AC 2 tan-
to minore de’quadrati di CB, BA,
quaato 2 il rettangolo <oatenlto-due
volte dalle CB, BD. Pepch2 efs
fendo la finea retta € B fegata in
qualungut modo :s¢l punto D, " fa,
ram

D'O.
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Taono i quadrati di CB, Bp ugua. 5. di
li al rettangolo, che due volte fi quef.
coutiene dalle CB, BD, ed a] qua. ’
drato di DC, 'pongafi il quadrato
di AD comune, i quadrari dunque

. di CB, BD, DA fono uguali al

- Tettangolo ; che due volte dalle CB,

BD fi contiene, ed a i quadrati di

AD, DC, ma ai quadrati dj BD,

D A & uguale il quadrato di A B,

perciocche 1Pangolo D & retto, ed.

a i quadrati di AD, DC 2 ugua-

: le il quadrato di AC, onde i qua-

¢« drati di CB, BA fone ugunali al .

quadrato di AC, ed a] rettangolo:

~ due volte contenuto dalle C B sBD,

“f per tal cagione il quadrato di A ¢

' "¢{tanto minore de i quadrati di C B s

BA, guanto # il rettangolo conte.

. nuto duc volte dalle CB, BD, a. .

" dunque ne’ triangoli acuviangoli il .

quadzato , che fi fa dal lato forta.

pofto all’angolo acuto, 2 tanto mi,

nore de i quadrati fatei da’ lati ,

the - I’angolo acuto <omprendono ,

quanto 2 il rettangolo contenuto due

volte da une de’lati ». che fono din-
torno all’angolo acuto, ciod da quei-

Aoy nel quale cade Ia perpendicolarer,

¢ dalla linea prefa di deatro dalla

perpendicolare verfo:I® angolo acuto,

lo che bifognava dimoftrare-.

Parse 1. ~ F ' PRO.

T




tilineo A ; bifo- :
gua cofhtulre un

quadrato uguale’

al rettilineo A .H
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"PROBLEMA II

PROPOSIZIONE XIV.
Coftituire un. quadrato

‘uguale’ ad un dato retti--

lmeo .

Sia ll dato ret-

Coftituifcafi il pa~. .
ralellogrammo rettangolo BCDE u-

45. del- guale al rettilineo A. Se dunque.

- prim,

BE & uguale ad ED, fard fatto
quello, ché fi proponeva, percioc-
che al rettilineo A fi fard coftitui-

'to il quadrato BD uguale; ma, fe
BE non & uguale.ad ED, una di

efle fard maggiore. Sia maggiore
BE, ¢ prolunghifi in F, ¢ porgafi

- EF uguale ad E D, poi divifa FB
-per mezzo nel punto G, dal cen-

tro- G coll’ intervallo di una di ef.

fe GB, GF defcrivafi il mezzo cer-

chio BHF, e prolunghifi DE in.
H, e'giungafi GH; perche dunque

. la linea retta BF ¢ divifa in par-’

ti
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ti uguali nel punto ‘G, ed in parti g, di
difuguali nel’E, fard il rettango. qus/,
Jo BEF infieme col quadrato di EG. :
uguale al quadrato-di GF, ¢ GF
¢ uguale a GH, onde il rettango«
‘lo BEF infieme col quadrato di GE ,
& uguale ‘al quadrato di GH; ma ,
al quadrato di GH fono uguali i 4. deb
* quadratidi HE, EG, il rettangolo prim.
dunque BEF infieme col quadrato
~di- EG @ uguale a i quadrati di
HE, EG. Traggafi il quadrato di
E G comune; adunque il rettango-
lo rimanente BEF 2 uguale al qua-
drato di EH, ma il rettangolo BEF
¢ eflo paralellogrammo BD, per-
ciocche EF 2 uguale ad ED, il pa-
ralellogrammo dunque BD & ugua.
.1c.al quadrato di EH, ma 2 ugua. -
le eziandio- al rettilineo A, e pe-
rd il rettilineo A fard uguale af
quadrato di EH, laonde a] rettili.
neo A fi & coftituito un quadrato
uguale, ciod quello, che fi defcri.
ve'da EH, lo che bifognava fare,

. Fine del Secondo Libyo .

k

Fs  DE.
- )
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" LIBRO'TERZO. '

_DEFINIZIONI‘

I. 1

- B¥T) Cerehi ugnali fons

"’»"’ié'“: qm:ltu che hannoi; '
a3l diamélri, ovvero i
fcmxdnametrr foto unuah.
SR B

B Xy lme:f zcmt 1i dice_s

- toceare il cerchio, la"quas

le toccandolo, e ptolunga-

‘ta noo lo fcga .

i1l .
I ‘cerchl fi dicono toc-
carfi frd loro , quali toccans

doﬁ non fi fegano.
- .~ F3 Le
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V. :

Lé lmeg rette . nel®cer-
chit i’ dicono effere ligual--

| _ meate dianki dal ceatro,

quando le -penpendicolari
tirate da\ ceatrq fopqa;qpel-
le. fono uguali.

' VQ : .
quélla linea § § dice

- ‘effere pit diftante dal cen~

tro’, fopra jaiquele; ¢ade 12
pcrpenﬂlqolam maggmre .
VI e
La potzwne del cerchio ,
' & una figura contenuta dal-
" la Jineairetta ¢ dalla cir-
conferenza’. o c
_ VI
" -L’angolo della porzione
- . & quello, che fi compren-
dedalla linea retta, ¢ dal-
la c1rconferc02a :del cer~
chio . .
~ - e L'an—_
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VIII.

L’ angolo nella. porzione
e quello, che fi contiene da
due linee rette tirate da'ua
punto -della .circonferenza .
-aitermini della linea, che

. © bafe di detta’ porzxone

B - IX.-

Ma quando le linee ret- "

te, che contengono I an-
- golo,pigliano una parte del«
la circonferenza,fopra quel- -

- la fidice fcrmarﬁl angolo S

X. v
1 fcttore del cerchlo e
auna ﬁvura contenuta dalle

j. linee rette, che partitefi .

dal centro fanno un ango- -
lo, e dalla clrconfcrenza _
prcfa da efle.

XL

ccrchn fono quelle, ches. - -

E Le porzioni fimili de* R
' P4 . _pi-
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pigliano angoli uguali, ov-
vero fopra le quali fi fer-
mano angoli uguali.

PROBLEMA I
PROPOSIZIQNE I

- Trovare - il centra d*un .
dato cerchio .

- . 8ia-il dato cerchio c

ABC, bifegna di ef-

fo. trovare il centro. .

‘ * Tirifi in effo una linez p)

16, del Te1t2 A B, comunqué =
prim, i voglia, e feghifi per =

" mezzo nel punto D., poi dal pun.

11.4:0to D tirata la DC ad angoli retti

prim, fopra la A B, prolunghifi fino al-

" PE, e feghifi la CE per mezzo nel

2.Poff. punto F. Dico il punto F efferes

centro del cerchio ABC. Percioc.

che, fe non & F, fia, s’ cgli & poffi-

" bile, un altro panto G, ¢ giungafi

- GA, GD, GB, perche dunques

Dif 15, AD 2 uguale alla DB, ed ® co-

selprim.mune 1a DG, faranno le due AD,

8. ddl DG .uguali alle due BD, DG, .

brim.  y una all’altra, ¢ la bafe GA & .’
- ugua-

-



-
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uguale alla bafe G B, partendofi dal D ﬁ' .
centro G, 1’angolo dunquc ADG ro. del
2 uguale alp angolo GD B, ma quan-?""h

do lalinea retta flanda (opri un’als
" tra linea retta fa gli angoli da § la-
ti fra loro uguah, fono -amendue»
_ retti,, .e .percid 1" angolo . GDR 3
rerto, ma 2 retto ancora FDB, a-
dunque I’ angole DR 2 ugnale..
alt’ angole GD R, il maggiore al

- minoye, che @ imppffbile, onde il

G non & centro del cerchip ABC:
Dimoftreremo parimente non efferé
“altro_punto fuori, che F, adunque
F & centro del cerchio ABC, le
che bifognava fare.

'COROLLARIO.

. Da qucﬁo G comprende
. chiaramente, che, fe nel

.- ¢erchio una linea retta fes

a'N

R Ot

ga un’altra linea retta per
mezz0 5 € ad. angoli. retti,

il centro del cerchio & ncl— .
la lmca, che fcﬂa.

'F§$ TEoO.
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T E OREM A I
PROPQSIZIONE I

i "Se’nella cxrconfcrenza_.,
del cerchio fi piglino due " .
punti, comunque fi voglia,

- 1a linea retta, che gli con-

giunge, caderi dentro al -

- Dico, che la hnea..

cerchxo .

Sia il cerchio ABC, '
¢ nella’ eirconferenza’
di effo plgliﬁ duepun-
i ; quali fi fiano A, B.

retta tirata dal punto

A al B .cade dentro al cerchno~

Puv

' l‘am

- perciocche, s* egli & poffibile, ca-

da di fuori; come AEB, ¢ prefo
tl centro del cerchio ABC, qual
fia D, giungafi DA, DB, ¢ praa
lunghlﬁ DF in E, effendo. dunque
la- D A uguale: alla DB, fard an-

s.del cor 1’angolo DAE uguale all’ an.
prmg golo DBE, e percht fi prolunga -

prim

un lato del triangolo D AE, ciog

" A EB, fard I’angolo DE B maggio
16. dd

re dell’ angolo DA E, ma !'angola
DAE é ugualc all’angolo DBE,
on-




_ LIBRO IIL 137
onde I’angolo DEB 2 maggiore, -
dell’ angolo DBE, ed all’ angolo
maggiore @ fottopofto il ‘maggior 18.de!
- 1ato, adunque la DB @ -maggioreprim,
della DE: ¢ la DB & uguale al-
la DF, e percid lIa DF 2 maggio-
ré della DE-, la minore della mag-
- giore, lo che ¥ impoffibile, onde
- 1a linea retta tirata dal punto A
"al B non caderd fuori del cerchio.
Dimoftreremo parimente , che a2 anv
che cade in effa: circonferenza, onde
. @ meceflario, che cada di dentroy
fe dunque nella circonferenza del.
eerchio fi piglino due punti comun- -
que fi voglia, la linea retta, che
gli- congiunge caderd dentro “al cer-
- chio , 1o che bifognava dimoftrare.

. Y : o

- TEOREMA4 H.:

PROPOSIZIONE IIL

Se una linea retta, ti-

~ rata nel cerchio per lo cen-
~_tro, feghi per .me%20 una <
linea retta non ‘tirgta per
lo centro, la fegherd ad -
angoli retti; e fegandola ad - .
- angoli retti; la feghera per SN
mezzo. . F6 - sia .
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Sia il cerchio ABC, C
¢ la linea retta tirata
in eflo per lo centro
CD feghi per mezzo A .
la retta AB pon ti- - 8
rata per la centro nel
punto F. Dico, che la fega ad an-
-, .. goli retti, piglifi il ceatro del cer-
%o di chio. ABGC, che fia E, ¢ giungafi
qu¢[. EA, EB, perchd dunque la AF &
uguale alla FB, ¢ la FE & comane,
~ faranno le due AF, FE uguali alle
. due FB, FE, ¢ la bafe E A @ uguale
8. det allabafe EB, 1’ angolo dunque AFE
prim. f{ar2 uguale all’angolo BFE , ma quan-
do una linea retta ftando fopra un’al-
Diff, trs retta fa gli angoli da i lati fra
1e. delloro uguali, fono amendue retti,
prim. onde 'uno, ¢ P’altro AFE, BFE
T @ retto, ¢ percid la linea retta CD,
~ che ‘tirata per Jo centro fega per
mezzo la rettdA A B non tirata- per
lo centro, la -fegherd ancor ad an-
. goli retti « Ma la CD Tfeghi 12 AB
ad angoli reni, dico, che eziandio
" Jafega per mezzo, ciot, che la AF
- Dif. & uguale alla FB, avendo fatte le
15. del medefime cofe, percht la E A fe-
prim- midiametro del cerchio @ uguale alla
g.det EB> fari ancor 1°angola-EAF yguale
: all’angolo EBF, ¢ I’angole AFE
4 Poft, tetto ¢ vguale al rett‘oBEE,h;::nf
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que i due triangoli- EEAF, EBF
banno due angoli ugpali a due an-
goli, ed un lato- uguale ad un la-
to EF, ciot comune all’ uno , ¢

. Valtro, che @ fottgpofto .ad une

degli angoli uguafi,.¢ percid ave-
ranno gl altri lati vguali aghi al-

tri lati, e la AF fard uvguale 3l- ;45 Jof
la FB, adunque, fe una linea ret- prim.

ta tirata nel cerchio per lo, centro
feghi per -mezzo una linea retta.
non tirata per lo centro, la feghe-

‘rd ancor ad aqgoh retti , e fegans

dola ad angoli reiti, la feghepa an-
cor per mezzo, lo che bxfoguava
dlmoﬂrarc.

TEOREzWA Ill._
© PRQPOSIZIONE “1v.
" Se due linee rette nel

~cerchio pon tirate per lo

centro fi feghino fra lo-
TO, NON ﬁ fegheranna mai

- per mezzo.

Sia il cerchio ARCD, e feghin.
fi in efflo due: linee rette non ti-

" rate per lo centro AC, BD. Di-’

o, chc non fi fcgano per mezz0,
. - per
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"TEQREMA4A V.
PROPOSIZIONE . VL

~  Se due cerchi {i- tocchi-
no fra lore..di dentro; non
averanno il medefimeo cen-
tl'O. N ’
Due cerchi ABC,
C D E tocchinfi di
dentro nel -punto C+

Dico, che efli nom
hanno il medefimo

{ec. pud , e giungali. FC, e tirif
FEB in qualunque. modo; perche
dunque F & centro del cerchio ABC, .
1a CF fard uguale alia FB, oltre a que.
o effeado F centro del cerchio CDE
"]Ja-CF fara uguale alla FE; mafi
¢ dimoftrata ]a CF uguale alla -FB,
adunque la FE-2 uguale alla FB, -
Ja minore ‘alla maggiore, che non
pud efferé , .laonde 1l punto E noa
g centro-de tcerchi. ABC, CDE.
Se dunque due cerchi ﬁ,tocchino fra
-lore di: dentro., .mon.-averanno il
medefimo centro, lo cho bifognava
dlmoltrarc .
R TEO-
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TEOREMA VIL
PROPOSIZIONE VIL
.'Se nel diametro del cer- -

“chio fi pigli qualche pun- -

to, che nop fia ¢entro del
ccrchlo, e. da cflo cadano
nel cerchia alcune - linee
rette, la maggiore di tut-
te fard quella, nella quale

¢ il centro, e la minore
fard la rimanente , e delle .
altre la pill vicina a quel-
la , che paffa per lo centro
fempre ¢ .nmaggiore della., -

" pit lontana, ¢ folamente

e, W T Y e

due .uguali caderanao dal
medefimo punto nel cer-

~ chio dall‘una, e I’ altra...,

parte dclla mmorc,a

Sia :il ecrchxo ABCD, ll cd

. diametro AD: cd in efa AD pi-

glxﬁ un punta E, che nom fiz.
Ccn! »
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centro , € fia il centro del cer-
chio E: ¢ dal punto F cadano al-
cune linee rette nel cerchio ABCD,
e fiano FB, FC, FG. Dico .la
FA cfler maggiore di tutte, ¢ la.-

"FD minore: ¢ delle altre, 1a FB
" maggiore della FC, e .

Ja FC maggiore del-
1a FG, con?iuhgaﬁ BE, B
CE, GE; ¢ perche €

‘triangolo fono mag- | ,

giori del rimanente, faranno le BE,

' EF maggiori della BF; mala AE
- ¢ uguale alla E B, adunque.le BE,

EF fona uguali ‘alla 'AF, & percid -
Ia A'F ¥ maggiore della: F'B; oltré .
acid, perche la BE @ uguale -al-

"]la EC, ¢ la FE comune, faranno

le due BE, EF uguali alle dues

" 24.4etCE, EF, mi I'angolo B E F & mag-

P'im.

giore dell’ angolo CEF, adunques.
la.bafe BF 2 maggiore della- bafe
‘FC, per la medefima ragiome ancor.
la CF @ maggiore della FG,. ¢ per-

" - che le GF, FE {ono maggiori del-

Ja EG, ela GE? uguale alla ED,

* faranno le GF,-FE maggiori del-

la E D, traggafi la comune EF, a- .
dunque la riniahente GF @ ‘maggio-
-te della rimanente F D, onde li.

~ maggiore di tutte.2 FA, ¢'la mi-

Nno-
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nore FD-, ¢ .la BF & maggiorea

della. FC, ¢ la CF maggiore del-
Ia FG. Dico,"¢the dal punto F ca-
donp dpe Jinee - rette uguali -fola-
metite fiel cerchio A BC D dall’ una,-
e l'altra parte della minore FD, co-
ftitnifcafi nella lmea EF, e nel
punte datg’in effa E I’angolo FEH
uguale all’angolo GEF,.e congiun.
gai FH, perch® dunque Ia GE 2
uguale alla.EH, ‘e Ja EF @ comu-

32.del

P'iﬂ.

ne, le due GE, EF fono vguali -

alle due, HE, EF; e I'angolo GEF
uguale all’ angolo HEF, ‘onde ha

4. del

bafe. BG fark uggale_ala bafe RH. prim. -

"Dico,. che dalla, F.mel cerchio nop
cide altra linea ugnale alla FG,
cada’, fe ‘effer pud, FK, ed effen-
dp la_FK. uguale alla FG, e k
FH uguale alla FG, fard eziandio
. 1a FK uguale alla FH, cioz la pid
" wvicina 4 quellay the paffa per lo
- gepro.y alja pip, lontana § che non
pud effere, laonde dal punto E nen

caderd altra linea retta net cerchio

- . 'uguale ally G@F:, fuorch® una fola;

fe. dungoe fi. pigli nel diametro del .

cerchio, qualche punto, che non fia

* eehitro del -cérohio ; ec. lo che bifo-

guava dimofirare.. .

TEO..



1o EUCLIDE

TEOREMA Vu."
PROPOSIZIONE vm. T

Se fuori del cerchio fi

" pigli qualche punto, e da
quello fi~ tirino. linee ret-
te al cerchio, una delle:
quali " paffi per lo ecentro,
e I’ altre in qualfivogliamo-
~ do,, :di quelle, chievcador
no: fopra ‘fa’circodRrenia
concava , la maggiore -dj
tutte {ard quclla che paf-
fa per lo centro, e del-
I altre la pit vicina a quels -
la, che paffa pet lo centro
fara fémprc maggioie del-.
la pitt lontada : ma di quel-
- 1¢, che cadono fopra la,
circonferenza curva, Ia mi-
nore fard quella, che & fra
il punto prefo ,. ed il dia-

me-
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-metro,; e delle altre la;pi\‘x
vicina alla minore {ari. mi-
note della pid lontana: e

due fole uguali cadono dal 3

punto nel cerchio dall’ uy-
nd, e laltra partc dclla
minore . .

i,

Sla il cerciﬁo :
ABC, .¢ .piglifi.-
fuori del cerchio
un punto D, e da
quello tirinfi nel
cerchio alcune li-
nee rette DA, DE;
"DF, DC, ¢ ia €
la DA perlo cen- .
1ro. Dico, che di
aquelle, che cado-
. mo nela circonferemza conczva AEFC
la D A, che paffa per.lo tentro, ¢
maggiore di -tutte , < minore quel-
la , ¢he ® pofta fra il punto D,
ed il diametro A G, cioe la DG
e la DE @ magglore della DF,
. 1a DF maggiore della DC, ¢ di
-quelle., che -cadono nella curconfe-

-renza curva- HLK G, la pid vicina -
-alla minore di tutte DG @ fempre

mi-
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minore della’ pid lontana, cioe la
, DK minore della DL, ¢ la-DL
1. de) Wiinore deila ‘D H';- perciocche -~ pi-
ser{o. glific il cénrd del” carthid. A BC)
: . che fia M;. econgiungafi ME, MF,”
MC, MK, MH, ML, ‘e perche
Diff. la'AM 2 uguale alla ‘M E, pongafi
- 1g.del comune 1a-MD, adyrddueda A D
prim. & ‘uguale alla EM, MD, ma les
" 3o 4o EM > M D fono maggiori d¢lla ED; .
prim. adupque eziandio la AD & mag-
giore della ED; oltre a did, - per-
Diff, che la ME & uguale alla MF, pon-
15. del gafi comune la M D, faranno les
. prim. EM; MD uguali alie MF, MD,,
T, "“e I’angolo EMD. & waggiore del-
P"':; “1’ angolo FMD, onde labafe ED
*  fara maggiore. della bafe FD. Di--
moftreremo fimilmente la FD effe-:
re maggiore della” CD, adunque
la maggiore di tutte 2 la DA, ¢
la DE @ maggiore della DF, e la
‘DF maggiore della DC. Poi effen. .
do le MX, KD maggiori della MD,
10.def¢ 13 MG uguile.alla MK; fard la
Prim.  rimanente K D maggiore detla ri-
~manente GD, laonde ]2 GD & mi-
nore della DK, e percid ja. GD
. minore di* tutte, e perch? in un
lato del triangelo ML-D, cito® in
21. 4o MD fi coftityifcono denmtro-due li<
prim, -nee rette MX,; KD, v.far'anﬁoR les”
T - ’
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MX, KD mineri delle ML, ED,
delle quali la MX 2 uguale allas
ML, la rimanente dunque-DK &
minore della rimanente DL. Dimo-
fireremo parimente la D L-effer mi-

. note della DH, e percid lIa DG
@ minore di tutte, ¢ la -DX mino--

redella DL, e la DL minore del.

laDH. Dnco eziandio , che due fo-.

le uguali. cadono dal punto D nel
cerchio dall’ una, e I’ altra parte del-
la minore .'.'Coﬁnulfcaﬁ nélla. linea
retta MD, ¢ nel dato punto in ef-
fa M I’angolo DM B uguale all’an~

- .golo KMD', e congiungafi DB.'

Perche dunque la
MK & uguale al-
la MB,-ela MD
comine, le dues

. KM, MD fono

uguali- alle dues
EM, MD, "una

_all* altra, e 1" an- C

golo KM D ugua- .
le all’angolo BMD,
onde la bafe. DK

. & ugualé alla bafe DB. cho chc |

dal punto D niun’ altra cade nel
cerchio- uguale alla -D B; eada; fe
effer pud, laDN, e perché la DK

2 uguale alla DN; ed 2 uguale al-

la DB, fari Ia DB vguale alla,
D . D N ’

o

'y
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DN, ciot la pid vicina alla mino.
_re di tutte uguale. alla piu lonta-
na, che fi ¢ dimeftrato impofibi-
le, laonde dal punte. D pon cade-
raano nel cerchio ABC pid di due

linee rette. uguah dali’una, e I’al- .

. tra parte della minore G D. Sedun-
que fuori del .cerchio fi pigli qual-
che punto, ec. lo che bifognava di-
moftrare.

~.TE.OREMA VIIL.

PROPOSIZIONE IX;

Se- dentro al cerchio fi

pigli qualche punto, ¢ da

quello fopra il cerchio ca- |
dano piu di due linee ret-

te uguali, il punto prefo
fard centro del cerchio.

Sia il cerchio ABC,
e piglifi dentro dief-.
fo il punto D, dal
quale cadano nel cer-
chio pid di due linee
rette uguali, come
DA, DB,DC. Dxco, chc il pun-
‘to D ¢ centro del cerchio ABC.
' Giun-
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Giungafi AB, BC, ¢ feghinfi per 10.de}
merzzo ne’ pusti E, ¥, e congiunte prim.
le ED, DF prolunghinfi ne’punti
GK, HL: Perciit dunqye 13 AE 2
uguale alla EB, ¢ la ED comu- d
pc, farsano Je due AE, ED u. 5 44
uali alle due BE, ED, e la ba.?™
e DA @ wuguale alla bafe DB,
onde I’angolo AED fard uguale,
all’angolo BED, e percid amendue
gli angoli AED, BED fono ret-

ti, e la GK fegindo per mezzo

la A B, la fega ancor ad angoli ret-
ti, e _perch?, fe nel cerchio una
linea ret1a fega per mezzo un’altra
linea fetta, e ad amgoli retti, il
centro del cerchio & mella linea., Coroll.
che fega, far3 nella GK il centrodel pr.
deb cerchio A BC, e-per: Ia mede. 4i quef.
fima ragione il centro del -cerchio
ABC 2 nella HL, e Je linee ret- - |
tc GK, HL, non hanno cofa al.
cums camune fuor che °’l punto D,
adusque D centro del cerchio ABC3
laonde., .fe .demtro al -cerchio fi-. pi-

ghi qualkhe punto., ¢ da quelio fo.

pra il cerchte cadano pid di dues

linee rette uguali, # punto prefo

| fard ceatro .def cerchios ..

236
Parse I G TEO-
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TEOREMA IX
PROPOSIZIONE X

: Un cerchio non f'cf'a un
altro cerchio in piu dx due
punti.

.. H . cerchio ABC
feghi il cerchio DEF
in pid di due punti,
ciozinB, G, F, H,
e piglifi il centro del
cerchio ABC, che
fia' R, e congiungafi RB, RG

RF, ¢ perché ‘dentro al ccrchxo

DEF fi & .prefo ‘un punto R, dal
quale cadono el cerchio pid di due
linee rette uguali RB, RF, RG,
il. punto R fard. centro del cerchio
DEF. Ma la R & centro del cer-
¢hio 'ABC; fara- dunque il mede-
fimo R centro .di due cerchi, che
fi fegano, lo che non pué eflere,
Jaonde un g¢erchio non fega un al
tro cerchio in pid di due. punti,
lo che bifognava dimoftrare.

oo o TEO.
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~ TEOREMA X
. :PROPOSIZIONE . X, -
. Se’duecerchi fi tocchi-
no didentro, & fi pijlino i
lor centfi, la linea retta s
che congiunge ;. centri,
prolungata, caderi nel toce
camento. ~° T ¢
- : tTyu

Técchinﬁ_- di den.
ro due cerchi ABC, H

A .
A DE nel punto -4, ‘I \

e piglifi il centso del *
fia ‘FToed il centrg BT AN

cerchio' ABC ! che ¢ :

. del cerchio ADE che fia G, Di- 4. ¢

- €0, che Ia linea retta tirata daf quef,
punto F al G ‘prolungandofi .cade
nel punto A. ‘€ada, fe fi, poffibi.

~ le s come la FGDH, ¢ congiuni-
.ganfi AF, A G;. e perche Te A Gy 20.4d
GF fono maggioni dells F A, ciop rim.
deila: BH, traggafi la comune FG,
adunque Ia rimanente AG .o mags

- giore della GH, ma la AG 2 us

guale allaGD, onde a GD 2 mag.

giore detla GH, la minore délla,,
. , G a nag«
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maggiore, che & impoffibile, onde
non” caderd una Hnped retta tirata
dal punto F al G fuori del tocca-
mento. X , ¥ petkio 2 noceflario , che
cada in’ cﬂ'o' adanque, fe due cer-
chi. ﬁ)tnccluno di deatro, ¢ i pi-
glino. i deso Reagri , 1a linea retta,:
che co lgu.mgc: i centri, prolunga-
ta caderd .mel toccamento , 1o che
bifognsvsa dimofirare. . \

"TEOREMA xx
PROPOSIZI_ONE XII.

'Se due cerchi fi tocchi-.
no di fuori, la linea retta,
che, & cqnowngc i<centri lo-
ro pffera per lo - tocca-
mcnfo .

.. Due: cerdu ABC,

AD E :tocchinfi

fuori net punto A.
piglif vil - cemtro - del -
1 di cerchio ABC, che
guef. H2 F, ed il centro del cerchio- ADE,
cio2 G. Dico, che 14 linea retta
tirata dal punto F. 3l G -paffa per

lp toccaménto.: Non- gii, -ma fe T
poﬂhﬁe, cada iome- PCDE@: e

- giun-
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glangamf FA , AG, perchl dunqee
F & ccotry ded cerchioA BC, faa - -
ri ls AFligdale afla:FC, € pere .-
R G 2 ceawxo ded cerehio: ADE,
la AG fard ugwale alla GD, of
¢ dimoftrata la-A'F ugunle aika FC,
adunghe: le FA, AG fono uguali .
allel’ E DG,cNmIaTG & .
mag delle ‘FA, AG; ma ¢ 20 lel

CF lué:mpulibtk, oudtnonl’"m'
é m <he una linea retea tirata
chl?nme F al -G non pafl per lo-
tocgamento: A, e pcmb 3 mff:—
rio, "the-vi pafﬁ ‘adunqud, - f dige
cerchi fi tocchino it fuoh, la limea
:duar;‘cheusloﬁgmige 3 -tenfri lo;o

per do- mmmto lo che

%uzva— dimofrate . .
o1 ob da 83301 ANt ot
-8B ORD MA Xu.
vuTr o) dren ab o .u}. TS

Pt uonesxmmx mu.(

“I Gane 'MS poR tocfa un
4ltro qctduo Ja pht di‘ua
patto’; g 1o ol di. dm—
sro, ° 41=fuom,nuu 1

L 1 eceretiv Aéﬁc fe e pafrbn-
1e; tocchi il verchio 'nnm ‘prima
di- dmm in pu\d‘i b 'prindo ; cioe

G 3 in -
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1.di - By, D2 e piglifi il tenero .del

cerchio: AB. DC, Y3 fiaG, ed il

11, 4; sentro del xerchio EBF.D, xiad H,

quef,

adunque. la lined, retta tirata dal
punto G: all’H caderd nec punti B,
D; cada come BGHD, e perche G
e centro del cerchio. ABDC, fa,

15.del 12 12 BG ugnaje al- -

lnm

: moho maggiore del-

la GD, adunque da - ..
BG @ maggiore del.
Ia HD, ¢ Ia BH -

queﬁq, perche H.2 .
centro: del cexchio «-vr 1 RN
EBFD, famd: l_aLB)_H. rughale ;s 2ila
HD;madi: -dimoftrata molto mags

giore, che & impoffibile, adunque

» il cerchio non tocca di dentro uns

e di
guef.

altao rcerchio ip pid di un punto.
D?c‘g “che ne aiche d?'fuon qg toc
caj! pl:mo"dm'; fele podidite; il
ecrcluo A CK tocchi. di fuon il eer-
thio ABDC in pid di*un punto,
cioz , in ,A.j; Ci, ¢ gﬁmgaf AC.
Pc:ché ﬁuqqn 82!]3; rcopfexcnzz
dell’uno; ¢ Ialtré cerc 10‘A BD C,
ACK fi fono piafi diae: Pukti ; qua-
li i vogliono A, C, la linea retta,
che gli congiuggc;,'udc:i.dcmm al.
I’une, e I altro, ma cade dentro
a cerchi.o AB- D‘C »¢ filori de}l Cére
chio
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. . thio ACK; che & inconveniente,

adunque i cerchio non tacca un al
tro cerchio di-foori in-pi) di nn.
punto, e fi & dimoftrato, che n@
anche di dentro lo tocca, onde il
gerchio non tocea un altro ‘cerchio
in pid di um punto, o lo tocchi di
devtro, o di fuori, lo chc bifo.
gnava dxmoﬁrare. .

TEOREMA XIII.

PROPOSIZIONE XIV. .
Nel cerchio le linee rets
te uguali fono ugualmente
diftanti dal centro, e quel-
le., .che .fono ugualmente
diftanti’ dal’ centro , fono

Tr'a loro uguah‘ RO

C:a il ‘cerchio ABDC, g
ed ia efflo linee. rette u.
guali-AB, CD. Dico,.
€he elle fono ngudimen..
te diftanti. dal centro. . } .
Piglifi il ceptro del cepw
chio ABCD, che fia E, ¢ da of-
fo tirinfi EF, EG, petpendtcohn
allc AB, CD ‘e gionganfi ]le AE,
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BC, ¢ percht una linea retta EY
tisats per .lo centro fega la linea
retta ‘A B aon tirata ;per lo centro
ad amgolt senti, .la fegherd sacon
per mcz26, onde Ja AF & wguale
alla FB, ¢ l2 AR -2 doppra dells
AF, c'per la medefima ragioge la
CD & doppia della.CGyela AB
¢ uguale alla C D, adunque la AF
¢ -uguale alla CG, ed effendo la.
AE uguale alld EC, il guadrato
della AE fara uguale al quadrato
della EC; ina i quadratt della AF,
FE fono uguali al quadrato della
A E, pexche I’angolo F @ retro; ed
i quadeati_delle EG, G'C -fono ue
guali al” quadrate di EC, cflondo
I’ angolo G’ retto, adunque i qua-
drati di AF, FE fono ‘ngmali 2 i
quadrati di CG, GE, de’quali i}
quadrato defla AF @ uguale al qua.
drato della CG, percfocchs Ia A ®
¢ uguale alla CG; adunque il ri-
mapente_quadrato, che i fa ddlla
F E , 2uguale at rimanente fatto dels
la EG, e perd la PE 2 .uguale
alls £6f ma.nel cerchio fi dicone
le himcqireite effere ugualmente di-
ftanti dal ceawro, - quando leo. per-
pendicolari . tirate. dal ‘centro fopra
quelle fono uguali, adunque les
A B, CD fono ugaalmeate diétan'-
. : al
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dal centro. Ma le AB, CD fiano
ugualmente diftanti dal cento, ciok
fia la FE uguale alla EG. Dico,
che 14-°A B & ugualé -alld CDH A.
vendo fatte le. medgﬁme cofe, . di-
moftrdrétad-éziandiv, chie 2
Ia AB ¥ doppip della M
AF, ¢ la CD doppia E
della CG, ¢ perctt 12°X} =]
AE ¥ ufuale alli EQ, ipMe
fard .angora. il- quadmon o .
della A'E uguale' a guaJrato §e!l¢
EC; ma i quadran délie BF5 FA
fono uguali al quadrato della A E, 474
ed i'qdadrati delle £ G ; G:C.ugua. - prim.
li al- quadiatocdélla: Em;rlaquuh
i qnadrau delle -E ¥ -PA: ol i»
guali a i quadrasi-idi 'EGLIGC;
 de’Quali il quadrato délla. EG ¥
. guale al quadrate della .EF, pers
ch2 ‘12 EG.% ugasle alla. ER, ‘2.
dungqué il simanemte xpaedrato del-
lar AP R ugndleal rimaneite gaas .
drato della CG, ¢ pdrdila APy .
vguale atla CGy, ‘ed & 14 A B d8
- pix ddlaAF,elaCD doppia d -
€G, onde.la A.B: fard. aguale zllt '
GD* adasjuenel teechio lélineerer. -
huguﬂrl‘ouongudmmwdaﬁam:dzl
cenin, € quel It ¢ e fono ngualmens
1€ diftaned dalfctnl}oi,\m fra'fote
-uguﬂts o che bifognava dimeftrire.
G g TEOQ.
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TBO RE Ag,f "XIV. .
. DR A T LIRS S -] D

. PROBOSIZIQNE: KXW

"Nel cerchio’ 1a. maggiore
di tutte &:il dianvetro, e
d,eIL altre. fempre ‘1’ pid
vicinaqa qmella, che-. paﬁ'a
per lo centro, vel’ maggiore

della plu lontana. .

sia 11 cerclno ABCD,
il cuii digmpetro ! A Dv,
ed il centrd F,. @ .la:'
pid vicina "al ‘diametto-
AD fia la BC, e'la -

pid lontana FG. Dico,
che la A D ® maggiore di tutte, &
la BC--& maggiore: della FG. Ti-

12 dotinfi dal centro le. EH, £K per.
prim, pendicokri alie BC, ¢ EG:, e per.
che la BC’ @ pid vicina a quella,
Difls. che . paffa pe!fla .Centro, o la FG
diquef. pid lengan:‘ab,. ara ;la EX maggiore
della EH. Pongafi 1a EL uguale
alla &H, eper L tirataia kM ad
angoli retti fopra_la EX pmlunghtﬁ
in' N, e giuhgaoft EM; EN, BF;
EG, ¢ pereht Ja 'EH E ugqalel 13

oyl C

~N
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Ia EL; fard 1a BC ughale aila, Per
MN, e percht {2 AE & uguale ad V' ans.
EM, ¢ la DE alla EN, fard la,
A D uguile alle ME, EN, ma l¢
ME, EN fonp maggiori della MN, 20.ds}
adunque la AD & maggiore dellafrim.
MN; ed-& la'MN uguale alla BC,
onde Ia A D @ maggiore della BC, _
ed effendo le due EM, EN ugua- Dif
li alle due FE, EG, ¢ I’angolo 1s. del
MEN maggiore dell’ angelo F E G, Prem.
fard la bafe MN maggiore della, 24- 4¢f
bafe FG, ma fi'¢& dimoftrata 12 Pr#?
MN ugaale alla BC, ¢ pero la BC
¢ maggiore della FG; adunque la
maggiore di tutte & il diametro AD,
¢ la BC & maggiore della FG, on.
de nel cerchio la maggiore di tut-
te & i} diametro, e dell’altre femd
pre la pid vicina a quella, che pafls
{a per. lo centro, & maggiore della
pid lontana, lo che bifognava dimo-
ftrare. ' :

TEOREMA XV, .
PROPOSIZIONE i XVL "
Quella lines, che dalla

eftremiti del diametro & ti-

rata ad angoli retti, cade
’ ) Gé6 fuo.
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faoridel cerchio yenelluo-

go, che & fra 1a ligeq ret-
ta,-¢lagircanferensay noa
cade alcumalera linea, e
F angalo d€] ingzza cefchio
¢ maggiore: d’ ogni ‘angolo

.acuto_ rettilineo, ed il ri<

manente € minare.

. Sia i] cerchio ABC

interno al centro .D,: =
ed al diametro. AB.

Dico, che la linea ret- AT
ta tirata dal puato B\
ad angoli retti fopra la A B cade fue-
ri del ceschio. ‘Nom.gid; ma fe &

. poffibile, cada di dentro, come: Ia

s.del
}rim.

BC, e giungafi DC; perchd dun-
que la DB @ uguale alla DC, far}
aancor I’ angola D BC. uguale ali*an-
golo BCD, ¢ DBC 2 retto, onde
fimilmente BC D 2 retto ; e gercid.

17.4d gli angoli DBC, BCD fono ugua-

Yim,

li a due retti; lo che impofibile ;

adunque lalinea retta tirata dal pun-

to B ad angoli retti fopra la A B non

cadera dentro al egrchio. Dimoftee-

remo parimenté, che n2 apche cade-

rb in efla circonferenza: ¢ perd & ne-
. cef.
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cefliria ; che cada di faori ; cada cop
me la BE. Dico, che nel loogo § che
& fra ka linex retta BE, e Ia circont
ferenza € HiB mon: cade -altra lined
retta. Perdiccche cada, fe fia poffis
bile;, ¢ome $2 ¥ B, ¢ dal punto LI

" tivifl {a- DG iperpendicolare alli. P38,
¢ percht ’angala BED .2 reteo, ¢
DBG 2 minore ‘del retto,. fard lad
BD maggiore della- DG; ma 4a.
DB d.ugamalealia DH,. adunyve:la
DH & maggiore della DG, ka mmiv 29.del
nore detla maggiore ¢ che. & impolfi- prim.
bile, onde nel luogo, che @ fra la.
linea retta , e 12’ circonferenza, non
caderd altra linea retta. Dico oltre
a cid, che ’angolo del mezze cer-
chia contenuto dalla linea retta B A,
¢ dalla ¢irconferenza CH B ¥ mags
giore di ogniangolo acuto rettilinco,

" ed. il rimanente contenuto dalla cir-
conferenza CH B, ‘e dalla linea reta
ta BE &.minoré di ogni angolo acu-
to. rettilinep; perciacche , fe vi &

ualche angolo. rettilineo maggiore
ﬂcl contenuto dalla linea retta BA,
¢ dallx circonferenza CHR, & mino-
re del contenuto dalla circonferenza
CHR, e dalla linea retta BE., nel

- luogo, che & -fra-la' circonferenza.
CHB, c la linea retta BE, cade-
1 qualche linea retta , che far I'an<

T gola
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golo maggiore del contehutd dalla
linea retta BA, e dalla circonfe.
renza CHB, che @ contenuto da.,
linee rette; ¢ minore:del contenuto
dalla circonferenza CHB, ¢ .dalla
linea retta BE, ‘ma son ct cade;
non far duntjue I’angela acuto con.
tenuto-da linee rette maggiore del-
I’ angolo contenuto dalla linea retta
BA, e dalla circonferenza CHB,
¢ mimore del contenuto.dalla:circon.
ferenza. CH B, . e dalla- linea retts
BE; lo. clle bifognava dxmoﬁure.

COROLLARIO.

" Di qui & ‘manifefto ; che
la linea retta, la qual fi
tira dalla eftremita del dia-
metro ad angoli retti, toc-
ca il cerchio, e che la li-
nea retta tocca il cerchio-
in un punto folo, percioc-
che quella, che paffa per
due puntx , cade di dentro,
comc gla ﬁ e dzmoﬁrato.

sco.
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SCOILIO.
ES/éndacbé tra i Juoghi de-

gli Element? & Euclide
cqnivarietd’d qpm}_onq_ agitas
¢i, uno fia qucllo ormai vulga-

* tiffimo.intorno ailangolo des-

to del contatto , dél wmle )i
Ja menzions .in guefo paffato
Teorima , por, ‘dovere 5 che

gui piurtoflo y che alirove fi
ﬁdduﬁzcam alle cariofitd di
coloro 57 qual? ne defideranc
qualche notizid. E perché il
Galileo 5 ¢ Vincenzio Viviani
ultimo ﬁm D;/c'epalo non Jfolo
banno gran parte in gqucfli
Elementi yma ancora il detto,
ed affermato da loro fopra.al-

P angolo del contatto @ afai

laaf bile, e molto breve , per-
¢id §° & rifelute srafevivere in
quefto tuogo il lor parere, ¢

PA-
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"PARERE
nEL

GALILE. o

Intarna all* Angolo. del contarts fpr;gaa
20 da effo in uns Lettera di flfPOQ
jh feritta dqllu Villa.d’ dreetxi ne*
30. Ottobre’ 1635. & Giovan Ccm.
mille Gloriof Matematico- Napoleras
no, ¢ ftompdta da yuefte nells . fua
terza Deca ddl‘ Eferamuom Mate-
" matiche a fztue ‘146. dell’unpre['
fiome di*Napoli nel 1639.in guarto.

Depe 4’ secufaxe 1a vicevuta di quefia
Deca smviaragli dall* Autan 2, cosi
frgue i Ga’l:lm. O

RS

N tanto, per fcgno dx aver. pur

veduto qualcofa delle fottiliffi-
me fpeculizioni di V. Sig., - voglio
conferirle certo. mlo difcorfa, che
gran tempo fa mi pafsd per, Ja f§n.
tasia , per provare, che I grigold
del contatto fia detto cosl equiveca.
mente, ¢ che infomma non fla ve-
ramente angola, convenendo in que~
fo col Vieta, le cui ragmm meltd>
acutamente- par. chc V. Sig: vada.re-
darguendo; ficch?, fe mi moftrerd
- 1 fallacia della mia, chc mi par po
co
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<o men;, che concladénte dimoAra-
zione, bifogmerd ch’io fia con Lei.
Stado- dunque fulla ricevota de-
finiziowe, che 1" dugole fia I"indlina-
zione &i- due lines pofle in nn pinno,
ebe fi toccano in un punto, ¢ non fop
pofte frg loro pev, diritto 5 figuriamoci
un. Poligono retttlineo, ed equilates
¥o “infcritto nel Cerchio.’ E' mani-
feflo le inclinazioni, o direzioni-de®
fuoi fati effer tantc quante gli fetR
lati, fe faranno di numére difpari,
avvero quante fa'metd, fe il nume-
70 fard piti , avendo gli oppofti la
medefima difeifone. Ora, fc inteh-
detemo & qualfifia linea retta A B
-della. foguente figura effer applicato
" i1 lato CD d’uno di detti Poligoni,
quefto con- quelia non formerd:an-
golo , camminando amenduce per:lui
medefinma direriotic, ma ben 10 ford
mer il lato feguente- D'E, coie
quello , che fopra 1a fegnata retta £
sleva , ed inclinandofegli fopra la.
tocca. B porche ’l cerchio fi con-
_ cepifce effér -un Poligono db lath iw-
.- finiri , & neceffarfo; che ‘melfuo pe-
rimetro ficno tutte le direzioni| ciod
infinite ; ¢ perd vi @ quéll:di qaak
-fivoglia libea retfa fegtiata,-la qua.
le non pud intenderfi effere altra,
che quella del lato (degl inﬁgiti,

4 che
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che ne ha il cerchio) che ad efa
fia .applicato ;' aduugue quello del
Cerchios che alla Jinea retta fi ap.
plica, non forma.angolo con effa;
e tale & il punto del contatto. 0411
poi non fi.
puo dire,che . .
{ebbene il .
punto , che
tocca , non
contiene an-
golo colla.
tangente, tuttavia pur lo contcngz
il punto cpntigno confeguente; fic-
eome nel Poligono, non il lato, che
s’ applica 3lla retta propofta; ma if
lato feguente @ quello, che I an.
golo forma, e¢ coftituifce; non fi
pud , dico , dir queflo, perche il pun.
to', che fuccede a quel del contat.
10, npon. tocca la retta, la quale-ds
un_ fol punto del- Gerchio,:e non
da. pid vien toccata; ma pella defi-’
nizione dell’angolo fi ricerca, oltre
all’ inclinazione, il toccamento an-
cara ;3 adupque il chiamato angolo
del .contatto & con-errere detto; co-
51, ng @ veramente angolo , né ha
grandezza alcuna... .-,

Sovviemmi anco, oltre; a molu
altri, aver fatto un difcorfo in co-
tal forma. .

NN Se
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<8¢ flando ferma'}a DE , intende-
remoilaifegante. 'A'B girarfi “fopra
il -punto .del fegamedto 'C, ficche
dalio fato A Bcalandd A verfo D,
trapafli in° GF, facendo I’ angolo
F C B fuperiore alla DE, dove pri-
ma conténeva I’ mfcrmre*lCB &
manifefto 1’ angolo B'CE. andarfi
per .fal: converfione: incueendo , ¢
reftringendo in ‘modo , the! final-
- mente 13 ‘faa quantitd fi anpichili,

e del -tutto fvanifca, 6 che acca-
dera quando effa retta: A.B-fi. con-
.. giugnerd colla D:E. - Oraiapplican~
“do’ lo fteflo difcorfo all’arco ACBEB
- fegato dalla retta O N .nel'punto C,
coftituendo ‘i fuppafti angoli mifti
ACO, -NCBj fe intenderemo ef-
" {2 retta O'N girarfi fopra.il pento
* Cjda O verfo D inacatendo 1 det-
ti angoli, ¢ finalmenté trapaflando
.nello fato di 6 CF, ficche P an-
golo imferiore, NCB fi. faccia: fupe~
riore, come FCB, non com%rm-
- o
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4o comhe, cidy pofia .accadere l‘cuu..
paffar .pex. I’ annichilazione di--ef
angéli , 'k qusie ansichilaziene non
pud- effere, 6 ndn. qeando effa res.
1a convertibile - non' fegaffe pinx la

curva A CB, lo ¢he avvieae quane

‘do effa - ft unifoe colla tamgentes
D E. Nell"arco dungue , ¢ peliz eans
gente: aprx - fono: angoht ,~ yma Panm-
ghbilazioge degli angoli. . - -
-1l difsotfo anco, che vien. fmw
per confermare , che I’ angolo della
commgd:za nen folamente fia quan-
to ,\ ma\taloieute quanto, ch’ ¢’ fia
diviib)lc in infinito , mentre fi de-
fcrivano’ cerchy maggior ;. che “paf-
fino- per 1o, ,mcdcﬁmo toccamento ,
¢, s'~i0 non’tn’-ingamo, manche.
vole; imperciocche non I’ angolo,
il- gualé dico nont :aver quantitl’,
amar bert- ler fpaziv 1z la civconfereri.
gax del minot cerchib s b-1a rerea:pats-
geate vien ‘'divifo, & fuddivifo 'dsl.
e maggidri., e nmggiori “circdufe-
reazc; Jo .che afizi chiamamente mi
-pare 5. che .fi .poffld mofirate .ol &
fempio de* mdltl' ‘Poligbaf-rettilinei
fimili , ¢ ;difegual{” nelhr hglem&
mnlm. YT TI AR ST [T S
Sieno nella “retta M B perpendl..-
colarc.atla .AE, i centri-M, N,
di. due. cerchi difuguali toccami la
AE



I

EIBRO 111 18%
| AE nel medefimo punto B, ed in-
| tendafi mel minore infcritto un . Po.
~ ligono .equilatero ; det quile’ fieno
" latis le retre xBI, IO, OS e pfo-'
- luagatala BI - .
teraini melia -
circonferenzh’ -~
del  cerchio -
. maggiore nel -
' nto C; R ;
;_rl:;nifcﬁo 12
limea B C ef-
ferc: wa dafo
del Poligono
fimilmeates ° 3
- inforitto » nel
cerchio meg- -
giore ', hel’ qualc fe’ due C D D F
fieno lati confegucnu Qui f vcde N
che *1 périmetro F D CB divide ben
lo fpazie imtercetto tra *l perimetro
~ del Poligono 8018, ¢ lateita BE;
ma .non petd vien .dtw{o l“angolo
IB E, effendo il'dato 1-B-parte-del
- lato IC ed effo -atigolo I'BE ‘eo-
mune, anti - Jo fidflo’ ﬂc‘f farto dil-
laEB, e da i due Iati de Poligo-
ni BI, TC; e difcorrendonello flef-
. fo nodo di' miti gl aktri! ?ohgom
tx doeo - fi imh ;s ginluhque
mert diMati', ¢ duanto'fi voglia d .
fctthtl in graddma »EPangolo TB B
fara
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fara fempre comune, 02 giamdiat.

fegate, ma ben’ andgd fempre fa-
cendofi pid acwto ,, moltiplicandofi
L lati_ del Poligono; .vesa 2 , che
-1’ angolo IBE farebbe leflo ancora
divifo dal lato d’un Poligoao mag-

-giore ; taftavolta, ch’ ¢’ foffe di- pmd-

lati , -ed in, confeguenza diffimile.
Di.qui mi pare, che i poffa ri-
trarges-"che efféndo 4 cerchi ¢utti

Pphgoni fimili di Vatié wfiniti-,. ap-.
plicandoli ati£ retta A E'nel comu..
ne ‘togcamento B, ‘veéngacben fo fpa..

zio tra la tangente , e I arco in-
ternp BIOS divifo-.dall’arco éfte.

riore BCDF¥; ma non gi I angolg:
B, cflendo comune ad amendue 1. -
Poligoni ;- I’ elere i cpechi tutti.pe--
ligoni, fimili di Jati infiniti, . toglie.
il poterfi dire il cerchio maggiare:

effer poligono di pin- lati , che il

minore; e percid satto a dividerli-
il fuo, angolo ;- perche , ficcome . non:

fi- pud intendere-poligono-alcuno po-
terfi ifcrivere in un cerchio, bencha.
immen(Q, di lati innumerabili., che
uno di altrettanti (e perd fimile)
non fi pofla ifcrivere. in .qualfivo.

lia altro, benche piccoliffima 4,co-
5' non fi puo dire, chgi I'capgolo
del contatto non fia uno, . comu-
ne ad amendme icerchi; e fetole

- ~ N - afle

!

e ————————
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angolo non @ divifibile , non & quan.
to, ¢ fe non'? quanto, non & ve~
ro angolo, ma, eqmwocamcnto cost
detto. '

Confiderifi appreﬂ'o chc ficcome
mphgiplicandofi pid, e !'cmpre pil
nel cerchio SO B il numero de’la-
ti del poligono, I’angolo IBE fem-
pre i fa pid acuto, pare, chie per
neceflaria con{cguenza ne fegua, che

' dove i lati fieno infiniti, tal’ ango-

lo fia’ infinftaménte acuto, ciod non

" quanto, € non angolo, ec.

Segue dipoi il Galileo con altro bre-

' we Capitolo efaminando alcune conclu-

fioni , che il Gloviofi inferifce dalle vae
gioni addette dal foprannominato Fran-
éefoo Vieta: we cffendoche per I' intel:

_ Jigemna di sali ponderazioni comperpebe
. be viferive e ¢id, che feriffe 1*ifteffo
. Vieta, ¢ ¢id 4 che O’ appofe il Glovioff,

colla-rifpofta di quefio al medefimo Ga-
Lleo, onde troppo in lungo s* andrebe
bo, fi tralafeia di sraferiver pin oltre
offo. Capisolo , vimettendo i Curioff, a
foddisfarfs {al. rimanente ne’ proprs du-
tori s poich® mon 5' @ pretefv di povtar
qud il progreffo tutto della queflione ,

© eodle propofie, e vifpofie altruiy ma fo-

lamente le primcipali rogioni; che &

Simar nuilo tal’ angolo. moffero il Ga-

3 hln, ab dé cwi parere liberamente fi

Jot-
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Joteoferifle VincengioViviani , meffo nom
Jolo dalle ragioni del fun mackro, ma
da-wpolt’ altre ddie pyopric , alosme dela
de quali fon quefte.

Altre ragioni di Vincen-
zio Viviani per dimoflrare
1a oujlita dell’angolo del
contatté. - .

. Se-gra le condizigni dell' sngelo pia-
no wolle Euglide nclls defiwizione di
efo, quella ancora, che le lisee co-

Situentilo won fiemo pofie fra lore in die
ribto, pArmi 5 che di qui affei mavife.

. Ramente fi cemprenda , ob’¢i non inte.

f¢ per modo alcuno di climmar con quel.

. meme )’ iwcoptro d’ uisa lives carus con

uBS rettd, ¢ porcio mow guello della.
circonferenza &' un cerebio colla resta
Limen toccanselo , cfiendo affoiutamente
impofkbilesofiéuire o o sdatsare una. li-
Neg curva, ialmentache clla terni i
diritturs con -ume roite, ¢ tasfe piR
2 impafibile il far ¢id com Aue our-
ve infiame covgiuste i ende mon po-
tendofi mai can cffe dinee effensyare la
viatata pefixiome s fuperflusmenie , &
fuori Ai propefiro I ewmebbe cgli sfcha-
La.:da fimil; forta &' accappiemsemtes Se
Bunque cgli fimo neceffaria alla . dafi-

”izA0-
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nizione Aell’ angolo piano guella pury;.
caJare «csagione , parmi, che di a52
concluler i dobba , che egli intefe dj
parlar 4’ angoli fatti folo .da quelle
linee , cbe quolche wolte €0lP eccettseq.
ta pofiziope fi abhattono &’ accoppiarfi :
E tali fame le linee rette Solamente ,
due Aelle quali toccandsfi ix. qualche.
puoto cermer ad ofz | pafforo depo 1 iy,
faite dgcligations, e aperture. Fempre
meggiori , giugncre finelmente o fruarfy
tre loro in mma medefima divitsyyg,
Dé gui 8, che io wi fo & exedere | che
Euclide edducefle la defimizione fola.
wente per F angolo westilineo, ¢ yoy.
quells gonerale per queflo, ¢ per gii
altri , chiamati .canomsemente curvilia
wei , conmicolari o e wmifii | o, E ciy
meggiormente mi f conforma dall’of-
Jervare, che il medefimo Euclide iy,
¢upti i fuoi Elementi , od iy ogni alsra

 fva Qpara coguits 4 woi , wey Propone
i , vome fi dize, ex profeflo, di
BimoStrave alcum Teorema., o di rifole
ver Proklevia imtorno agli angoli , ohe
fon dsiti curvalinai , w2 gij paragons
. mai fre di oo, come agli f5 in vin
 Juoghi de’ versilinei. Che Je vél fuo
wergo Libwo £ trovs, che tal; Accoppin.
W0t farri, dolia civconfercnza dl pey.
| #bio a0n wna retsa., vhe lo socei | ods
" guclla s cha paff per io. fuo semire, o
' Parte L. H an
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- dm altre , che lo feghino wengono pars.

gawati nella propofizione precedente con
gli angoli acuti vetsilines , e mella 31,
coll’ angolo retto, so non- ﬁm lontane
dal creder gquello, di che fofpetsd col
‘Peletario quel (ublime ingegno Framcefe
tra’ Reflauratori dell’ ansica Geometria
forfe il primo , dico Francefce Vieta , che
qucfle tali comparazioni fieno Siate ag-
giumte alls fine di déste Propofivioni da
qualche bello fpirito degli Antichi , o co-
me fogliamo dire, da qualche Saccen-
te s anzi semgo per fermo , che eotal’ uo-
mo le cavafle quivi come Corollars del-
le medefime propofle &' Euclide, onde.
_poi & contemplazione di quefte fue ag-
giunte gli conveniffe alterar la defimi-
zione dell’ angolo premeffa da Euclide
al fuo primo Libro, la quale flando
forfe cosi ( Angolo & quella fcambie-
vole inclinazione di due linee rette
pofte in un piano, che toccandofi in
un punto non fon pofte in dirittura
fra di lora) la riformaffe per farie.
pin generale , e che [ervifle & quelle.
fue aggiunte , con lewar-la condiziome
di rette alle linee, e cosd la viducefie
univerfale per stutti gli amgoli da lué
intefiy ¢ che di poi v aggiugneffe dé
proprio la definizione particolare pe® foli
rettilines,. ficcome ancora, che &l teve
2o Libro prmrtu[e la definizione pey
gl
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2li .angoli delle porzioni, la quale io
per me flimo adattata a quefli non me-
no impropriamente , che & quello chin-
mato del contatto. Ma in qualunque
modo cid fia feguito, non mi par gid,
ch® e meriti’ il conto il d:ﬁ'mderﬁ s €
confonderfi di wvantaggio in fimil com-
tefa ; poiche quando bene il tutto foffe-
veramente d' Euclide fieflo, non fr poi
weder , che granbiafimo glie ne venga, -
e. qual pregiudizio refulti-alla fabili-
ta de’ fondamenti Geometrici , ond’ egli
occorra affannarfene col medefimo Vie-
ta dicente , che non & torto fi tiene per
qualcuno mlt conelufioni controverfe,
effere adulterine ne fibi non fatis cons
fles Euclides, & alioqui Geometri-
ca multa corruant fundamenta ; per-
eb? finalmente auando mai fi concordi,
o fi conceda, cbe I’ addotta definizione
mon fi competa ad altri angoli , che
a’ rettilinei , ¢ che quefti foli come en-
i3 e perd come quanti fieno divifibili
o comparabsli fra di loro, e che gli als
tri tutsi improprisamente fi chiamino
angoli , e i voglia poi, non ofiante,

" ¢be le comparazioni de’ curvilinei co®
rettilinei fizno proprie d° Ewclide, il
maggior difordine , che accader poffe.
in Geometris [aré , che le dette coms.
parazioni fatte nel fine delle cisate
}npa/t’zzom del serzo Libro fieno impro.

Ha rie,



172 EUCLIDE

pric, o nom were, ¢ confeguentemente

o’ avverrd , che il mumero delle were
proprietd Geamctriche (il gual uon vi
& duybbio, chb’ ¢ fia infivite) manchi
di un due, o di um tre al pin. Ma
che? effo mumero pur twitovia reflerd
infinito . Oltreché gquaxdo .tali conciy-
frons fi soglieffero affasso dagli Elepaen-
ti 5 tutto il rimaneste avrebbe per ap-
punto fuo Diger come prima , comeccbd
effe abbian fine nel medefimo Jor prin-
cipio , ¢ A8 efic pan depends pur uns
delle tazns’ altre proprietd dimafivate in
tutti i guindici Libri degli Elementi
- d'Euclide 5 .0 degli alsri Trattati, che
i Jui ai fom pervenuti alle mani.

Se altri pas follanendo 1a parte come
travia 5 Aiva la defwmizione dell gmgalo
piano. effer propria &’ Euclide in quella
forwa ,cb’ edla vi fi legge , ma che per
efier pafia univer(sle tanto per I ac.
coppiamento delle linee curve, che del-
le yette , quelia condizione, she efcin-
de ia pafizione delle lisee per diritro ,
riguarda folamenie all’ inglivhtione ,
quand’ cllano fiamo rethe ; ¢ peraio wvi
@ nescflavia ; 7o fascilosente mi acco-
wodsed #soamacdergli 1l tutto fonsa cop-

| Kefas ma gli foggiugmord beme , ohe fo

& -angelo .awvcors I’ inclinaniame , - che
Bo.wna lines curva [oprs uns veirs o
egli wei aflcgni guake , ¢ quants fia iy

par-
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parte di effe curos , ia qusl determina
P inslinazione eolda nmeedefima rotsa
eiod ( fe pev efempiv, effendy cireonfo.
rensa di cerebio ) fe me dobbane prem.
der movanta , e pix gradi , ovwere of.
thnsa, o qaurapes, o diesi, 0 due, o
nioy 0 NS MELLO yecs 0 pure, fe (qua.
Ianque fin i} pumers de’ gradi preff)
P angols fiz il medefinso fempre. Lo
prims: cofa mon pud dirff. perehd mow
©f - & rAgione ;. per- cuy pid wn Pumers
di gradi, cde up alro fabilifea P ima
vlinarione della circonferenzo colle.
sestd. Non #neors la [ctomdm ;- perebd
Revendo le due limev cofiitutnti- P ango.
Jo aver-fra @i Tore dfreziow diverfe
v nomils medefimh, ma averie perd
Hafenns Linon fempré verfo una fiefle.
pareé, & vero , che quanto alla linca
retta cll’ ba direzione fempre verfy
ynells pavre fecomdo in” gunle eN’? di-
JRfs, tanto nel premityne woa piccola

opgione , che ans grawde s mu ls dia
reeiony delfy civvonferenzn nom vignave
Wn gid werfo In fReffa pwrte nel termi.
we &’ wn-aveo piceolo , ¢be df un mag.
giore, e perd effendy diveife Ie dive.
zitni deile diverfe parti deMa medefnn
turos, diverff ancors favamnc gli an. #
yoli, che le detre parti fanmo colin mes
ffima retsa linew, ¢ now fempre gii
fefi y come & f posgemo. . -

’ H 3 Se

~
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Se poi fi dicefle , che le direxiani de-
gli archi wanno prefe non &' lora efire.
mi termini , ma & quel punto dowe efie
cospengono colla resta, io domando col
Galileo,- fe in ciafchedun cerchio foma
tutte le direxioni o ficch® non pe fiema
pin nel maggiore , che nel minove . E’
forza .dire , che in ciafcuno fono tuste.
Stante ¢id jo foggiungo col medefipmo
Galileo full’ ultima fus figura , che ls
direziane BE, che & la medefima , che
guella del punto B dell’ arco B1, do-
@ra effer anco in qualche pumto del.
P arco BC, ¢ quofia non potrd effere
altrove o cbe nel comun punte B: ¢ pea
rd amendue gli archi BY, BC, ¢ l»
retta B E -banwo al punta B ds mede«
Sfima direxione ; ma dove 2 la medefima
direzione non fi forms angolo, alduse
’uf g OFe

Dico inoltre col Galileo in primo lues
g0 che quande due cerchi fi toceame
 per di fuori.s una [ola resta lises, e
pon pik fi pud tirare per lo pusto del |
lor contatto fra le circonferenze , la
quale non le feghi , ¢ quefia 2 Is tan- |
gente qualungue- de’ cerchi a quel pusn-
0 fleflo del comtatto : adunque la quay-
2523 dell’ angolo fatto dalle dette cir-
conferenze , 2 tAnta , quanta é la quan-
titd della larghezza di quella fola ret-
4 tangente , che pafla fre di effe, che

¢l
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3 lo fleffo, che dire, queft’ angolo non
b "quantitd: L’ angolo poi foemata,
dalla yesta tangente , ¢ ds una fola del-
le déste circonferemze-fard quanto 2 la
metd della larghezza della medefima
vetta tangentes ciod fimilmente fard
®»on gquanto .

Secondariamente cbe a’ ogni amgolo
rettilineo quantd , ﬁ' ne pad affegnare
#n minore , ficch® quell’ angolo , che di,
pusti i rettilinei guanti é-minore 5 bifo-
gnis , cb’ e’ fia now quante, ma ¥l mis.
nove di-tutti gli aeuti vestilimei guamti,
2. quello , che fi fy dalia circonferenza
de] cerchio., o dalla retta linea-tangen~
¢ per 13 -Propofizione precidentd 4’ Ews
elido ,'adunguc tal’-apgolo @ sob quen-
1o, -ciod now 2 angole , ma un)ropna—
mente cos? detto. ,

Oltre all addotte , altre mgmxr i fa-
pebberocper omfemun ibmom offere di 53
fasv’ apgolo s ma prrebdin finc sal Jifpu-.
$a2 5 copie dir fogliamo ,Ai Jang eppria

o8, chiungque ba pix genio alle comtrovers
Jre di eofe frivole - (che A quefli il Mondo
letterato puy troppo:-abbonds ) che alls
Jodexzs dalle veritd frrefragabili Mats
sematiche o posrd. eder® & pincer fu0ivy
the negando,, o nffermande ingegnofa,
mente ne feriffere., olive @ memtovati:
Ausori ' il Cardano , il Pelesario , il.
Glavio, il Tacquet s ed altei celebri Mas+
tematici, H 4 PRO-
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PR OB‘L*B Ma 1Lk
PROPOSIZIGN B, RVIE.

Dal punto date tirare.s
una linea retta, che egectik
il daxo cefChxo '

Sd; rl' pmtb dmo-
A, cd ib dare cers
cbio BCD, bifogna
dal punto A tirare
ume linta redw, che

guef Pighifh doochero dell.cerohio,: ehe fia
11.del B, 6 congiamta- }a- A'E, del centrd

prim,

E coll’ intervallo E A, dcforwaﬁr i%
cerchio: A RG, & dal punto Pr titifi
hl 33 .3 ath mapoli retti (opra faB A&

CBIR, A B Do,
eﬁe dapopadbo. A d @ram e AR
che roreir il screhi’ B G Br; patoions
ofiz= dffeitdd: B démero’ dét carehvt BETY;
AF G, (¥ l» BA ugeale alix R ¥y
c.lv BD ugmie alla BBy onthes
l¢ dvé¢ AE, BB fohw. uguéh alhe
due"F B, EIr; od ‘hanne ¥ angolo
X, cdmné, adinqee Ia>Bafe DI &
uguaw afla® bafe A:B; ed il maamhe

golo PEF ug'dul% al mmgdfb EBA,
e gli
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e gli altri angoli agli altri afgo-
li, ¢ percid I’angolo EB A ® ugua-
le’ ali angolo EDF, ¢ [' angolo
EDF ? retto, onde anco EBA ¢
retto, e la EB ¢ (emidiametro; ma
queua, che ¢ tirata dalla eftremich
del dismetro del cerchio- ad amgoli .
reuti, tocea il cerchio , adunque dd
punto dato A fi @ tirata una linea
" retta A B, che tocca il cerchio BCD,
lo che bifognava fare.

TEOREMMA- XVI.
PROPOSIZ[ONE xvi'm.

Se-una linea retta tocca
il cerchio, ¢ dal centro fi
tira un’altra. linea retta al
toceamento , quella & per-
pendicolare fopra 14 hnca,
chetocca.‘ A T

La linca retta - DE tecchd il cer-
chio ABC nel punto C, e piglifi
1l centre del cerchio ABC, ohe fia 1. 4
F, dal quale tirift la FC al Cs quef.
Dico , iche la FC & perpendicolare 12.4d
_alla DE; ma fe hon & cosi tirifi prim. -
dﬁl Wlto F s FG perpendicolare
alla
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alla DE, perehd dunque I’ angole
FGC 2 retto, farA GCF acuto,
¢ percid I’angolo FGC fard mag.
giore dell’ angolo FCG , ma il mag.
15 4o Bior lato 3 fottopofte al mcggior_e..
prim. angolo, adunque la FC & maggio-
re della FG; e la FC & uguales
alla EB, ende la FB fard maggio-
re della EG, la minare della mag-
giore, che & impofi.
bile'. La FG dunque /
non 2 perpendicolare
gemo parimente, che S
nan ¥altra lineafuor D & &
che 12 FC, laonde la FC 2 per.
pendicolare alla D E, fe dunque una
linea rerta tecca il cerchio, e dal
centro. ft tira un’ altra linea retta al
.toccamento, quella @ perpendicolare
fopra-la linea, che tocca, lo-che bi.
fognava dimoftrare.

TEQREMA XVIL
. PROPOSIZIONE XIX.
Se una linea retta tocca
il cerchio, e dal toccamen-
to fi tira un’altra linea,

retta perpendicalare alla lis
. L nea,
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nea, che tocca, in quella

"e il centro del cerchio.

Una linea retta DE
tocchi_ il cerchio ABC - ,
pel punto 'C, e tirifi /
dal punto C la CA (B

non gi, ma fe 2 poflibile, fia il cen.
tro F, e giungafi CF," percht dun,
que una linea retta DE tocca il

dal centra al toccamento , fard la
F C perpendicolare alla DE, adun.
que I’angolo F CE ®>retto;; &1’ an.
golo A CE - parimente retto; omne
de ¥angole FCE 2 uguale all*an.
golo ACE, il minore. al mdggiore,
che & impoffibile , adunque"F non

2 centro del cerchio ABC. Dimo- -

" perpendicolarealla DE . Co
Dico, che’l centrodel D C K + 3:.4d
cerchio . @ nella AC; : prim.

- cerchio-ABC, ¢ la FC & tirata Por.
Ante

fireremo ancora’; ¢he non & tnwal. .

con’ algra . fudr ., che in effa ‘A'C,
ondé fe una linea retta-tocca il oer.
chio, e dal toccamento fi tira un’ale
tra linea retta perpendicolare’ alja
linea; che tocca, in quella @ il cene

. 4ro del cerchio, lo che bifognava di.

moftrare. <

w2i K6  TEOs
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TEOREMA Xvii
PROPOSIZIONE XX

L'4ngolo s che & ael cen~
tr6 del cérchio & doppid
di quello , ¢hé & nélla cit-
conferenza, quando hanno
la_medefima circénfetenza
pér bife . ;

Sia nhcett!ﬁo'ABc,.
nel cut centro E fia
P avgolo° BEC, e
nelld circanferedza fia -
BRAC, ed abbiano Ja .

medéfima  circorife. .

reozs B.C per bafe.

Dico ; che ’angolo BEC X dopplo
delb angolo B A €. Giuhgefi l2a A E,
2 c.proldnghifi ad F, e perehe la.
Se 4 E A2 dguale ala EB;. fard ctina.
VM. 4o, 1tangolo E A B ugusle 2li’zn.
golo. E B A ; onde gli.angoli EAB,
EBA foho dopp; dell’ angolo EAB;
ma2 P ahngole BEF & ugndale agh
Mangoh EAB, EBA, adanque 1’ an-
’m’. golo BEF é doppio dell angole
‘ EAB, ¢ per la medefima ;aglone

* -
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I'atgsid ¥ 1 G .3 doppio dell’ dogo.
lo B &4C; oade tufto 1 angelo BEC
& doppio di wtio V angoto BAC,
pidghifs poi yo -fie on altfo angele
BDC, c.giunts Ia' NE prohinghik *
ne} & ;‘dimofArerdmo fimilaretite ,
clfe /1"angdlo @EC ¥ dappio:debh
V' augele EDGC; de'Guali GEB ¥
ddppic déHo ED B , adanque il ris
manenfe BEC 8 doppio del ritmm
nente BDC, cémde. I’ dngalt, che &
mel céentrd del derchior, . doppié
&i.guetloy che § wmefla. circonferams
34, quando:_hanno fa medefitha cits
conferenza per ‘bufE ; 1o the bifes
gnava dimoftrare.

TEOREMA XIX
PROPOSIZIONE XXL
Gli angoli, che fono nel-
la niedslima, parzione del
cerchio,fono fra lero uguali,
. Sia il cerchio ABGC.DE;. ¢ pel-
]Ja modefima porzions BAED fiae

no gli angoli BAD, BED. Dico,
the quelli fra loro fono, ugusliy Pie

glifi il contro .del: cerchio ABCDE, . &

che fia Ez e giusgdli-BF) FDi € gues
pet-
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TEOREMA XV
PROPOSIZIONE XX.

L’4ngolo s che & el cen-
tr6 del cérchio ‘¢ deppio
di quello , ¢he & nelfa cis-
. conferenzz, quando hanno

la medeﬁma circéufete‘nza
per bafe . '

Sia ll'.CCmeO'ABc,v A
nel cul centro E fia ;
P angolo- BEC, ed
nelld circontferedza fia ¢
BAC, ed abbisnoJa & F} V.
medifima gircortfe. . B Hp €
renzs BC per bafe. '
Dico; che Pangolo BEC & doppto
d:ell"angdlb B A C..Giuhgafi l2 AE,
2 c.proldnghifi ad F,..c .perehe las
S: £ £ A2 tguale alla EB,. fard ctisn.
rim e 1 angolo E A B ugusle 2lI'zn.
golo. EB A ; onde gli.angoli EAB,
EBA foho dopp; dell’ angolo EA B}
ma Pangole BEF 2 ugndale tgh
angoli. EAB, EBA, adanque !’ an-.
golo BEF é doppio dell: angole
EAB s © per la medefima ;agionc
. an-

2. del’
""v
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I'atgsid ¥ 1G.38 doppio dell’ dngo.

lo . B &G, ondt tufo 1angeto BEC

& doppiv & wne I angoto BAC,
pidghifs pdi se fie un altto angwle :
. BDLC, c.giunts Ia' D E prohinghik * -
ne} Q!Q"fcfimoﬂﬂctdmv. fimilatetite ,

clle '1”angdlo GEC ¥ dappio .deb

I augels EDC,; de’qusli GEB ¥
dappic d¢Ho ED B, adunqee il ris
manenfe BEC 3 éoppio del ritmrm
nente BDC, contle. I"dngalt, che &

mel :éentrd del cerchiiory .8 dappié
di.qaelloy che § mella circonferam
34 ; quando:_hanno fa mcdefima cits
conferenza per bafé; lo che bife-
gnava dimoftrare.

TEQREMA XIX
| I_*dei?'si :ZA,I,(.)DNE XXL
Gli angoli, che fono nel-

la’ niedefima, parzjone del
cerchio,fono fra lero uguali,

. Sia il cerchio ABCDE, ¢ pel-

]a medefima porziong BAED fia

na gli angoli BAD, BED. Dico,

the quelli fra loro fono, uguali, Piv

glifs |1 contro del: cerchio ,ABCDE, . &

che fia: Ex e givagdh BF) FDi € guef
.t pel-
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TEOREMA XXI
PROPOSIZIONE " XXIIL

Neﬂa medefima lineas
retta ‘due porrioni di cer-
chi fimili, e difuguali non
fi coftituiranno giammai
dalla medefima. parte.

- Coftituifcanfi , {& . o
perd 2 poflibife, vel. )
la medefima linea 5 B
retta A B dee por-

zioni di cerchi fimili, e difuguali,
¢ dalla medefima parté, A CB,
ADB: etirifi ACD, e gimgank
CB, BD, perch dunque la por
xione ACB 2 fimile alla potzione
ADB, ¢ fimili porzioni de’ cerchi
fono qucllc che pigliano angoli v~
guali, far2 I’angolo ACB uguales
all’ angolo A DB, I’ cfteriore afl’ in-
. teriore , che non @ poffibile, adon-
que nclla medefima linea rerty due
porzioni di cerchi fimili, e difu-
guali non fi cofituiranno giammai
dalla medefima parte, lo che blf0-
gnava dxmoﬂrarc.

TEO-

4



ErBRO ITIE 184
TEOREMA XX
PROPOSIZFONE xxiv,

Simits porzioni di cérchi
fatte: nelle liniee terte u-
ghali , fono.uguali fra loro«

Siano #ellel lipee
rette uguali AB, CD
fimihi pérzion¥ & edr. S
chi AEB, CFD. Z 5
Pico 4 Ty R”p D
ztone AE B &: ugna?e alla. perairme
C FD; perciocch? adattandofi ‘la.,
porzisnt A BB aa perzione CF'D,
e pofto il punto A fopra il" pumo
C, ¢ la linea retta AB fopra la
C D, cziandio’:if pamb B 8§ a-
dat.!eﬁ al, pufi@ D; pachd 1w
A'B ¥ ughale sl C D', & adva
tandofi ia linew roter & B alt 1t
ta CD, fi adatterd ancop la por-

zione «AgE'B‘-alla porzidne GR D, - a

ehe: fe :laclimer A B fi adafterd¥ A

1@ Dr; evle: porzions: AEB dAdd

fi adattérX atla peraione GF D ma
fi mmcd ‘coms € G D! ik csi¢hivo
CG D feghera il cetcha C€FD ins
pid

s
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pid di due punti , ciod ne’ punti
C, G, D, lo che ¢ impoffibile, onde
non & vero,- che adattandofi Ia li
nea retta A B alla CD non fi adat-
ti ancor 1a porzione A E B alla per-
zione CFD, ¢ perd fi adattera,
e fard uguale ad efla, adunque fi-
mili porzioni di cerchi fatte nelle It
nee rette uguali fono ‘uguali fra lo-
r0, lo che bifognava -dimoftrare.

PROBLEMA Il
PROPOSIZIONE XXV.

~Data uoa .porzione di
cerchio defcriveré il cer-
chio, del quale ella & por-
zjone. -

Sia I data poriim-. o ..

~ pe di cerchio -A BC,

bifogns defcrivere. il

cerchio della porzione -]

ABC, di cui clla ?
10.del porzione . Seghifi la AC per mez-
?"m‘-i z0 in D, e dal punto D tirifi-}2
th.-dd DB ad angoli retti fopra la AC»
prim. ¢ giungafi A B, adumque; I’ angolo

ABD o2 maggiore dell® angolo

BAD, o minore, o ugu_alcd- Sia

ug-
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danque maggiore, ¢ coftituifcafi nel-
l1a linea retta BA, e nel dato pun- 23-del
to in effa A I’angolo B A E ugua.prim.
e all’angolo . ABD, e prolungbifi
la BD in E, e giungafi EC, per-
ch? dunque I’angolo ABE & ugua- 6 dil
le all’angolo BAE, fard la linea
retta BE uguale alla EA, ¢ per-
che [a AD @ uguale alla DC, e
1a DE comune, le due AD, DE
fano uguali alle due CD, DE,
I’una all’altra, e I’angolo ADE
& uguale all’ angolo C D E, conciof=
fiacofach? I’uno, e I’altro fia ret-
to, adunque eziandio la bafe AE -
& pguale alla bafe EC; ma fi &
dimoftrata‘la AE uguale a]la EB,
onde la BE @ uguale alla EC, ¢
percid le tre linee rette AE, EB,
EC fono fra lero uguali, adunque
" dal centro E coll’ intervallo di una
di efle AE, EB, EC defcrivendofi
il cerchio pafferd cziandfo per gli
altri punti, laonde data la porzioe
ne del cerchio fi & defcritto il cer-
chio, di cui ella & porzione, lo che
bifagnava fare.

-

P'im ., -

TEO.
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TEOREMA XXIL
. PROPOSILZIONE XXV}‘

Ne’ cerchi uguali gli ue
guali angoli fi fermano fo-
pr4 le circonferenze ugua-
li, 6 fiano gli angoli
eeatri , ovvero alle circons
ferenze. .

- 8iano ABC, DEP
¢erthi wguall, ed in oo
fi -angéli- uguati BGC,
EHY a’éentri, ¢ BAC,.
E DF alle cirtonferen-
z¢. Dieo, che 18 tire
tofiférems BRC @ u.
uxle alla cireomierénza
LF.; Gludgai BC ¥
EF; ¢ perche i cerchi-
.. ABC, DEF fono ugnali, farannd
- Dff 1. anhe i lor femidiametri ugmali, 2-
ai quef. dunque le. due BG, GC fono u-
guali alle due EH, HF, e I'an-
4 4ol golo G uguale all’angolo H, ondela
prim. bafe BC & uguale alla bafe EF, oltre
acid, perche I'angolo A 2 ugualeal-
I"angolo D, la porzione B A C far2 fi-

' mi-
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mile alla porzione EDF, ¢ {ono uclle Dif:
linee rette nguali BC, EF ; m3 le fimili To. di
porzioni de’cerchi nelle linee rette Iuel.
uguali fono ugyali fra loro, adoa- 24 di
que I3 porzione BAC ¢ ugnale al- quef.
la porzione ED F; ma tutto il cer-
chio A BC & uguale a.tutto DEF,
onde la rimapente circonferenza.,
BRC fard ugmale alla rimanente
E LF, adunque ne’ ceschi uguali gli
uguall angoli fi fermano.fopra le cirs
conferenze uguali, o fiano gli apgoli
a’ centri, ovvero alle circonferenze,
lo che bifognava dimoftrare.

TEOREMA XXIV.
PROPOSIZIONE XXVIL
Ne’ cerchi uguali gli an-
goli , che fi fermano fopra
le circonferenze uguali , fo-
no ugualj fra loxo o fia-
no a’centri, ovvero alle_s
circonferenze . '
Ne’ cerchi ugnali ABC, D'EF,
£ nelle ciccomderenze uguah BC,
EF¥, fiano gli angoli 2’ceontri BGC,
EHF, ¢ alle circonferenze BAC,

EDF, Dicw, che J'angolo BGC &
ugua-
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" uguale all’angolo EHF, e I’ango-

lo BAC all’ angolo EDF, per-

ciocch?, fe I'angolo BGC & ugua.
dile all’ angolo EHPF, ® manifeflo

ancor I’angolo BAC cffer uguale

all’ angolo EDF; ma fe non & co-

si, uno di effi [ari maggiore : fia

maggiore BGC, e» D ’

coftituifcafi nella linea -

retta BG, e gel pun- |

to G, che & in efla, i

I’angolo BGK ugua.

le all’angolo. EHF;

ma gli uguali angoli

fi fermano fopra le g

circonferenze uguah ’ K

quando fono a’centri,

Vant. adunque la circonferenza BK 2 u-

qwf

guale alla circonferenza EF, ¢ Ia
circonferenzd EF 2 uguale alla cir-
conferenza BC, onde la BK @ u.-
guale alla B C, la minore alla mag-
giore, che @ 1mpoﬂ' bile , adunque
I' angolo BG C non 2 difuguale al-
o di {’angolo EHF, e percid 2 uguale,
¢ I’angolo A é la metd dell’ango-
lo BGC, e I’ angolo D Ila metd
dell’ angolo EHF, onde I'angolo A
¢ ugualeal D, adunque ne’ cerchi
uguali gli angoli , che fermano fo-
pra le clrconfercnzc uguali , fono
uguali fra loro, o fiano a’cemtri,
ov-
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ovvero alle circonferenze, lo che
bifognava dimoftrare.

TEOREMA4 XXV.
PROPOSIZIONE XXVIIL

‘Ne’cerchi uguali le u-
 guali rette linee tagliano
~ circonferenze uguali, ciog
la maggiore uguale allas
mag giore, e la minore al-
la minore. - :

Siano i cerchi ABC,

+ DEF uguali, ed in

efli le nguali rette. li- L

nec BC,EF, cheta- g P

glino le circonferenze

B A C, EDF maggio-

ri, ¢ le BGC, EHF

minori. Dico, che la

circonferenza BAC B

maggiore & uguale al-

Ja maggiore EDF, ¢ 12 minore,.

BGC alla minore EHF. Piglinfi i

centri de’cerchi-K , L, ¢ giunganfi

BKX, KC, EL, LF; e percht i

cerchi fono uguali, faranno ezian-

dio uguali i lor femidiametri, adun.
que

quefs

Diff 1.
diquef
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quef.
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que e due BX, KC fono nguali
alle due EL, LF, ¢ la pae. BC

L6 4 & uguale alla bafe EF, onde I’an.

golo BX C & ugualexsll”angojo ELF;
ma gli angoli uguali ' )
fi fergppno fopra l¢ u-
guali circonferenze ,
quando fano a’centri,
e perd la circonferens
22 BGC & uguale al-
12 circonferenza ERF;
ma tutto il cerchio
ABC ¢t uguale a tut-
to il cerchio DEF,
onde la rimanente circenferenza BAC
fard uguale alla rimanente EDF,
adunque ne’ cerchi uguali l¢ ugua-
li rette linee tagliano circonferenze
uguali, ciot la maggiore alla mag-
giore, e la minore alla mipore,
lo che bifognava dimofirare.

TEQREMA XXVI
'm_oi?bsx.zxona XXIX.

Ne’ cerchi uguali fotto
I’ ugueli . circonteercnze fon
pofte linee rette uguali.

‘Siana i cerchi uguali ABC, DEF,
e piglinf in effi- l¢ _cjrc;néc:cnu

C,
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BGC, EHF uvguali, e giungafi BC,
EF. Dico, che la linea retta BC &
. uguale alla retta E F. Piglinfi i cen-
tri de’ cerchi K, L, e giunganfi
BK, XC, EL, LF; perche dun.
que la circonferenza BG C & ugua-
- Je alla circonferenza E HF, fara I'an
golo BKC uguale al- p '
I’angolo ELF, ¢ per-
che i cerchi ABC,
D EF-fono uguali, fa- g
ranno ugualt ancora i
femidiametri, adunque
le due Bk, K C fono K
uguali alle due EL,
LF, e contengono an- B
goli uguali, onde la. -
bafe BC & uguale alla bafe EF,
adungu; ne’ cerchi uguali forto 1*u.
guali circonferenze fon pofte linee,
rette uguali, lo che bifognava dimo-
firare. .

PROBLEMA. IV
PROPOSIZIONE XXX:
Dividere una data cir-

conferenza per mezzo.

Sia la o_:}ata circonferenza ADB,
bifogna divider]a per mezzo'. Giune
Parse L 1 gafi



10. del
prim.

11.del
prim.

Pofl. 4.
4. 4del

trim.

- 28. di

anef.
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gafi A B, c dividafi per mezzo nel
C, ¢ dal punto .C tirifi la CD ad
angoli retti fopra la A B, ¢ giungafi
AD, DB; perche dunque la AC
¢ uguale alla CB, ¢ la CD "toniu.
ne, le due AC, CD fono uguali
alle due BC, C D, e I’angolo ACD
¢ uguale all’ angolo BCD, effen-
do I'uno, e I’altro retto, adunque
la bafe AD 2 wgmale -

alla bafe DB; ma le
Jinee rette uguali ta-
gliano ¢irconferenze u- v ¢ B

guali, la maggiore al- :

la maggiore, e la minore alla mii-
nore, ed & I’una, ¢ I’altra di efa
fe. AD, BD mijnore del mezzo cer-
chio, onde la circonferenza A D
fard uguale alla circonferenza DB,
adunque una data circonferenza fi &
divifa per mezzo, lo che bifognava
fare, . :

TEOREMA XXVIL
- PROPOSIZIONE XXXL

Nel cerchio 1’ angolo,
che & nel mezzo cerchio,
¢ retto, e quello, che &
bella maggior porzione, &

.. Rle
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minore del retto ; e quel-
lo, che & nela minor por-
zione, & maggiore del rer-
to: oltre a queffo I'ango-
lo della porzion maggiote - - .
€ maggior del retto; e_s :
I"angolo della porzion mi-
nore € minere del retto.

¢ ' : S

- 8id il ceichio A B
CD, #H cui diametro
BC, ed il centro E,
¢ giungaft B&, AC,
A'D, DC. Dico, che
P amgolo , “che ‘@ pel - 7, -

me2zo cerchio "BAC a retto', e,
queilo, che 2 meHa' porzione A B¢
maggiore del miezzo cerchio, ciod
Pangolo ABC, 2 minore del ret-

to, ¢ quello, che & nefla porzione
ADC minore def mezz0 ‘cerchio,

cio? I*angolo ADC, ¥ maggiore del

rctto, Giungafi AR e protunghifi

12 BA in P, perch dunique ‘14 S- deb

.BE % uguale alla E'A, T -angolo Prim.
- EA B far uguale all*angolo EBA

»

¥ fimilménte perchd I3 FE & & nguae-

le'alla £C, finx T"angole ACE.

tiguale” all'angole CAE,- adunque
et ) 9% tut-



'
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tutto I'aggolo BAC ¢ ugyale 3gll.

32 del due angoli ABC, ACB, e I’an-
prim.. golo F A C fuori dcl triangolo ABC
13.delz yguale agli due ABC, ACB,
prim. 1 angolo dunque BAC 2 uguale,
all’ angolo FAC, e percid 1"uno,
17.del 6. I"altro di effi & retto, ande. I’ ag-,
prim. golo.BA'C nel mezzo ccrchno BAC -
@ retto, e perchd i due angoli ABC,
BAC del triangolo A BC fono mi-
nosi di due retti, ¢ BAGC. 2 ret,
to, fara I’ angolo A B C minore del
retto, ed & mella porzione; ABC
mraggiore del mezzo cerchio: ed efs,

fendo nel cerchio il quadnlater
228 ABCD, ¢ ne’ quadrilateri, che &
LS delcrivono ne’ cerchi, gli angoli ope
pofti ‘oo uguali a due retti, fa«
rapno- gli angoli ABC, ADC
uguall a due retti, cl’angolo ABQ
¢ minore del retto, adunque il ri-
manente ADC fard maggiore del
retto, ed & nella porzione ADC
minore del mezZo cerchio. Dico ol-
tre a cid » che I’angolo della pore
zion maggiore , che & contenuto dal-
la circonferenza ABC, ¢ dalla lis
nea retta A C, & maggiore del ret-
g0, eI’ angolo della minor porzioe
ne contenuto .dalla circonferenza.
AD C, e dalla linea retta AC, &
mmore del :ctto, lo che appares

M Pt ma-
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manifeftdmente , ‘perciocch® effcado
I’ angolo _conténuto 'dalle linee rette
BA, AC retto, fard il contenato
dalla circonferenza- ABC, e dalla
linea retta A C' maggiore .del ret-
io, ¢ percht I’ angolo lcéntenuto
dalle linee rette CA, AF @ rets
to, fard quello, che & contenuto
dalla. linea retta C A, ¢ dalla cit-
conferenza A D C, mi- AFE
nore del retto, adun-
‘que nel cerchio l',-:m_-n
golo, che 2 nel tez-
zo cerchio, - & Tetto; ¢
. quello, che & nella por- oy
« ¥ion maggiore , ¥ minore del fettd;
¢ quello, che @ nella minor porziod
ae, @ maggiore del retto; oltre a5
quefto 1I’angdlo della porzion mag-
giore ¥ maggiore del retto; e I’ an-
golo della’parzion minore @ minos
re del retto, lo che bifognava di-
moftrare. .

COROLLARIO:

Wl

. Di qui'e manifefto-, che

fe un angolo del triangolo

fia uguale agli altri due an-

goli, sgli. fard retto, -per~
t 1 4 ’
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eiocche I"angdlo con{'eguén*
te & uguale'a’ medefimi
due , ¢ quando gli angoli
confeguenti fono ‘uguali
cneceﬂhrxo, che ﬁeao retti,

TEO RE MA XXVIII.
?noposxzxomz xxxu.

' Semnt lises retta tocca
xl‘ccuhxo edal toccamen=
to pel ccrchxo fia tirata.
una ligea retta, che lo fe-
ghi, gli angoli, che ella
fa. colh lipea, che tacca,
fone mguali 2 quelli,. che
fi* coftituifcono nell’ altre
porzioni del cerchio.

- s Y A . A

La finca ,rctta' ‘EF tocch: il cer-
chxo ABCD nel punto B,. ¢ dal
punto B tirifi ‘nel:'ceschio. ABCD
una lineg retta B D, che lo feghi-ig

- qualunque modo. Dico » che gli ango-

li, che fa la BD colla linea, che toc-
¢a- EF, fono uguali’ a quelli; éh&
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" f coftituifcono nell’ altre - porzionl

del cerchio, ciot, che I’ angolo FBD'

¢ uguaale all’ angolo coftituito mella
poruone D A B, ciot ad efflo D A By
¢ I’angolo E BD uguile all’ ango-
Jo DCB; coftituito neila porzioae

D CB. Tirifi dal punto B Ia BA 11,44
ad angoli retti fopra la EF, ¢ pi- prim.

glifi nclla circonferenza BD qualfs-
voglia punto C, e A :
gionganfi AD, DC,
CB; perche dunque

una linea retta EF. C
focca il cerchio ABCD %1 19. 4
nel punto B, e dal o quefe

toccamento B @ tirata una linea ret-
ta B A ad angoli retti fopra la E ¥,
far nella BA il centro del cerchio

ABCD, onde la BA & diametro Per

del medefimo cerchio., e I’ angolor

A DB nel mezzo cerchio 2 rétto,
adunque gli angoli rimanenti BAD,
ABD fono uguali ad un retto;
ma [’angolo. ABF ancora' 2 retto,
€ percia @ uguale agli angoli BAD,
ABD, traggafi il comuae ABD,
onde il rimanente' DBF & uguale
2 kuclio, che confiRe nell® abtra,
porzione del cerchio, ciod all’an«

‘”'-

golo BAD, ¢ perchd nel cerchio’ ,,, 4;
¢ il quadrilastero ABCD), ¢ gli an- que/.

goli di cflo oppoki fono nguali a
. ) G ~ due
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due rerti, faranno gli angoh DBF,
DBE uguali -agli angoli ‘BA Dy,
BCD, de’quali BAD fi ¢ dimo-
firato uguale a DBF, adanque il
-yimanente DBE far3 ugunale a quel
1o, che 2 coftituito nell’ dltra por-
zionc.del cerchio DCB,, cio® a.
DCB, onde, fe una linea retta
gocca_ il cerchio, e dal-toccamento
nel cerchio fia tirata una linea ret.
ta;, che la feghi, gli angoli, ch’el
la fa colla linea, che tocca, fono
uguali a quelh, che fi coftituifcono
neH’ altre -porzioni.del cerchio, lo

... che blfognava Jimofirare.,

p ROBLE Ma 2
PROPOSIZIONE XXXHL

Coftituire una porz:one
di cerchio-neHa data lined
retta , che pigli I’ angolo
nguale all’angolo rcttllx-
fieo dato.

Sia la: -data, linea. tcm AB ed nl
dato angole rettilineo 'C. Bifogna.,
defcrivere . una porzione di cenchio
nella data limea retta AB, che pi-

" gli I’ angelo., uguale all’angolo C.
Nel-

[ )
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Nella data retta linea AR, e nel
punto A. dato in effa, coftituifcafi
1" angolo BA D uguale ali’angolo 13. del
C, c dal punto A tirifi la .AEprim.
ad- angoli retti fopra la AD, ¢ fe- 10. ¢
ghifi la AB per.mezzo in F, ¢ dal 11+ 4el
punto F tirifi la FG ad angoli retti ™
foprala AB,e .
giungafi ‘"G B, E
perche danquellz # G
A F e uguale al- -
da FB, ¢ 1a FG '
.comune,, le due . D
A F, FG fono uguali alle dues
‘BF, ¥G, ¢ I'"angolo AFG ugua-
le all’ angqlo .G F'B, adunque‘la ba-
fe AG & uguale alla bafe GB, on-.
de dal centro G coll’intervallo A G 4. del
defcritto il cerchio pafferd ancor per prim. -
B, defcrivafi, e fia ABE, e giun- ‘
gafi EB, ¢ perchd dalla cfremitd
del diametro-A'E, e dal punto A
¢ tirata 1a AD ad angoli retti (o- Corall.
pra 12 AE, toccherd la AD ildells
cerchio , e percht una linea retta 16.4i
AD tocca il cerchio ABE, e dal 94/
toccamento, che & in A, 2 tirata
una limea retta A B nel cerchio ABE, per
I’angolo D A B.fard uguale all’ an- l'ans.
golo, che confifte nell’altra porzio. .
ne del cerchio, ciot allo AEB; ma
effendo I’ angolo DAB uguale all’ an-
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golo C, fard I angolo C. uguale,
all’ angolo AEB, onde oella data
linea retta A B fi @ defcritta la por-
zione del cerchio AEB, che pigl
1’ angolo A E B uguale all’ angob
dato C, lo che bifognava fare.

PROBLEMA VI
PROPOSIZIONE XXXIV.

Dal dato cerchio taglia-
re una porzione, che pi-
gli I’ angolo uguale all’ an-
golo settilineo dato..

Sia il cerchio da- c
to ABC, ed il >
dato angolo rettili-
nco D. Bifogna dal
cerchio ABG ta- / \p,
gliare una porzio- £ B »
ne, che pigli I’an.
_ golo uguale all’ angolo D. Tirifi la
17. 4 linea retta EF, che tocchi-il cer-
quef. chio ABC pel punto B, e neclia
. lioea retta EF, e nel puato B,
13.deiChe t in effa, coftituilcafi I*angolo
prim. F-BC uguale all’angolo D, e per-
che la linea retta EF tocca il cer-
shio ABC ngl punto B, e dal toc.
. Gs
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eamento B & tirata la BC, Pan- 3:.4
golo FBC fard uguale-a_quello, quef.
che confifte nell’altra porzione del
cerchio; ma EBC @ uguale all’an-
- golo D, adunqgne eziandio I’angpla,
che & lella porzione ‘B A C, fara a-
guale all’ angolo D, ende dal datp
cerchio ABC fi @ tagliata una por-
zione B AC, che piglia I’ angolo u-
guale all* zngoio rettilingo dato D,
lo chc bifognava fare .-

TEOREMA XXIX.
'PROPOSIZIONE XXXV.

Se nel cerchio due linee
tette (i taglino fra loro,
il rettangolo contenuto dal-
le parti di una € uguale al
rettangolo , che {i contiene
dalle parti dell’altra.

Seghinfi fra loro le due linees
yette A C, BD, ncl cerchio AB
CD nel puato E. Dico, che il
rettangolo contenuto dalle A E,
E C @ uguale a quello, che fi con-
.tiene dalle DE, EB. Piglifi il

1s¢ cen-
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12.del centro del cerchio ABCD, che

prim.
1. di
quef

5. del
Jee.

fia B, ¢ da F tirinfi le FG,

"FH perpendicolari alle lince ret.

t¢ AC, DB, e giunganfi FB,
FC, FE; perch® dunque una linea
retta G-F tirata per lo centro fega
una linea retta AC non tirata per
lo centro ad angoli retti, la fega
ancora per mezz0, onde la AG &
vguale alla GC, ¢ percht la linea
retta AC 2 divi- -
fa in parti ugua-

li nel punto G, ed

in parti difuguali

nel punto E, fard

il rettangolo conte- B—C
auto dalle AE,, '

EC infieme col quadrato di EG
uguale al quadrato di GC, aggiun-
gafi il quadrato di GF comune, 2-
dunque il rettangolo A EC, infies
me co’ quadrati di EG, GF, & u-
guale a’quadrati di CG, GF; ma
il quadrato di FE 2 uguale a’qua-

47.deldrari "di EG, GF, ed il. quadrato

prim.

di FC uguale a’quadrati di CG,
GF, il rettangolo dunque A EC in-
fieme col quadrato di FE 2-uguale
al quadrato di FC, ma la CF &
uguale alla F B, onde il rettango-
lo AEC infieme col quadrato di
EF & uguale al quadrato di ‘FB,
P c pcr

t
'

|

a
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e per la medefima ragione il rettan.
golo D EB infieme col quadrato di
FE @ uguale al quadrato di FB; a-
dudque - il-rettangolo A EC ‘infieme
col quadrato di FE & uguale al ret- -

} - tangolo, D EB-infieme col quadrato

di FE, fraggafi il quadrato comu-
ne di FE, fard il rettangolo rima-
nente A EC uguale al rimanente-
DE B, onde fe nel cerchio due li-
nee rette fi taglioo fra loro, il.ret-
tangolo contenuto dalle parti di una

¢ uguale al rettangolo, che fi con.
tiene dalle parti dell’ altra, lo che
bifognava dimoftrare. .

TEOREMA XXX
PROPOSIZIONE XXXVI.

Se fuori del -cerchio fi
pigli qualche punto, e da
quello cadano nel cerchio -
due linee rette, delle qua-
li una feghi il cerchio, e
I’ altra lo tocchi, il rettan-
golo contenuto da tutta la
linea, che fega, e dallas
.parte prefa di fuori fra 'l

. pun-
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punto, € la circonferenza
curva, € uguale al quadra-
to della linea, che toccs.

Piglii ua punto
D fuori del cerchio
ABC, ¢ da efo ca.
dano nel detto cer.
chio, due linee ret.
¢ DCA,e DB, ¢
la D C A feghi il cer-
chioc ABC, ecla DB

{o tacchi. Dico, che - - :
1. di il rettangolo ADC 2 uguale al qua.
que/. drato, che fi fadalla DB. Piglifi il
gentro E, ® da ‘E tirifi la EF per-
12. del pendicolare alla AC, e giunganfi
prim. ER, EC, ED, aduaque I’ angoio
EFD ¢ retto, ¢ perchd una linea
reita EF tirata per lo centro fega
" ung linea retta AC non tirata per
_ 1d"centro ad angoli retti, Ia feghe-
3. i rd ancor per mezzo , onde la AR
9%/ * uguale 2 FC; oltre a cid, per-
che la linea retta AC 2 fegata per
mezzo nel puato F, ¢ fe le ag-
giunge la CD, il retrangolo ADC
infierae col quadrato di FC 2 u-
guale al quadrato di FD. Pongafi il
6. del quadrato di FE comune, adunque
fee. il rettangolo A D C infieme c:'qua-

ra.

~
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drati_delle .CF, FE & uguale 2’
quadrati delle DF, FE; ma il qua-
drato di DE ¢ ugualc a’ quadrati
di' DF,.FE,  perciocche 1’ angolo
‘EFD é rewo, ed il -quadrate -di 47.del
'CE tugualea quadran di CF, FE, prim.
‘adunque il mtmngolo ADC infie-
me col quadrato di EC & uguale
al quadrato di ED, e la CE 2 u-
guale alla EB, onde 11 tettangolo
‘A DC infieme col quadrato di EB
& sginle al gnadrato’'di ED; mep
al quadrato di ED fono uguali i
‘quadrati di EB, BD, pcrc:occb‘&
1" angolo EBD 2 retto , aduaque #
rettangolo A D.C infieme col qua-
drato di EB & uguale a’quadrati di
EB, BD, traggafi il quadrato co-
mune di EB , il rimaneste dunque
rettangolo ADC fard uguale al qua-
drate di DB, laonde, fe fuori del
cerchio fi plgll qualchc punto, €c.
lot che bnfognava dimoftrare.

TEO R EMA XXXI
*PROPOSIZIONE XXXVIL

Se fuori del cerchio i
pigli qualche punto, e da

queho cadano nel cerchio
duc
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‘due linee rette,ouna dclle
quali feghi, e I'altra s” ac-

~ cofti al cerchio, ed il ret-
tangolo contcnuto da tutta
la linea, che fega, e dal-
1a parte prefa-di fuori fra’l
punto, e la circonferenza
curva, fia uguale al qua-
drato della linea, che.s
s’ accofta al cerchio, la li-
pea, che s’ accoﬁa., toc-
chera il ecerchio.

Piglifi fuori del
cerchio AB C un
punto D, e da quel-
lo cadano’ nel cer-
chio due linee ret-
te DCA, DB, ¢
lIa DCA feghi il AN
pcrchio, ¢ la DB '
s’accoti ad eflo, ed il rettangolo

ADC fia uguale al quadrato, che
fi fa dalla DB. Dico, che la DB

B

tpcca il cerchio ABC. Tirifi ana .

linea retra DE, che tocchi il cer.

y.dichio ABC, ¢ plghf il centro del

qu cerchioc ABC, che fia F, ¢ giun-
gafi

i, -*
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gafi FE; FB, FD, adunque I’an- 17. 45
- golo FED @& retto, e perch? la_ quef
DE tocca il cerchio ABC, e la Por
DCA lo fega, il rettangolo A D C/ 48
fard uguale al quadrato di DE; ma
il retrangolo ADC fi pone uguale
al quadrato di DB, onde il qua-
drato di DE fard uguale al qua-
drato di DB, e percid I3 linea DE
e uguale alla DB, ¢ la FE & u-
guale alla F B, adunque le due DE,
EF fono uguali alledue DB, BF,
e la bafe loro FD & comune, onde 8.4el
-1’angolo DEF 2 uguale all’ angolo?rim.
DBF; ma DEF & retto, adunque
D BF ancora @ retto, e prolungan-
dofi FB @ diametro, e quella, che
. dalla eftremit2 del diametro del cer-
chio @ tirata ad angoli retti, tocca
* ‘il cerchio, adunque la DB tocca il Corolh
cerchio A B C neceflariamente . Di- della
moftreraffi ancora il medefimo, fe il 16.4é
centro fia nella linea A C, laonde, quefs
fe fuori del cerchio fi pigli qualche
punto, ec. lo che bifognava dimo.
firare. . B

Fine del Terzo Libro.

DE-
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"ELEMENTI
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,TRADOITI IN° VOLGARE
LIBRO QUARTO.,

WM
DEFINIZIONI,
I --? ]

1) A figura rettilinea
g fi dice e[fcr de-

ﬁgurz rett:lmea , quando
ctifcun angolo della figura
defcritta tocca ciafcun la-
to di quella, nella quale
c{fa ¢ defcritta.

; < i B (O

;- Similmente la figura fi
dice effer defcritta intorno

ad un’altra figura, ‘quaae
: do
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do ciafcua lato délla figu-
ya- defcritta toccg-ciafcua
angolo di quella, intorno
alla quale effa ‘& defcritta.
‘ IIL

Lafigura rettilineafi di- -
ce ‘efler deflcritta nel cer-
chio, quando ciafcun an-
golo della. figura defcritta
técca la circonferénza-del
cerchio. .
[ IV.
- La figura rettilinea fi di=
ce efler defcritta intorno
al cerchio, quando ciafcun
lato della figura deferitta
tocca la circonferenze del -
cerchio.

. Ve o '

Il cerchio parimente fi
dice effer deferitto in una
figura rettilinea ;, quando -
la circonferenza del cer-

chio
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chio tocca ciafcun lato del--

la figura, nella quale egli
e defcritto. .
VI T
Il cerchio fi dxte {:ﬂ'cr
defcritto intorno ad uaa.

figura rettilinea , quando -

la circonferenza: del cer-,
chio- tecca " ciafcun angolo.

della figura, intorno -alla:

quale egli & defcritto .
' . VII

La linéa retta fi dice_s
adattarf{i nel cerchio, quan~
do I'eftremitd fue arriva-
po fino alla circonferenza
del cerchio.

PROBLEMA. L
" PROPOSIZIONE I -

.. Nel dato cerchio adatta~
re una retta linea uguale
ad un’altra data, la qua-

. . Cee e LLd le .

N
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le non fia maggiore del dia-
metro. ) .

Sia il cerchio. p

datonABC,ela 7 A .
linea retta data 7\ ~
D, non maggio- ' )

re. del diametro

del cerchio, bi. ¥

fogna* adattares,

nel ‘cerchio ABC 1a linea rerta.
uguale alla D. Tirifi il diametro
del cerchio ABC, che fia BC, ¢

" fe BC @& ugaale alla D, fara farto

cid, che fi preponeva, perciocch?
nel cerchia ABC fi fard adareata
la CB uguale alla linea retra D;
ma fe non & uguale, la- BC @ mag-
giore della D, pongaii Ia CE u-
guale alla D, e dal centro G col-
I"intervallo CE deéferivafi il cerchio

s.del AEF, e giungafi C'A, perch? duns

prim.

Diff.

que il punto C & centro del cer-
chio ABF , la CA Yard ugnalé ali
la CE; ma la D & uguale alla

15.4el CE ,-adunque ezizndfe la D fard

prim.

uguale alla AC, onde nel dato cer-
chio ABC fi ¢ adattata la AC u-
guale.aMa. data linéa vetts D nolt
maggjote’ del.dinmetro del cerchio,
lo ¢lte bifognava fare.

o PRO-
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PROBLEMA IL
PROPOSIZIONE IL
Nel dato cerchio.defcri-

vere un triangolo equian-

golo ad ua altro triango-
lo dato. -

i

. siail dato

. . B .
. eerchio ABC, . P
ed il triango- D
lo dato DEF.
Rifogna de. B CE ¥

fcrivere pel”

+ cerchio ABC mnm triangolo equian-
golo al triangolo DEF. Tirifi una
linea ‘retta GAH, che toechi il
cerchio ABC nel punto A, ¢ nel-
la linea retta AH, e nel punto in
efla A, coftituifcafi I’angolo HAC
nguale all’ angolo DEP. Poi nells
linea retta AG, e nel punto in.
efla A coftituifcafi I’angolo GAB 23 det
uguale all*angolo DFE, e giun-prim.
gafi BG; perche dunque una linea
setta HAG tocea il cerchio A BC,
¢ dal toccamento @ tirata nel ces.
chio la A.C, I’angolo HAC. fard 32. del
wguale 2 quello, che & nell’ altra pOr= terz.

zi0-

17.del
serz,
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zione del cerchio, cio2 all’ angole
ABC; ma I’angolo HAC & ugui.-
“le all’angolo D EF, adungue I’an.
golo A B C 2 uguale all’ angolo DEF,

e per la medefima ragione 1’ango.
lo ACB @ uguale all’angolo DFE;
ed il rimanente BAC fard uguale
al rimanente EDF, adunque il trian.
golo ABC 2 cquiangolo al trian.
golo DEF, ed ¢ defcritto nel cer..
chio ABC, onde nel dato cerchio
fi & defcritto un triangolo equian. .
golo ad un altro triangolo dato, lo:
che bifognava fare .

PROBLEMA I
PROPOSIZIONE IIL

D’intorno al dato cer-
chio defcrivere un triango-
lo equiangolo ad un altro
triangolo dato. ;

- Sia il dato cerchio ABC, ed il

triangolo dato DEF.-Bifogna de-
ferivere d’intorno al cerchio ABC
un triangolo equiangolo al triango-
lo DEF. Prolunghifi da ciafcuana.
parte-la EF ne’punti H, G, e pi-
glifi K centro del cerchio ABC, ¢

‘ la
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li~imea: reta KB 'tirifi in qualfi-

L del

voglia modg3 e “coftituifcafi nella rer.

linea. retta.K'B., ¢ mnel punto, che

23.del

- &in.efla 'K, Ilangolo BK A ugua.prim.

leall’angola: D E G, e I’ angolo

1).del

B X C oguale all’angolo DEH, ¢ ‘'{e.

. pev i punti- A, B, C,-tirinfi Je
hinde rette:LAM, MBN, NCL,
. <he tacchino il cerchio ABC. Per.
che dunqué LM, MN, NL, toc
cano il cer- :

. chio ABC D
ne‘punti’ A, 7

" B, C,edal '
contta K 4 - iGE FH  ter.
punti A, B, M B N
G.fi tirano '

le linee rette KA, XB, XC, fa-
_ranno gli angoli a’punti A, B, C
retti, e perch? i quattro angoli del
quadriletero AMBK fono uguali
a quattto retti, dividendofi in due
triangoli , gli angolr de*quali KAM,
KBM fono retti , i -rimanenti
AKB, AMB faranno uguali a due
retti , e.gli aggoli DEG,.DEF

fono uguali a, due. retti gli an- .

goli (dungéc- A°X B.;"A M'B fono ‘ui
guaks -agic-angoli D E'G; D E'F,
de’ qualic Add B 2Cugusle:a D BG,
il rimanente dunqué A M'B fari u-
guale al rimanente DEF , dimo.
Parese-1, K ftre.
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~ ftreraffi parimente , che: I* angole

CNB ¢ uguale ali’apgolo DFE,
adunque il rimaoente MLN 2 ugua-
Je al rimanente EDF, ed il trian-

‘golo LMN ¢ equiangolo. al ‘trian.

Jo dato ABC. .

9s del
prim.

12. del
prim.

golo DEF, ed & defcritto. intor-
no al cerchio ABC; onde dintor-
no al dato cerchio fi ‘2 defcritto
un triangolo equiangolo ad un al-
tro triangolo dato, lo chc bifegna-
va fare.

PROBLEMA IV
" PROPOSIZIONE 1IV.

Nel dato triangolo de-
fcnvcrc un cerchio.

Sia il trimgo-

Bifognanel trian.
golo ABC de-
fcrivere un cer-
chio. Seghinfi gli
asgoli- ABC, '

BCA per mezzo' colle lmee rette
.BD, CD, le quali concorrano in.
fieme nel punto-D, ¢ dal punto D
tirinfi le DE, DF, DG perpendi-
colari alle lmcc rette AB, BGC,

- . c A’
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CA,-e perche I’angolo ABD ¥
uguale-all’angolo CBD, ed @ I'an~
golo retto BED uguale al retto
BF D, faranno due triangoli EBD,
DBF, che hinno due angoli uguas
li a due angoli, ed un lato ugua-
le ad un lato BD comuné all’u.
0o, ‘eralitaltro, ‘che & fottopofto
ad uno degli angoli uguali, adun-
que faranno gli altri lati uguali aghi
altri lati , e fard DE uguale a. 26. del
DF, e per la medefimal ragione, prim.
DG fard uguale'a DE, onde DE
€ uguale a DF, adunque tre 'li-
nce. rette DE, DF, DG fono fra
loro uguali, e pemb defcrivendofi
il cerchio dal centro ‘D’ coll’inter-
vallo diunadieffle DE, DF, DG,
pafferd amche per gli alm punti

.¢ toccherd le linee rette AB, BC,'

C A, effendo gli angoli ‘E, P G
retti , percioccht , fe le feghcri-,
uella, che & tirata dalla efiremi.

del diametro del cerchio ad an.
goli retti caderd dentro al cerchio,
che 2 inconveniente , adunque il
cerchio defcritto dal ceatro D ¢ol-
I’ iatervallo di una di efle DE, DF,
DG non fegherd le linee rettes

16. del
terzv.

-AB, BC, CA ; adunque le toc.

cheri, e fath il cerchio defcritto.
nel tmngolo A BC, laonde nel da.
. K 2 to
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to triangolo fi & “defcritto il cer-
chio, lo che bifognava fare. -

PROPOSIZIONE V.

.Dintorno’ al dato trian-
golo defcrivere un cerchio.
Sia il triangplo. .
datp A BC; bifg- .
gna _defcrivere ;un: -
cerchio 'dintorno:al
triangolodaro ABC. p
Seghipfi le A B,

\__~C

to.del AC per. mezzo ne’punti D, E, e

prim.

¢a B, E tiriofi le DF, EF ad

11.del apgoli. retti fopra le BA, AC, le

prim.

' 4 \\del

prim.

quali ‘o, concorreranno deatro al tri-
angolo ABC, ovvero. nella linea
retta BC, o fuori di effa; concor.

. rano. deatro 3l -triangolo nel pun.

to F, e giungai. BF, FC, FA.
Perche dunque ‘la AD @& uguale,
alla DB, ¢ la DF & comune, ¢
ad angoli retti, fard la bafe AF
uguaale alla bafe FB; fi. dimoftrera
;jrimentc s che 1a CF & uguale al.
la FA, onde la BF ancora & u-
guale alla FC, adunque le FA,

’
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FB, FC fono: fra loro. uguali, e
defcrivendofi un cerchio dal centro
F coll’intervallo di una di effe,
FA, FB, FC, pafferd ahche per
gli-altri panti, e fard defcritto il
cerchio dintorno al triangolo ABC,
defcrivafi come ABC, lo .che bi-
fognava fare, . - o

PROBLEMA VI
_mdpos:z:on‘é-lvt.

" Nel dato cerchio defcri-
vere un quadrito.

8i4 ik dato cerchio
A B C D, bifogna
in effo defcrivere un B
quadrato .  Tirjnfi
AC:, BD diamebri ¢
del cerchio ABC.D: - ™ ..
:ad_angoli retti fra loro, e giuna -
gafi AB, BC, CD, DA. Perch®
dunque l1a BE 2 uguale alla ED,
conciofliacofachd il punto -E fia cen-
tro, ¢ la E:A ® comune; e ad-an. 4 4
goli retti,. fard la ‘bafe B A ugiaPrim.
le alla bafe AD, ¢ per la mede:
fima ragiong I'una , e I ajtra di effé
BC, CD 2-uguale all’ una, ¢'lale

K3 tra
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tra BA, AD, il quadrilatero dun.
que ABCD ? cquilatero. Dico,
che ancora 2 rettangolo, perciocch?
effendo la linea retta BD diamefro
31.del del cerchio ABCD, farx BAD
forzo. cezz0 cerchio, onde I’ angolo BAD
? retto, € per la medefima ragione
ciafcano di ¢fi A BC, RCD, CDA
¢ retto , adunque il quadnlatcro
ABCD 2 rettangolo,. ¢ e di.
moftrato,' che & eqatlatero, onde.
far2 neceffariamente quadrato, ed @
defcritto ‘nel cerchio ABCD, a-
donque nel dato cerchio fi 2 de-
fcritto un qua.dmo » lo che bxt'o-
gnava fares :

PROBLEMA VIL
PROPOSIZIONE VIL

Dintotno ial dato cer-
chio dcfcnnre un qua-
drato’, -

. §ia il genchio dato A'BCD, bi-
- fogna defcriverc um quadrato din.
torno ad eflfo . Tirinfi. due diame-
tri del cerchic ABCD , tiot AC,
BD ad angoli retti fra loro, ¢ per.
ipunti 4, B C,Dp tirinfi Ie FG,
per
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GH, HKX, XF, che tocchino il
cerchio A BCD. Parch? danqae la
FG; tocea il ‘cerchio. ABCD, es
dal centro E al toccamento, che &
nell’ A, fi tira la EA,:gli ango-
li, <he fono. ad .A faranno retti, 18.del
per la medefima .ragione gli angoli serzo.
ae’punti By, 'C, & A F
D- fono ancora.
retti . e, p{mché' B ‘
J angolo AEB & ™ I
retto, ed & retto BK‘
panimente lo EBG, . | .
fard la:GH.paralella.alla AC, ¢
per, Ja medefima, ragione 1a AC @ 28 def
paralella alia‘h‘l-‘k‘ ,~ dimoftreremo fi- 7"
milmepte, che. Bungy-e 1"altra di
etféwGer,?i{ K Qb a:'ae ?cl_la .alla BED,
¢ percivr la GF°R %nralclla’alla_,
H Xrs Sono dunque'GK,;:G6C, AK,
FBy BX, paraleogtimmi , _onde
Ia &F ¢ ugmale.calla HK; e lo.
QM 313 FK,i e, paxche :la AG..2
ugdaie alla- BD, ma 1azAC. & a: ,
guale albuna’, ¢ 1™ altra.di: el ~ '
GH, FK, ¢ la BD uguale all’u. 34 4
Ba, ¢ laltrg, GF, HK, .fard I'u, Prim
na, ¢ I’ altra,ancor3 GH, FK u- .
guale all’una, e.1'altra GF, HK}
i1l gnadsilagero dunque FGHK @
cquilateso, Dico, - che .caiandio #
rettangplo, perciecch? effendo GBEA

. K 4 pa-
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paraleliogrammo , el 2fendo I ango-
34.dello A E B retto fara 1’ aiigoloAG B
trim. ancora retto ; dumoftrerenme: pari.
mente , che gli.angoli.-ne’ punti H,
X, F fonq retti, adunque.il qua-
drilatero FG HX 2. maotangole , ¢
fi 2 dimoftrato ; .cha.2 ‘equilatero,
onde 2 meceflaria,>che:fia quadra-
to, ed ¢ defcritto-dintorno al cer-
chio A B€ D', adasque dintorno a
dato cerchio, fi- & defcritto.il qua-
drato,, lo' che -bifognava .fare.

. . b T )
PROB:LEMA VI1IL
" PROPUSIZIONE VIIL
- Nel dato “duadratd’ de-

fcrivere ug gerchio.

<Sia il dato-qua- A B _I¥F
dtalo A.B«G D,‘ bi- i ‘
fogna io. dio: de-. &
fcrivere pi cerchip,- F
Seghifi Funa e, Gy
10, del > gltra di efferAB, ¢ ¥h & .
frim A D-per mezdé ne’pinti FE, e
per. E firifi- H B Hiparalella ad uma
di efle AB, CD,"e per-F tirth
las FK ‘paraletla ad>uaz dellé AD;
BC, aduaque ciafeuno-di ¢fi-R XK',
KB, AR, HD; AG, G€;BG3
GD' ¥ paraleHogrammé , <d Jli"lati

0«

' 31. del
,'im.
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Joro. oppofti fono uguali, e perchd 34.°del
Ja DA @& uguale a]la AB, ¢ L'L.tmm
AE 2 la mend della AD, ¢ lo
AF Jametidella.AB, fard la AE
uguale alla AF, onde i lati oppo-
fti - fomo ancora ugualx, ¢ percid la
FG 2 uguale alla G E; dimoftrere-
mo - fimilmente, che l’una, e I’al
tra di effe GH, GK @ uguale al-
Puna, e I’altra FG, GB, le quat-
tro dunque GE, GF, . GH,.GX
fono fra loro uguali; onde defri.
vendofi un cerchio dal centro G
coll’ intervallo di una di efle GE
GF, GH, GK, pafferd aricora per
gli altri punti; e toccherd le. linee
rette AB, BC,CD, D A, percioce
che gli angoli ne’punti E, F, H, X
fono retti, che fe il cerchio feghera
_ le linec rette. A B, BC, CO, DA,

quella; che dall’ eftremit del diarhes
tro del cerchio @ tiratd ad abgoli ret-
ti caderd demzo al cerchio, 16 che
? inconveniéite, adunque il cerchio 16. dol
defcritto «dal centro. G “icoll’ mtew.ser{o,
vallo.di una di efe GEB, GF,
GH, GK non fegherd le lineds:
rettc AB, BC, CD, DA, per-
cid neceflariamente ke toccherd, '€
fara defcritto nel quadrato:ABC D,
adunque nel dato quadrato fi ¥ defceit” - - -
te un cerchio, loche bifognava fate..

Kgs PRO-
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PROBLEMA" zx'
PRQPOSIZIONB I‘X.

Dintorno al dato quadra-
to dcfcrwerc un CCl'Cth.

. Sn. il dzmquadna— AL
to ABRCD, bifogna -
dintorna ad efflo de-
ferivere un’ cerchio<B
Giuoganfi AC, BD,
che fi fcghmo fra.
loro nel punto E; € perche: Ia DA
¢ uguale alla AB, e la AC & co-
mune, le due DA, A€ fono u.

3 dsiguali alle due BA, AC, e la ba-

” ',

6. del

prim.

fe DC & uguale a}la bafc CB,

onde P’angolo DAC fard uguale
all’ angole BAC, I"angolo dun~
que DAB & fegato per. meazo dal-
la linea retta AC; dimoftreremo.
ancora ;. che ciafcun angolo ABC,.
BCD, CDA & fegato per mezzo
dalle linee rette AC, BI), ¢ per-
cht 1’ angalo D A B & ugnale all’ an-
golo ABC, ed @ .I’angolo EAB
la meta dell’angolo DA B, ¢ I'an-
golo EBA la meta dell’ angolo ABC,
fara l’angolo EAB ugaalo all’an..

go-
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golo EBA , onde ancora il lato
EA @ uguale al Jato E B,, dimo,
fireremo: imilmente, che I’una, ¢
o I’altra delle lince rette EC, ED
¢ uguale all’ una, e P’altra di ef-
fe EA, EB, adunqpq le quattro
linee rette EA, EB, EC, ED
fono fra loro: uguah, e. defcriveas
dofi un cerchio dal centro B cal.
Iintexvallo-di una di.edec EA, E B,
EC, ED, pafferd anche per.gli al.
tri p’unu » & fara.deferitto 4mtorno
al ‘quadrato ABCD defcrivafi co.
me¢ ABCD,, ad;qpque dintorno al
daio qmdrato fi & defcrieo un cer-
chio®, lo -che bl[ognava farc.. -

" PROB LB MA X-
'rnoposmroma X.

~Coftituire: un. tna.nﬂblo
equicrire’, che abbia amen~
due .gh. angeh, che fono -~ .
dlla “bafe ; doppj" del rim o
mancntc.\. R

\ 81a .una lmca tetta A, s € fc- u.dcl
ghifi ‘el punto C, dlmodoché il fec.

zcttanaolo qogtqmgq dallch B ,ﬁB [
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fia uguale il ‘quadrato-,-cle- fi- de.
ferive -da- C'A , e dalt gentro A
col* intervidio A B deforivafinil cer
1. di chio -BDE, e:ff adatti nel cdrchio
quef, BDE uma linea- retta: B D ugaa-
fe alla AC, che noa fara. mag.
giore del diametro-del cerchio BDE,
¢ giunt¢ DB A';- DC defctivad il
terchio ACD dihtordoral triango-
lo AD G, adurique :pérehie il- ret-
tangolo ABC & v i Ll -
guale dl ‘quadrato,
chie fi f2 dalla AC,
ed & la AC dfua.- \
le dlla B, fardib N
rettangolo ‘A-BC u. + B R

guale al quadrato di
BD; e perche.-fuari :del - ceechio
ACD fi & prelo un punto B, e
dal B cadono nel cerchio & € D
due linee rette BCA, BD, I'u.
na deile queli fegas, e Falted ca-
de fopra i}.<cetchie, ed,il rettan.
golo ABC & ugulle al' guidrate
- Ultde &y - 1B [ [2"ligea- rétfa- DB tocthe-
ser{o. 12l cbréhio ACD, e percie B'D
‘3" tocca, e dal totcammento, che fi fa
0. 21 D @ tirata la DC, 1* angolo
BDC fard uguale 2 quello, che &
coftitgito nellf altra’ pordione’ del
cerchio ; ‘cigd all® angolo :I¥ A-C
ed effendo- I* angofo BD t"}'-‘ti'gi:a}e

o ] al-

2 3
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all’ angolo D A C, pongafi I’ango-
lo €D A comune, -adangue tutto
BD A & uguale a’due angoli CDA;,
. DAC, ma |>angolo eftctiore-BC D

¢ uguale agli angoli CD A, DAC,
laonde -BD A adcora ¥ uguale a.
BCD, ma I’angolo BD A ¢ ugua-
le afi“angolo CB D, percioccht iF . def
Lo cAD. ¢ uguile gl iato. K B, prim.
adunque DB A fard uguale a BCD,
eitre angoli BDA; DBA,BCD
faranpo fra lore uginali ,. ¢ peréhd
I’ éngalp D BC & uguale all*an.
golo, BED , fard il lato BD :ue
fia uguale a2 CA, adumucieziani,
dio A,C 2 uguald @ CD,'e. Pand
gold-CD A’ all’angelo DAC, ods
de gli angoli CDA, DAC fono -
dopp} dell’angelo DA€, ¢ I’an~
gulo-BQ D & ugmale agli' angoli
CDA; DAC, :aduagque BCD & -
doppio. del DAC, ma. BC P& U
guale all’ uno., . e {.altro di e
BDA; DPA,. ¢ pereid 'uno, ¢
_ Paluo BDA, DBA & doppio de}
DABR, laonde fi & coftituito "un. .
. -triangojo-equicrure; the ‘ha amven-
due gli.angoli.y che fono alla’ bafe ,:
-doppy- del rinmdaneate, lo che bifo-
mv“f’“eo-\' -i o L

R
RN P “ s rale

' , PRO.
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PROBLEMA XL
PROPOSIZIONE XL

Nel dato cerchio de-
fcrivere. un pentagqno e-
qmlatcm; ‘ed- equxangok)

crarenn g U

.Sia il dtmu:wh(o SRSy VR
ABCDE befogna - :

in: effo defcrivereun -

. pentagono equilate- .

» ro-, ed cquiangolo.:

Faccpﬁ A qriango-

- lo.equicrute FG H,.

Per  che abbia. cnfcnno
Pant. degli angali G, H

doppio dell’angolo F, e defcnvaﬁ

nel cerchio. ABCDE: il friangole

L4 AcD cquiangole al triangolo PGH,

q,,,f dimodecht CA'D fia uguileé alltans

golo B, . ¢ ciafcuso di.efi ACD,

GDA fia uguale'.a ciafcuno dcglﬂ

angoli G, H, adunque I’uno, .¢

Paliro ACD, CD A & doppio del-

I’ angelo C A:D; feghifi- ciafcano di

efi ACD, CDA .per mezzo col-

le lince rette CE, DB, ¢ giun.:

9. del ganfi AB, BC, CD DE EA,

,,m perche dunque ciafcuno di effi ACD,
T CDA
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CDA & doppio dell’angolo CAD,
< fono fegati per mezzo colle li-
nee rette CE, DB, i cinque an:
goliDAC, ACE, ECD, CDB, 55 d?
BRDA (ono fra loro nguall, ¢ gliterly.
angoli uguali i fermano fopra les :9 dal
circonferenze vguali , adungue:lecin. #er{s.
que circonferenze AB, BC, CD,
DE, EA fono uguah frg loro .
Ma l: lineg rette uguali lono -po-
fe fotto 'I’uguali ¢irconferenze, on-
de le cinque linee rétte AB, BC,
CD, DE, EA fra loto fono u-
guah, ed il pentagono ABCDE

€ cquilatero. Dico., che & ancora.
equiangolo ; perchd eflendo la* cir«
conferenza A B uguale alla circon-
ferenza DE, pongafi BCD comue
ne , fard tutta la c:rconfercnu.‘
ABCD uguale a tutta la circon.
ferenza EDCB, ma fopra Ja cir-
conferenza A BCD:.fi ferma I’an.
golo AED, c fopra la circonfe-
remza. E D CB fi ferma I’ angolo
BAE, aduuque I’angolo BAE &
vguale all'angolo AED, ¢ per la
medefima- ragione cxafcuno degli an-
goli ABC, BCD, CDE & ugua-
le a ciafcuno di efi BAE, AED,
onde il pentagono ABCDE g e-
quiangolo, ¢-fi & dimoftrato effes
e eqmlat;go, adungue nel dqnl)‘ cer~

chia
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chio fi"¢ defcritto un pentagono e.
quilatero ;- ed cqumngolo 3 lo che
btfognava farc.

PR O B L E M A XII
PROPOSIZIONE XIIL
Dintorno al dato cer-

chio 8c(’cr1vcre un pen-

tagono- eqmlatero,— - es
quiangolo.

--8f2"it dato cer+ -
chio 'ABCDE, -
bifogna diftorno”
al cerchio' ABC -\
DE defcrivere il
pentagono equila-
tero, ed equiat-
golo! Intendanfi- i punti dcgh an«
goli*del pentagono deéferitto nel cer-
chio 'A BC DE, dimodochz le: ¢ir-
conferenze'AB; BC, CD, DE,
E A Afiano:fta lord uguah , € per
i punti A, B; C, D, E tirinfi
le Tinee GH HK KL LM,
MG, che toccho 71 cerchro e
prefo it cemro-del ceréhio' ABCDE
che fia P, ginnganfi F B, FX, FC,
PL; # D, ¢ pereht ‘1a Finea retea

- KL
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KL toccai.il WOJAEGDE\M
pinto:.C,: ¢: dal.centro F ‘al: tocs
camento, che v¢ al<C, A2 tvanz
Ia linea retta'F.C, fararla 'F.C pers
-pendicolare. alla K L, gli angeli
dunque al .G amendue fone réttiz 18 4el
£ pet Ia medefima . ragione gli dagf2-
gali B, D fono.ancora ketti';.ie pers
cht I’ angolo FCK 2:rettoy iftquap
drato. di. FK @ ;ugualé: a* qualirati
di FC; CK,: e 'parimeate il 'quas
drato: di. FK @ .uguale.a’ quadrati 47.del
di FB, BK, onde. i.quadrati di?""™
FC, CK {6no uguali-a’ quadsati
di"FEB, BK, te’ quali.il gquadrato
di FG? vgnale al.quadraio. di: FB,
adunque il quadraie ofimancnte di
CK f{ara.nguale al!quddrato di. B,
¢ perd la BK @ uguale.alla- CK,
e-perche (FB & -ggmale.alla:FC,: .
ed EK.& comuse,. 1& due ‘BE,
¥ K. fane ugmalialle,due CF, BK,
g dacbae BR £ . ugndl® aila'bafe
K€ judnangelo.dunque BFE 2 a- 8. det
gualelallf angolo K #.€3 < I’ amgo: P"'.m-
loe-BKF. alk angolo . FKC, ondes
I’ sogolo BEC. & doppio .dell’ ans
golo .K.KC, ¢ |angolo.. BK C
dopgiio.; .dell’® angolo: B X C’; tlew
per sla, madefiina ‘ragione .1’ ahgolo
CTFD & dogpio-del’ingolo. QF Ly
¢-iangola C LD doppid dell’ -au-

‘ go-
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golo CLF, .e. percik la circonfe.
renza B C & uguale.alla_ circonfe.
resza CD,. I"angofo BFC fara u-
guale all’ angolo CFD, ed & I"an.
17.4el golo BF C doppie dell’ angolo KFC,
serxé. ¢ ' angolo DF.C doppio dell’ an.
golo LFC, onde I'angolo XFGC
¢ uguale all’angolo CFL, adun.
que fono dge:triangoli FKC, FLC,
che hanno  due angoli.uguali a due
angoli, 1’uno all’altro, ed un la.
;o uguale-ad un lato, che:ad effi
. comune ;F.C, . Gl .

laonde averanno ANE
gli i.altrli llar'i ur H( AV
guali agli altri la- . ’
ti, ¢ I’ angolo ri« . B ( 4 n s
mamntc-vguale al: - K~ C' L 1
rimanente ,-adans - - PRI
26.d¢1que Ja linea setta .K C -2 uguales
prim. 313 retta CL, -e: I"angolo EKC
all’angalo: FLC, "¢ perch® 'K C &
ugmle 2 CLy fard ka K1 doppia
o dgll&' RCj e:perila medefima ‘ra-
- gione, fi .dimoffrerd., che: lar Bk ¥
doppia deila BK, oltre a cid,, per-
chd 13 BK. fi & dimoRrata uguale
alla.KC, e. la XL 2 doppia del-
laX CyelaHK doppia della BX,
fara s HK:aguale alla K'd ;. le-fis
milmente cia(cheduna di.effe GH,
GM, M L fi-dimoftterk uguales

N . al-
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al’una, e I’altra HK, XL, a.
dunque il pentagono GHKLM &
equilatero. Dico, che cziandio & e~
quiangolo, perciocche eflfendo I an-
golo F X C uguale all’ angolo FLC,
e fi @ dimoftrato, che I’angojo HKL
¢ doppio dell’angolo FXC, ¢ I’an-
golo K L M doppio dell’ angolo
FLC, fard anche I angelo HK L
uguale all’angolo KLM, ¢ fi di-
moftrerd parimente, che ciafcuno di
ei KHG, HGM, GML & ugua-
le ad amendue HX, LXK, LM,
adunque i cinque angoli GHKX,
HKL, KLM, LMG, MGH fo-
no fra loro uguali, ¢ perd il pen-
tagono GHE LM 2 equiangole, ¢
fi @ dimoftrato anche, che 2 equi«
latero , ed € defcritto dintorno al
cerchio ABCDE, lo che bxfognai
va fare,

PROBLEMA Xl"IzI‘
. PROPOS xzxoun XIM.

Nel dato | pentagono <he.
fia equilatero, ed equian~

golo defcrivere un cer-
chlo.' A

Sia
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-Sia il dato pentagono equilatero,
ed "equiangelo ABCDE, bifogna
nel pentagono ' A BC D E defcrivere
o. del un cerchio .- Seghifi ‘1’uno, ¢ I’ al-
prim. tro angolo BCD, CDE per mez-
20 colle linee rette CF, DF, es
dal punto F, nel quale convengo.
« no fra loro CF, DF, tirinfi les
linee rette’ FB, F'A, FE. Perche
dunque la BC @ uguale alla CD,
¢ la. CF comune, le due BC, CF
fono uguali alle due DC, CF, ¢
I' angolo BCF @ .

ugunale all’angolo -

DCFyonde la ba- g
fo-BF ¢ ugnmleal- - - b
h bafe FD, edil: ¥ Lo
triangolo BFC'? ~ ¢ i
ugualealtriangole - :
DCE, e gli altri angoli agli altri an«~
goli, a’quali fono fottopofti i lati
uiual_i , fard dunque I'angolo CBF u-
glaleallangdlo CDF,, & pérche Pani
golo CDE @ doppio dell’ angolo
CDF, e I"angdlo ¢ D'E"'® ugua-
le all’ angolo ABC, e . l’.apgolo
CD F uguile all’angolo CBF, fa-
ra I’.angolo CB A -doppio dell’ an.
golo CBF, e perd I'angolo" A BF
¢ uguale- all’ angolo 'FBC, ddin:
que I’angolo ABC 2 divifo .pet
mezzo dalla linea retta BF; fi di-

mo-
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moflrerd ancora, che ciafcuno de-
gli angoli BAE, AED ? diyifo,
per mezzo dalle linee rette ;AF,
FE, onde dal, punto, F tirinfi alle
linee reste AR, ‘BC,, _CD,:DE,
E A le perpendicolyri FG, FH,.
FK.': FL, .F-M'.) ¢.;perch'e ]."ﬁngQﬂ
lo HCF @& pguale all’angolo KCEF,
¢d & il retto FHC ugudie al ret.
to FXC, farapno i due triangoli

-FHC, FKC, che hanno due an-
golir nguali. a due angoli, ¢d ‘un,
lato “dgualé ad "un lato, ciot FC
comune a ciafcuna di effi, ¢he &
fottopofto ad uno degli angoli u-
guali, averannio dunque gli altri la- 26.4el
ti uguali agli altri lati, e far laprim.
perpendicolare FH uguale alla per-
pendicolare FK . Si dimoftrera eziana
dio, che ciafcuna di effe. F.L-, F M,
FG ¢ uguale all’una, e T altra.
‘FH , FK, adunqae -le:cibque linee
rette FG, FH, FX, FL, FM
fono fra loro ugualir, € :perd de-s
fcrivendofi un cerchio dil centra F
coll’intervallo di .una di effe FG,
FH, FK, FL, FM, pafferi eziandio
per gli-altri punti, e ‘tocchery e
linee rettc AB, BC, CD, DE,
E A, perciocche gli angoli G, H,
K, L, M fono retti, impercioc-
cli¢, fe non le -foccando le {;ghc-
Ia,
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ra, quella, che 2 tifata dalla eftrec:
mitd del diametro del cerchio ad
angoli retti, caderd dentro” al cer-
chio, lo che fi & dimoftrato effere
inconveniente , onde & neceflario,
che .le - tocchi , defcrivafi comes
GHX LM, adunque nel dato pen-
tagono, che & equilateto, ed equi-
angolo, fi 2 defcritto un -cerchio ,
lo che bifognava fare.

PROBLEMA XIV.
PROPOSIZIONE XIV.

Dintorno al dato penta-
gono , che fia equilatero,
ed equiangolo defcrivere
un cerchio.

Sia il dato pen- - . A
tagono equilatero, »
«cd equiangolo AB B AE
C DE, bifogna din-
torno al pentagono D

A BCDE defcrive- ;

re un cerchio. Seghifi ciafcuno de.

gli angoli BCD, CDE per mez-

70 colle linee rette CF, FD, e

dal punto F, nel quale convengo-

no le linee rette, tirinfi le FB,
. FA,
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FA, FE a’punti B, A, E, co-
me nell’ antécedetite ; fi dimoRres
rd, che ciafcuno degli angoli CB A,
BAE, AED & fegato pei mezzo
dalle linec rette BF, FA, FE, ¢
perche - Pangola BC'D' @ uguales
alf’ angolo CD E, e I’angolo FC D
¢ 12 metd dell’ angolo BCD, e
Iangolo CDF la me12 deli*ango-
lo CDE, fard 1’ angolo FCD u-
guale all’ angolo CDF, onde il
lagp CF @ uguale al lato ¥D, fi
dimofrerd parimente, che ciaftuna
FB, FA, FE & uguale a ciafcu-
na di effe FC, FD, adunque le, -
cinque lince rette FA, FB, FC,
- ED, FE fono fra loro uguali, on-
| . de dal centro F coll’ intervallo di
uﬂldi c‘rc FA, FB, Fc, FD,
FE, defcrivendofi un cerchio, paf-
ferd eziandio - per gli- altri punti,
¢ fard defcritto dintorno al pentas
gona ABCDE, che 2 equilatero,
ed equiangolo, defcrivafi, e fia A B
CDE, adunque dintorno al dato
pentagono equilatero, ¢d equiango«
lo fi @ defcritto un cerchio, lo che
bifogwava fire.. -

o

PRO- -
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PR OBOSILLOWE XV.

NN BN SR ST 2 S AN ’
‘Nel :dato: eerchio .-de~
ferivere b n_’cffigdngq‘e"qm-"
latero 5. ¢d equiangolo .
 Sia il dato cerchio A
ABCDEF, biCquaF B
nel cerchio ABCDEF, &
1.dsel defcrivere un <fagono £
terzo. equilatero, ¢d eguian- !
golo. Tirifi il diame.
tro. A D del cerchio H
ABCDEF, ¢ piglifi il centro del
cerchio ,: che fia, G, ¢ dal centro
D <oll’intervalle DG ,. deferivafi
il cexchio- EGCH ,: ¢ giunte EG,
C G. prolunghinfi ne’ punti B, . F, ¢
giunganfi .AB, . BC,.CD, DE,
EF, FA. Dico, che |’ eflagono
ABCDEFE 2 equilatero,. ed equi-
angolo, percigechd effendo’ il pun-
to..G centro del gerchio *ABCDEF,
la GE fard uguale alla GD., e
perch2 D 2 centto del cerchio EGCH
la DE fard uguale alla DG, ma
la GE fi @ dimoftrata uguale alla
GD, adunque la GE @ ugtlxlalb
oo alla
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alla EDj onde il triangolo EGD
¢-equilatero, ¢ perd i tre angoli

di el EGD, GDE, DEG fono
uguadi fra. loro, perciocch gli an-

geli, che fomo alla bafe de’ trian-

goti equicrwsi fono nguali , e fono ¢, 4
1 tre angols dek triangolo ugaali a prim,
due retti, adunque I"angolo EG D 3..4del
¢ 1a terzai parwe di duc retti, di.prim.
mofteeremp anche., che DGC ¢ Ja

torza parte di due . serti, ¢ perchd

12 linea CG fando fopra la retta 13-4el
EB fa gli angoli , ¢he fono da’ la- Prim.
ti- EGC., CGB uguali a due ret-

tt, -fark il rimanente ancora CG B

la verza parte di due rerti, onde '
gli angoli EGD, DGC, CGB !f.4dd
fono fra loro uguali, e percid gliPrim.
angoli, che fono alla cima di e
BGA, AGE, EGE (ono uguali

agli angoli EGD, DGC, CGB,

i fei angoh duoque EGD, DGC,
CGB, BGA, AGF, FGE fono 26 8¢l
fra loro uguali, ma gli angoli u.f%*:
guati & feromno fopra le circonfe-

renze uguali, adunque le fei cir-

- EF, FA fono uguali fra’loro, ma

Je limee rette agnali fono (ottopas

fe alle uguali’ circonferenze, onde

¢ neceflario, che le fei linee reite

fiano fra lore uguali, e perd I'ef-

Parte 1. . L fa-
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fagono. ABCDEF 2. .equilatéro .
Dico, che @ ancora equiangalo , per- :
ctocche effendo {a circonferenza A F .
uguale alla circonfercuza E D, pon-
gati ‘la circonferenza ABCD .coe,
"muné , tutta dunque la.circonferena -
2a FABCD & uguale a tutta la.
circonferenza- ED CBA, e I’ angow
lo FED fi ferma fopra la circon- :
ferenza' FABCD,, e I’ angolo AFE:
fopra-la_circonferanza: \E-D.CB A »
adunque I’ angolo AFE ? uguale.
all’angolo DEF,, fi dimoftrerauno,
ancora gli altri angoli dell’ eflago--
no ABCDEF uguali all’uno, .e.
I’ altro, di ¢fli AFE, FED, one
de Ieflagono: ABCDEEF & -equi.:
aogolo, e fr & dimofrato, :che &.
equilatero ,-ed & defcritto nel. cer-
chio. ABCDEF, adunque nel da-.
to cerchio *fi & deferitto un effago-
no cquilatero , ed cquuangolo, lo.
’ che bxfognava fare. ..

COROL LARIO.
. Di ‘qui ‘& chiaro, che
il lato dell’ eflagono & u-.

guale al femidiametro del
csrctuo., e fe per i punti A 5,

“ . 94
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B,C;D,E,F ﬁmeranno
lmpe xcn;a, "chie “tocchino,
i -cerchio ,: fard dmmrpo
at cefchio defctitto un ef~
fagona equilatero ; ed e-
quiangolo, come fi ¢ det-
to el pcniag()no, e fimil:
mente-nal daso:-efflagono
defcriveremo’ ‘unr - cetchio
di déntroy ¢ di' fuori, lo
che: bxlhgaava fate.

’RG HI.AE MA XVI
@Roaosxzxoui XWI. ;

. Nel: dato-:cerchio - de-
fcrlvere un qumdecagono
cqullatcro s ed cqman‘,olo.

. LI A A ’ AWt
: Sra il datq mmiumA,BCD, bi.
fogma meb cerchio ABCD.defcrive-
r¢’ un quindecagono- equikatero, ed
equiangolo , Adattifi .net -cerchio
ABCD, ll lato A C del triangolo
equilateroidefctitto in offo, ed il
lato AB del pentagono cquilatero.
La Di
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Di quali pargi dunqsc_ il cergshia
ABCD @ 15., delle medefime Ia
circonférenza A B'C ¢ effendo Ia ter-
23 parte. del caxbio, fark 5 ¢
citconferenza A B, che & la guis-
ta parte fard 3. Ia '
rimanente dunques

BC & 2. feghifr by . /"\‘
BC per mezzo nel 3 &
punto'E, onde I"u- 3 ().

D

Rz, ¢ 1'altra delle 6 o/
Giiconfesenz¢ B Eg i
EC & la quintadecima parte del
cerchio ABCD , fe dunque con-
giungendo :B.E, EC accombderemo
linee rette uguali ad effe continua-
mente nel gerchio ARCD fard de
feritto in eflo un quindecagono e-
quijetero , ¢ equiangaio, b -ches
bifognava fare.

- Somigliaotemmente: dalie cpfe det-
¢ ncl penmgono, fe per le divi-
fioni del cerchio tireremo linee ret-
e, the: lo-‘toechino, 7 deferiverd
dintorno ad eflo un quindecagono
eghiateo , ‘edr equingolo, olsre a
-quefto .net "dato ‘quindocagone oo+
‘latero , ed equiangeie defcrimere.
ma ue cerchio di demtro, ¢ di faoi,

. Eine del-Qaorso Libra o
B " DE
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' "TRADOTTI IN VOLGARE
LIBRO- QUINTO.

Y t.'-" K “. A"" ¢
DEFINIZIONI,
723 A grandeza & pat-
R PIs te drlla grandez-
Hd 74 cioe 1a minore
dcﬂa maggiore , quando la
minore mifura la mggnorc.
IL
La grandezza nagglore
" & multiplice della minore,

quando la minore mifura
la maggiore.

L3 La
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1LL..

. La: propomcmere una.,
cbrta ‘tonvénlehza ‘di. due
grandezze | del "medefimo

genere in quauto appar-

tlcnc alla quantnta
IV
Le grandczzg fi dlCOﬂO
aver proporzioss”fra loro,
le quali moltiplicate -fi pof-
fono avanzare .
Ve
Le grandezze fi dicono
eflere’ neHa’:medefima pro-
porzione ,la prima alla fe-
conda. ,: ¢. la terza alla.,
quarta, quando le ugual-
mente multiplici: dela pri«
ma, e dellaiterza, ovve-
ro infieme :avanzano l&
ugualmeate multiplici del«
la feconda, e della quar-
ta fecondo qualfivoglia.
o ‘ mol-



L e e v v

LIBRO ¥& 149
moltiplicazione, OVVEro ins
fieme le pareggiano, ov-
vero - infieme fono:.avanza«

" te da loro. -

RN 'S AR
Le grandezze, che han-
po la medelima proporzw-
ne, fi chrammo propotzm-
nal|¢ Co L ¢ b oy
VIL ..":‘.“.-
Quando delle ugualmen-
te muh!plm, la multipli-
¢ .delld - peimac.avanzerd
Ia -multiplice: della’ fecon-
da, e la mulgiplice della
terza'non avanzerd la mul-
nphce della quarta ,allora
la prima alla Fcconda fi dird
aver maggior proporzione,
che la terza alla quarta..
VIIIL

" L’analogia & una fomi-

ghanza di propotzioni.
L4 L’A-
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oo X T

L’ Analogia confifte al
mene in (e teradini .

Quando .tre¢ grandezze
fona praposrioaali , {2 pri-
ma alla terra i dird aver
doppia proporszione  di
quella , che ha alla fe-
“conda.

o XL -

Quisdo quattro gram-
dezze fona. proporzianali,
la prima alla quartz fi dird
- aver tripla proporziose di
quella, che ha alla fecon-
da , ¢ fempre una di pid,
fecondo - che |’ Analogia.
procederd iananzi. -

- XIL
. Qmologhe , ovvero di fi-
~ mil ragione fono le gran-
dezze antecedeanti alle an-

. ’ : te-~
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tecedenti ,.@ le confeguea-
ti alle confeguenti.

CXIIL .

La proporzione . permu-
tata € quando £i piglia I’ an-
tecedente all’ antecedente ,

e la coofeguente alla con-
{cguente :

XIV..

La proporzione coawver-
fa & quando fi piglia la,
confeguente come antece-
dente all’ antecedente .co-
me confeguente.

. <N XV. .
. La compofizipac della,
proporziope & quando fi
piglia. I’ antecedente infie~
- me colla confegueate, co«
e una - allp coofeguente.
X VI '
' La divifione- della - pro-
porznonc € quando fi pi-
B Ls g]l%
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glia I ecceflo, nel quale
I’ antecedente avanza la.
confeguente , ad cffa confe-
-gueate." . -, !

© 'XVIE

La codverfione della,

proporzione & quando fi

piglial’ antecedente all’ ec-
ceflo, nel quale I’ antece-
dente -avanza la.  codfe-
guente.
- XVIIL

L’ugual proporzione €
‘quando fiano piu gsandez-
ze , e altre : grandezze di
nitmero nguali a. quelle,
che fi piglino a due a due,
e nellza medefima propor-
zione, e.come nelle " pri-
me grandezze la-prima al-
1’ ultima, cosi nelle fecon-
de grandexze'la ‘prima ‘fia
all’ultima, ovvero -altra-

Loy vl men-

>

|
\
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mente, quando fi pigliano
le grandezze eftreme le-
vapdone quelle, che fono
in ‘'mezzo.

XIX.

L’ analogia ordinata ¢
quando fia come I’ antece-
dente alla confeguente,
cosi I’ antecedente alla con-
feguente, ¢ come la con-
feguente ad un >altra, cosi
la confeouente ad un altra.

X X.

L’analogia perturbatae
quando fiano tre grandez-
ze, e fiano altre grandez-
ze d1 pumero uguali , £
come nelle primg grandez-
ze I’ antecedente. alla”con-
feguente , cosi nelle fecon-
de I’antecedente alla con-
feguente , e come nelle
prime 1a .confeguente’ ad

L IR

I L6 un



53 EUGLIDE
-un' altra , cosi nelle fecon-
de up'altra all’antecedente.

TEOREMA L.
PROPQSIZIONE L

Se quante grandezze fi
vogliano fiano ugualmente
maltiplici di quante fi vo-
gliano uguali di namero,
ciaftuna di ciafcuna s quan-
te valte & multiplice una
grandezza di una, tante s
volte faranno mulnphcr an-
cor tutte di tutte.

Siano quaate grandezze fi vogliana
AB, CD, di quante fi vogliano gran-
dcue E, F, di numero uguali, cia. ~
fcuna ugualmcnte multiplice di cia-
feuaa. Dico, che quaate volte la.
AR ¢ mnluphcc della E, tantes
voite le AB, CD fono multipli-
ci delle B, F. Percioccht effenda
la AB ugmlmente multiplice del-
la E, e la. CD della F, quante
grandcuc (qno nella A B ugluah

alla
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alla E, taate faranno nella CD p.
guali alla F, dividafi la AB in.
parti uguali alla E, che fiano AG,
G B, ¢ la CD dividafi in parti u-
guali alla F, ciot CH, HD; (ar2
dunque la moltitudine delle parti
CH, HD uguale alla moltitudi-

ae delle AG, GB, ¢ percht la

A G R E,
&b

AG ¥ uguale alla E, ¢ ]a CH
alla F, faraono ancor le A G,
GH uguali alla E, F; e per la
medefima ragione effenda GB- u-
guale alla E, e la HD alla F,
faranno anche  GB, HD uguali
alle E, F, quante dunque fono nel-

la AB uguali alla E, tante faran- |

no nella AB, GD uguali alla B,
F, onde quante volte & multipli~
ca la AR.della E, tante valte fa-
ranno maltiplici le AR, GD delle
E, E, fe dunque quante grandeg.
2. fi. vogliano fiano ugualmentes
maltiplici - di quante i vegliano u<
guali di numero , ciafcuna di cia~
feupa, quante volte & multiplices
u0a grandezza di yna, taote -‘;olts
v a‘
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‘faranno multiplici ancor tufte di
tutte , lo che bifognava dimoftrare.

TEOREMA IL
PROPOSIZIONE I

Se la prima della fecon-
da fia multiplice come la
terza della quarta, e fiala
quinta della feconda mul-
tiplice come la fefta della
‘quartay, {ard ancor compo-
{fta la prima, e la quinta
della feconda multiplice,
-come ‘laiterza, e la fefta
della quarta.

Sia la prima AB dclla feconda
C multiplice, come la terza DE
della quarta F, e fia la qumxa_.
B G della (econda C maltiplice, ce-
‘me lz fefta EH della quarta F.
“Dico anche compofta 12 prima, e,
“Ja quinta A G effer multiplice del-
‘Ja feconda C, come la terza, e la
‘feRa DH della quarta F. Perch?
‘effendo la A B maltiplice”della C
-come iz DE-della-Fy quam::’.gml-

cz-
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‘deaze fono nella A B uguali alla.
C, tante faranno eziandio nella DE
uguali alla F, ¢ per la medefima
ragione qtﬂme fono nella BG u-
“guali alla C, tante

{aranno nella EH u- A
guali alla F, quan.

4¢ dunque fono in. B
turta la A G uguali
alla C, tante faran- -
o in tutta la DH 1
nguali alla F, onde - | '
quante volte ¢ mul- GCHRF
tiplice la AG della =~
© C, tante volte fard la D'H.multi-
plice della F, e percid compofta la
prima, ¢ la quinta AG della fe-
conda C fard mulsiplice .come: la,
terza, ¢ la fefa DH. deHa gquarta
F; adunque, fe la prima;della fes
conda_ fia multiplice -come-la terza
della quarta, ec. fara . apche com-
pofta la prima ;g la quinta multi-
plice della feconda, come la .ter-
2a, c la fefta della quarta, lo che
bifognava &imoﬁrare.

TEOREMA4 Ill
BROPOSIZIONE HI.
Se la prima fia muki-

plice della. feconda come

- Ia
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1a terza della quarta, e fi
piglino le ugualmente mul-
-~ tiplici della prima, e-del-
la terza, fard ancora per
- la ugual proporzione, I’ u-
na, e IMaltra delle gran- -
dezze prefe ugualmente
multiplice dell’ una, e s
dell’ al!ra ciot I"una del-
la ﬂ:mn‘c'la , e 1" altra’ del-
la quartas .. .

Sm ha pnmz A
delia- feconds B
maltiplieo - come
la-terza- QG della:
quarta' D€ pia
glinfi lo EF, GH
usgmalmente mul- -
tiplici -delle - A,
C. Dicey thela..
FE & multiplice: .
detla :B come - la- GH della D.
Perclotche ‘effendo ta £F muhipli-
ce dellh A come 12 GH della C,
quante grandezze fono nella EF
uguali alla A, tante faranno ap.
che nella GH vguali alla C. Di-

vi-
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vidafi ]a EF in grandezze uguali .
" alla A, ciet EX, KF, ¢ la GH
- dividafi in grandezze uguali alla C,
‘ciod GL, 1H, fard dunque la.
" moltitudine delle EX, KF ugua.
le alia moltitudine defle G L, LH,
¢ perche Ja A ® multiplice della.
- B, come la C della D, ¢ 12a EX
_ d mgaalealls A,ela GL allaC,
fard 1a EK myltiglice-della B, cos
me la GL della D, ¢ per 1a me-
defima ragione~fa KF fard multis
plice .della B, voc I LH.delia
D. Percht dunque la prima EK
della feconda B @ multiplice come
Ia terza GL della quarta D, e 1%
quinta KF della ftconda B 2:mal.
tiplice , come la (éft3 LH Jella.
quarta D, . 'fard anche confpofia la
prima, ¢ la guinea EF ‘delld’ fe-
conda B multiplice ; come J& ter7a 3
¢ la fefa GH della quarta D. Se
dunque 12 prima fia multiplice della
feconda come la terza della.quasta,
"¢ fi pigino le ygualmente multie
plici della prima, « della terza, fas
1 ancora per 1'ugaal proparzicne.s
1"une, e I*altra delle grandezza
‘prefe ugualmente multiglice dell® u-
na, ¢ deli’altra, ciod 'una della
feconda, ¢ I’alira della gearta, la
che bifognava dimofrare, =~
' TEQ.
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T E 0 REMA: V.
pnorosmoun Iv.

: Se la prima ‘alla feconda
abbta 1a medefima propor-
zione , che la terza alla,
quarta, e le ugualmente
multiplici' della ‘prina, e
della. terza alle ugualmen-
te multiplici ‘della fecon-
da, e della quarta_fecon-
do: qualf ivoglis. uio!xxphca-
zione ;" dveranitola propor-
ziope - “medelima facendofi
comparazn’me fra loro .

Abbia Ia prima ‘A alla feconda B
ha- medefima proporzxonc,’che las
tetza-'C alla quatta D, & piglinfi
E; F'in qualunquc modo ugual.
mente mult:pltcz delle A, C, eod
altre G, H in qualunque” modo u-
gualmente multiplici delle B, D.
Dico, che la E alla G & come la
F alla H. Piglinfi ancora le K, L
ugualmente multiplici delle E,. l!",

ele
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e le M, N ugualmente multiplici
‘delle G, H;. percht dunque.la. E

e muluphcc della, A ,: come- al}a E
della-G, ¢ fipiglianode XKy L u-
gualmente - malfiplici.. . \.: ¢ 5
delle EByfatd la K v ¢ rur g Per
multiplica detla, Acswii 5 < o[} 315 ane.
come la L della G, - -

per I3 medefima ra-: |, |
glone la M fard mul.

i gete B, soms

la D', e per-

cb?.-. ,13 A Ql‘n

h B COSI ¢la’c al-

Ia” D ‘¢ ' “fono’ pre- :

fele X, L ug:at ~ e

mcatq myl ;plu;t )
SR S

Mx,' wiq qaaludque: 9 po° P

modo  ugualmentes l o

multiplici delle B, [

D, fcl3 avama,'—l;'c DHN:

Ia M c'h avan-- Jon

zerd (a N, ¢ f¢ 2 uguale, an U —

gualé, e fe mn‘bré ‘miifote, e»

fono le XKy L. ual?wme pnlti

plici delle'E,.F, ¢ le M, N in

qualugque modo- dgualinente multis

plici delle Gi,. H: come & dunque

la Ealla G, cost fara la F alla

H. Laonde, cc. lo chc blfognava dl-

moﬂmc. PREEI o

o1 Pel’n
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Pertht - dunque f ¢ dimoftrato,

"che fe fa K-avanza la M, el L

avamer}- 1o N, ¢ fe 2 vguale, fa-
1 wguale, c‘ﬂs mindre, minore,
¢ gmanifefto antors y che: fe la M
avinza la K, ¢ I N avangerd ia

Ly e fe & uguate, - fhrd aguske, ©

fe @ minore, minere’, ¢ perd 00-
mcla G alla B - cos} h !! anal’.

’0&51&10,

:Ba quefto §i o ¢hiaro ,
che fe quattro grandezze

- fiano propotrionali; faran-

no anche .pér’lo tontratioy
cioé codvcr;cndbﬁ propon-
zionali ¢ -

TEO R E M A |4
PROPOSIZIONE, V.

'S¢ "una grahdezza fia
muluphcc diun”altra graa-
derza, come la partes
tratta dall* una della parte

tratta dall’ altra, fau la
ri-
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rimanente nudtiptice dela
rimaneote , come tatta di

tutta.. . K ey Ty

- Sia la grandezaa AB. - ' .
multiplice della gnao. . J oo -
dezza €D, come la. |»
patte tratta A E della  § -
parte tratta CF. Dixg ,
la rimanente ancosa EB > {E
della rimanente F D ef-
fer maltiplice , come
tutta Ja AB di tetta - | F
la €D, perciocche | Iy
quante volte ls AB:x B : 7 .
multiplice della CF, tante volte,
faceia . 13 . E-B: maltiplice della

CG, ie'peche, la AE & multipli.

ce della CF, come fa EB della.
C6, farx 2 A'E vguaimente muk 1 di
tiplice' dedla. CF, € la .AB dejta. 9%/
GF, ¢ fi .ponc. ia A E ugupimen-

te. multiplice délla CF, ¢ Ia AR

della €D, adanqué [ A B¢ vgual-
meme multiplice. dell’ yna, e deh
Paltra GF, CD, e percia la GF

¢ uguale ajla CD, tfaggafi'la ' C¥® | (o,
comune, la- Frmanciite idunqué. GiQ nor,

¢ uguale ‘alla rimanente DF, op.

de ffeadd 1a A'E uguaimente mul.
tiplice .dells. CF¥, ¢ Ja -E: B deHa

. » CG,
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CG,2 hr cﬁrmgtule alla DF;
fir) la A E pgpalmente . multiplice
della’ CF el EB 'délld FD, e
fi pone la AE ugualmente vmum-
plice della CF, ¢ la AB delila,
CD, adunque ja EB. 2. aguilmen-
te multiplice della FD, e'12a AB
della CD, la rimanente danques
EB & multiplice delis rimaneste,
FD, come tutta la.'A B..di- tina
. laCD, onde,.cc. h :che bxiogmva
dnmoﬂrarc. SRR T .

TEOR E M-A VI
raorosrzmuu vx.

Se due grandezze fiano
ugualmente multlplm di
. due altre; g;and&zze, e
fiano “tratte ds loro. parti
tigualmente mu‘ltnphcx del-
le medeime , ‘faranno le
rimanenti o- uguah ralle_s
médefie;,” o' ygualmente
muluphca di elIc .i,

Stano due gmndeu.e A B -C D
-gnalmtmc sinudtiplici di du:‘ grans
it CZ=
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dézze ‘E, F, e le AG, GH.trato~
te da. éfle, fiano ugualmente -mule
tiplici delle ' medefime. Dico, che-
le rimanenti GB, HD o. fono ue’
guali ad .¢fle E; F, o ugnalinen: -
te. multiplici. - oo
Sia .primigra« S .
mente la GB '.A-": et
uguale alla E. N
Dico, che I3 ]
- HD ® ‘ugu:. R JERN
lealla F, pon-
gafi‘la CN-’
ugnale alla F, v | o :
e]g:crcbé laac & T H ,
® ugualmente | . X _ . 1'139
mpltiglicedel . | . . 1-D‘~”: v
la E, ¢l .

CH della F, ed 2-1a GB ugna-

le alla E, e la CN uguale alla F, .
fard la A B ugualmente multiplice 1. 4i
della E, ¢ la NH della-F, ma fid%)
pone la AB ugualmente multipli-

ce della Ey"e 1a CD della F,
onde la NH ¢ uguslmente muls
tiplice della E, ¢ la CD dells. Fy

- percbe dunque ‘ciafcuna di efle N H,

' CD & ugualmente maltiplice della Fy ‘

- fara la N H uguale alla CD, trag-
gali la CH comune, adunque lai
rimanente NC & uguale alla rima~ .
pente HD, ‘'ma la NG & uglualc

.1 alla
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1.com. alla 'F , onde eziandio. 1a HD ¢

not,

uguale alla: F, e peteid 1aG B f2-
ra.uguate alla E, e la - HD alla,
'E, dimoftrerems fimilmente , fe la
GB ¢ muitiplice della B, ancora
la HD effere ugualmente multipli.
ce della F, adunque fe, ec. fo che
bifognava dimoftrirc.’

TEOREMA VIL
PROPOSIZIONE VIL

Le grandezze uguali al-
la medefima hanno la me-
defima proporzione, ¢ la -
medefima alle vguali.’

Siano grandezze ugnali AB, ed .
un’aitra qualfivoglia grandeaza C.
Dico, che ciafcuna di effe A, B
ba 13 medefima proporziane. alla C,
e la: C parimente a ciafcuna di: ef-
fe A, B ha la medefima propor-
aione, Piglinfi e D, B, ugualmente
maltiplici delle &,B, cd an’altra F,
come fi voghia multiplice delia C.
Pescht dunque i D @ ugualmenw
te maltiplice della A, e Iz E del-
1a B, cd @ la A wguile alla B,

. fara

N\
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fard eziandio la D uguale alla E,

1. com.

ed an’altra come fi voglia multi- nos.

plice la F. Se dunque la D avan-
2a la F, e la E avanza efla F, ¢
fe & uguale, farl u-
guale, ¢ fe minore,
minore, ¢ le D, E |
fono ugualmentes I

A

multiplici delle A, L
B, ¢ l’aitra F co- D i
me fi voglia multi- 7y
- plice della C; fard :
dunque come la A T c
alla C, cosi la B JI
alla C. Dico oltre =
a c0 la C aver la EB‘ F
- meédefima " proporzione all’una, e
I’altra di effe A, B, perciocche
facendofi le medefime cofe, dimo-
fircremo  fimilmente la D effer u-
guale alla E, e un’altra effer la.
F, onde fe la F avanza la D, a-
vanzera ancora la E, e fe @ ugua-
le , fard uguale, e fe minore , mi«
nore, ¢ la F ¢ multiplice della C,
e altre D, E in qualfivoglia modo
" ugualmente multiplici deile A, B,
adunque come & lIa C ala A, co-
-si fara la C alla B, onde, ec. lo
che bifognava dimoftrare.

P‘r" Ia‘ M TEO'

Def. 5,

Def. 5.



266 EUCLIDE

TEOREMA VIIL
PROPOSIZIONE VIIL

Delle grandezze difu-
guali la maggiore alla me-
defima ha maggior  pro-
porzione , che la minore,
e la medefima alla minore
ha maggior proporzione ,
che alla maggiore.

Siano AB, C, gran- ¥
dezze difuguali , ¢

fiala A B maggiore,
ed un'altra D fia

comunque fi voglia. A
" D:co, chela AB ha zh:

Def. 5.

maggior proporzione
alla D, che la C
alla D, e la D ha

maggior proporzione
alla C, che alla AB. {

Perciocche effendo la ]
A B maggiore della | I
C, pongafi la BE CUMLD

uguale alia C, on-

de la minor di effe AE, EB mul-

tiplicata , fard alla fine maggiore
del-
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della D; fia prima la AE minore
della EB, e moltiplichifi la AE

fin tanto, che fi facc:a maggiore
della D, e fia ia FG multiplice
della AE, la quale fia maggiore

. della D, ‘e quante volte la FG @&
multiplice della AE, tante volte fi
faccia multiplice la GH della EB,

e la K della C, e piglii la L
doppia deila D, ¢ la M tripla, ¢
fempre una pill, fin che quella,
che fi piglia, fia fatta multiplice
della D, ¢ primieramente maggio-

Ye della k. Piglifi, ¢ fia la N
quadrupla della D, ¢ primieramen-

te maggiore della X. Perche dun.
que la K, & primieramente minore
della N, non fard la K minore
della M ed effendo la FG ugual-
mente multiplice della AE, e la
GH della EB, farl ancora la FG
ugualmente multiplice della AE, e

la FH della AB, ¢ 1a-FG vgual- | o
mente multiplice della AE, ¢ la X quef.
della C, adunque la FH @ ugual
mente multiplice della AB, e la K
della C; e percid le FH, K fa.
ranno ugualmente multiplici delle
AB, C, oltre a cid, perche la

G H & ugualmente multiplice della
EB, ¢la X della C, ed 2 12 EB | ...
vguale alla C, fard anche Ja GHypy,

Ma ugua.
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uguale alla K, ma la K non & mi-
nore della M, adunque la GH non
¢ minore della M, ma la FG &
maggiore della D, onde tutta la
FH fard maggiorc di amendue D,
M, ma amendue D, M fono u-
guali alla N; perciocche la M @
tripla della D, ed amendue M, D
fono quadruple della D, e Ja N &
guadrupla della D , adunque amen-

ue M, D fono uguali alla N, ma
Ja FH & maggiore . .
della M, D, onde F
Ja FH avanza la'N,

ma la K non avan- A
2a la N, e fono

FH, X ugualmente ET
multiplici delle AB,
C,edun’altraNco- KHBGQC
munque fi voglia mul-

tiplice della D, a-

dunque la AB ha }

.

maggior proporaione

alla D, che la C

alla D. Dico anco- NMLD
ra la D alla C aver .
maggior proporzione, che la D al-
la A B, perciocchg facendofi le me-
defime cofe, fimilmente dimoftrere-
mo la ;N -avansare la 'K, ¢ non.
avanzare |a FH, ed @ Ia N mul-
tiplice della D, ¢ lg¢ FH, K al.

. . tre
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tre in qualunque modo ugualmen.
te multiplici delle AB, C, adun-
que la D ha maggior proporzione
alla C, che 1a D alla AR. Ma
fia la A E maggiore della EB, fa-
ra la minore E B molriplicata al-
la fine maggiore della D, multi.

lichifi , e fia ]a G H multiplice del-
a EB, e maggiore della D, e
quante volte la GH & multiplice
deila EB, tante volte facciafi 12
F G multiplice del'a AE, e la K
deila C , dimoftreremo  fimilmeate
le FH, K effere vgoalmente mul-
tiplici delle AB, C, piglifi poi
Ja N multiplice della D, e pri-
mieramente maggiore de'la FG, a-
dunque la FG non 2 minore della
M, ed & la FG maggiore della D,
onde tutta la FH avanza la D,
M, ciot la N, e la X non avan.
za la N, perche la FG eflcndo
maggiore della GH, ciog della K
non avanza la N, e fimilmente fi-
niremo la dimoftrazione come di
fopra, adunque, cc. lo che bifo-
gnava dimoftrare.

M 3 TEO-
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TEOREMMA I1IX.
PROPOSIZIONE IX.

uelle grandezze, che 7
alla medefima hanno la, |
medefima proporzione, fo-
no uguali fra loro, e quel-
le , alle quali la medefima
ha la medefima propor- |
zione , fono ancora fra lo» |

" ro-uguali.

Abbia ciafcuna delle
A, B la medefima pro- A'
porzione alla C. Dico, cl
che la A & uguale alla
Per B. Percht, fe non fofle Bl
P ant. nguale , non averebbe
ciafcuna di effe A, B la medefima
proporzione alla C, ma I’ hanno,
adunque la A.2 uguale alla B. Ab-
bia oltre a cid la C la medefima
proporzione a ciafcuna di effe A, !
B. Dico, che la A & uguale alla,
B, ¢ fe non & cosi, 12 C non a-
vrd 1a medefima proporzione a cia-
fcuna di effle A, B, ma ha la me-
. - de-

Per
U ant.
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defima , adunque la A neceffaria-
mente 2 uguale alla B, -onde, ec.
lo che bifognava dimofrare.,

TEOREM 4 X
PROPOSIZIONE X.

Delle grandezze, che
hanno proporzione alla me-
deﬁma, quella , che ha mag-
gior proporzione & mag-
giore; e quella, alla quale
la medeﬁma ha maggior
proporzione , € minore.

Abbia la A alla C maggior pro-
porzione, che la B alla C. Dico,

1/
Ce]

che 1a A @ maggiore della B. Per- 5 4
ciocch? , fe non & maggiore, 0 f{a-quef,

rd uguale, o minore , ma non &

uguale la A alla B, perciocche cias

fcuna di efle A, B averebbe la me-
M 4 de-
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defima proporzione alla C: mz non
P hanno, adunque I’A non & u-
guale alla B; ma ne anche lIa A
¢ minore della B, perche la A
averebbe minor proporzione alla C,
che la B, ma non I’ha minore,
S & onde Ia A non & minore della B,
- 4 ¢ i & dimoftrato, che non & anche
quef. uguale , adunque fard la A maggio-
re della B, oltre a cid abbia la C
maggior proporzione alla B, che la

C alla A. Dico, che la B & mi-«

A=)
nore della A, ¢ fe non & minore
© fard uguale, o maggiore; mala
B non & uguale alla A, perche la
C averebbe la medefima proporzio-
ne a ciafcuna di effle A, B, ¢ non
I' ha, adunque la A non ¥ ugua-
le alla B; ma n& anche la B 2
». di maggiore della A, perche la C a-
quef. - verebbe minor proporzione alla B,
che alla A; e non I’ha, non &
dunque la B maggiore della A, e

8. 4i fi & dimoftrato , che non 2 anche

quef. uguale, ¢ perd la B fara minore
del-

Pp——

——— .
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della A, adunque, ec. lo che bifo-
gnava dimoftrare.

TEOREMA XI
PROPOSIZIONE  XI.

Quelle proporzioni, che
fono le medefime ad una
medefima , fono ancora le
medefime fra loro.

Sia come I’A alla D, cosi 1a B

alla E, ¢ come la B alla E, cosi
la C alla F. Dico come & la A

~alla D, cosl effere lIa C alla F.

| S --...E-a -} i.....u!.. -t
A B, ,c,
2 E F

PR eyt

Piglinfi le G, H, I ugualmente
multipliplici delle A, B, C. ed
altre K, L, M in qualfivoglia mo-
do ugualmente multiplici delle D,
E, F. Perche dunque come & la
Mg . A al-
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A allaD,cosi elaBalaE, e
fi fon prefe delle A, Ble G, H
ugualmente maltiplici, e delle D,
E altre in qualunque modo ugual-
mente multiplici K, L, fe la G
avanza la K, e la H avanzerd la
L, e fe & uguale, fard uguale, e
fe minore, minore. E perche co-
me & la B alla E, cosi @ la C
alla F,e fi fon prefe le H, I u.
gualmente mattiplici delle B, C,
¢ delle E, F, altre in qualfive.
glia modo ugualmente multiplici L,
M, fe la H avanza la L, anco la
T avamerd la M, ¢ fe & uguale,
fard uguate, e fe @ minore , minore.
Mafe la H avanza la L, anco la G
avanzera la K, ¢ fe & minore, fard
minore, ¢ (e 2 uguale, ugunale, e
fono le GI ugualmente multiplici
delle A, C, e laK, M in qualfivo.
glia mado ugualmente multiplici del-
le D, F. Adunque come & la A
alla D, cosl e la C alla F, ¢ percid,
ec. lo che bifognava dimoftrare.

TEOREMA4 XIL
PROPOSIZIONE XIL
Se quante grandezze fi

vogliano fiano proporziona~
li,
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li, come una dell antece™
denti a una delle confe~
guenti, cosl faranno tutte
le antecedenti a tutte le
confegueati .

Siano quante grandezze fi vogliono
proporzionali A, D, B, E, C, F,
e come A a D, cosi flia B ad E,
e C ad F. Dico come 2 la A alla
D, cosi eflere le A, B, C alles
D, E, F. Piglinfi delle A, B,
C le ugualmente multiplici G, H,

¢ H

| S YR I R 1 — Prromracectes ey

.A, B r C |
o, E,
] +E-i l'--_'i'i-:’ﬂ-" !---f--ﬁ'l--—-l

I, e delle D, E, F, altre in qua-
Junque modo ugualmente multipli-
ci XK, L, M. Perche dunque co-
mee¢ la A alla D, cosi 2 la B al-
JaE,e la C alla F, e delle an-
tecedenti A, B, C fi fon prefe le
G, H, I ugualmente multiplici,
Mg¢ ¢ del-
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e delle confeguenti D, E, Fajtre i®
qualunque modo ugualinente multi-
Con- plici K, L, M; fe la G avanza la
;"l'lf“ K, ¢ la H avanzerd la L, e la.
wr Lla M; e fe @ uguale, faranno
uguali, e fe minore, minori. On-
de fe la G avanza la X, e le G,
H, I 'avanzeranno la K, L, M,
¢ fe & minore, faranno minori, ¢
fe uguale, uguali, ¢ fona le G,
e G, H, I ugualmente multiplict
delle A, ed A, B, C, e fono le
K, e K, L, M in qualfivoglia mo-
L di do ugualmente multiplici delle D,
gn;f e D, E, F. Adunque come la A
<79 alla D, cosi le A, B, Calle D,
E, F. Laonde, ec. lo che bifogna-

va dimoftrare .

TEOREMA XIIL
PROPOSIZIONE XIII.

Se la prima alla feconda
abbiala medefima propor-~
zione, che la terza alla_
quarta, e la terza alla quar-
ta abbia maggior propor-
zione, che la quinta alla

fefta, ancora la prima al-
Ia
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la feconda avera maggior

~ proporzione , che la quin-

ta alla fefta.

La prima A ab-
bia la medefima.
proporzione alla fe-
conda B, che la.
terza C alla quar- A B N
ta D, e la terza
C abbia maggior
proporzione alla.
quarta D, che la |
quinta E alla fefta '

C

F. Dico, che la
prima A ha mag- 4
glor proporziones
alla feconda B, che
la quinta E alla fe-
fta F. Perciocche a-
vendo la C mag-
gior proporzioneal- y E F L
Ja D, chela E al
la.F, fono alcune prandezze ugual-
mente multiplici delle C, E, ed al-
tre in qualunque modo ugualmeante
multiplici delle D, F, delle quali
la multiplice della C avanza lamul.
tiplice della D, e la multiplice
della E non avanza la multiplice
della F, piglinfi, ¢ fiano G, H
uguala

Con-
verfa
della 7.
def.

8. di

quef:
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ugualmente multiplici delle C, E,
e delle D, F altre in qualunque
modo ugualmente multiplici O, L,

dimodoche la G avanzi la O, ma -

H nonavanzi laL,
e quante volte la
G ¢ multiplice del
la C, tante volte
la M fia multiplice
della A: e quante
volte la O & mul- M AB N
tiplice della D, tan-
te volte fia multi-
plice la N della B,
e perch2 come ¢ la '
(o

A alla B. cosi &.
lacallaD,efi g
fono prefe delle A,
C le M, G ugual-
mente multiplici ,
¢ delle B. D altre
in qualunque modo
ugualmente multi- Y E F L
plici N, O, fe Ia
M avanza la N, e la G avanzerd
la 0, e fe @ uguale, fard uguale,
¢ fe minore,, minore, ma la G avan-
za 12 O, adunque la M avanzera la
N, ma la H non avamza la L, ¢
fono le M, H ugualmente multipli-
¢i'delle A, E, e le N, L delle
B, F, alue in qualunque modo u-
gual-

I




f:‘::g\eme multiplici, onde la A

che h"gsgmr proporzione alla B,

che big alla F. Se dunque, ec. lo
1fognava dimogtrare.

TEOREMA XIV.
PROPOSIZIONE XIV.

Se la prima alla fecon-
“ da abbia la medefima pro-
porzione , che la terza al-
la‘quarta, e fia la prima
maggiore della terza, fa-
rd anche la feconda mag-
giore della quarta, e fe
uguale , uguale, e fe mi-
nore , minore.

La prima A abbia fa medefima
proporzione alla feconda B, che la
terza C alla quarta D, e fizala A
maggiore della C. Dico,.che an-

“cora la B fard maggiore della D3
perciocche effendo la A maggiore
della C, ed un’altra grandezza in
qualunque modo B, averd la A al- g &
Ia B maggior proporzione, che laquef.
C alla B, ma come la A alla 1&,

: cas
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cosi la C alla D, adunque anche
Ia C averd maggior proporzione al.

alla B, e quel-
la, alla quale la L)
medefima  ha.
maggior propor- /i
zione , & minore,
onde la D & mi-
nore della B, e C
percid la B &
maggiore della D, dimoftreremo fi-
milmente fe la A & uguale alla C,
fa B ancora effer uguale alla D, ¢
fe la A'2 minore della C, 12 B
ancora effer minore della D, adun-
que, ec. lo che bifognava dimoftra-
firare .

i
4

y

N
I
ﬂﬂm@

TEOREMA4 XV.

PROPOSIZIONE XV.

Le parti di quelle gran-
dezze, che fono multipli-

ci nel medefimo modo , fa-

cendofi comparazione fra
loro , haonno la medefima

proporzione .
Sia
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Sia la CD multiplice della A,
come la EF della N. Dico, che
come ¢ la A alla N, cosi & la
CD alla EF. Perciocche effendo
la DC multiplice della A, come

—

I
L . !
D Ga €
—1
N .
¥ —3

la FE della N, quante grandezze
fono nella CD uguali alla A, tan-

te faranno nella EF uguali alla N.
Dividafi la C D in grandezze u-
guali alla A, che fiano DI, IG,

G C, ¢ la EF dividafi in gran-
dezze uguali alla N, cioz FL,
LH, HE. Sara dunque la molti-
tudine delle DI, 1G, GC ugua-

le alla moltitudine delle FL, LH,
HE. E perche fono DI, IG,
GC uguali, e fono FL, LH,
HE fra loro uguali, come la DI
alla FL, cosi fara la IG alla
LH, e la GC alla HE, e come 15 di
uno degli antecedenti 2 uno de’rcon- quef.

. Ce
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feguenti, cosl tutti gli antecedenti
a tutti i confeguenti; dunque co-
me ¢ DI ad FL, cosi fara DC
ad FE; ma la DI & uguale alla
A, e la FL alla N, dunque co-
me la A alla N, cosi la DC al-
la FE. Le parti dunque, ec. lo
che bifognava dimoftrare.

TEOREMA XVI
PROPOSIZIONE XVI.

Se quattro grandezze s
fiano proporzionali, faran-
no ancora permutandofi
proporzionali .

Siano quattro grandezze propor-
zionali A, B, C, D, ¢ fia come la
A alla B, cos) 1a Calla D. Dico,
che ancora permutandofi fono pro-

orzionali, cio2 che come la A al-
a C,cosl 2 la Balla D. Piglinfi
le E, F ugualmente mu tiplici del-
le A, B,e delle C, D altre in.
qualunque modo ugualmente mal-
tiplici G, H, percht dunque [a E
¢ ugualmente multiplice della A,
e la F della B, e le parti delle
grandezze, che fono multiplici nel

me-
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medefimo modo facendofi compara.
zione fra loro, hanno la medefima
proporzione, fard come la A al-
la B, cosi-la E alla F, ma come
¢ la A alla B, cosi & la C alla
D, adunque come 2 la C alla D,
cosi & la E alla F, e perche le
G, H fono ugualmente multiplici
delle C, D, e le parti delle gran-
dezze, che fono multiplici nel me.
defimo modo , facendofi compara-

b Ber] pomt e oand

l-*:—ax-—c—.
_— 2y

' l"“"'i;' =y l--...pﬁ..i....'

zione fra loro, hanno la medefima
proporzione,, fard come la C alla
D, cosi la G all’H, ma come la
C alla D, cosi la E alla F, adun-
que come & la E alla F, cosi &
la G alla H; ma fe quattro gran-
dezze fiano proporzionali , € la pri«
ma fia maggiore della terza, fard
anche la feconda maggiore della
quarta, e fe & uguale, uguale, ¢ fe
minore , minore; ¢ fono le E, F
ugualmente multiplici delle A, B,
e le G, H altre in»qualunqucdmo-
0



284 EUCLIDE
do ugnalmente mulitiplici delle C,
D, onde come la A alla C, cosi
fard la B alla D, fe dunque quat-
tro grandezze fiano proporzionali,
faranno ancora permutandofi pro-
porzionali , lo che bifognava dimo-
ftrare .

TEOREMA XVIL
PROPOSIZIONE XVIL

Se quattro grandezze
a due a due omogenee fa-
ranno compofte proporzio-
nali, e divideadole faran-
no proporzionali.

Sieno due grandezze omogenee,
¢ compofte infieme AB, BC, ed
altre due pur omogence, ¢ compo-
fie infieme DE, EF, e fien tra
loro proporzionali, ciod come AB
a BC, costi DE ad EF. Dico,
che dividendole, anco AC 2 CB
fta come DF ad FE.

Prendanfi delle A C, CB, e del-
le DF, FE le GH, HI, ¢ le
LM, MN ugualmente multiplici
fecondo un medefimo qualunque nu-

. mec-
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mero, ed inoltre delle CB, FE
fi prendano le ugualmente mulu-
plici 10, NP, pur fecdndo uno
fteflo qualunque numero.

_ Perche dunque la HI @ multis
plice di CB, come la MN di FE,
il numero dellc CB nella HI fa-
ra uguale al numero delle FE nel-
la MN. Similmente, percht 10 &

€. . H, 1.0
AGE

F
DCTE
PR

multiplice di CB, come NP di FE,
-~ il numero delle medefmc CB nel-
la 10 farh ugunale al numero del.
- le FE nella NP. Se dunque il pu-

mero in HI @& uguale al numero
in MN, ed il oumero in 10 al
numero in NP, turto il numero
delle CB in HO, fard uguale a
tutto il gumero della FE in MP.
Onde le HO, MP fono ugualmen-
te multiplici delle CB, FE*

E perche GH & multiplice di
AC, come HIdi CB, fard 1] com-
poﬁo GI multiplice dcl compofte

: A B,
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A B, come una di una, ciod come
GH di AC, ovvero come LM di
DF, cioe come MN di FE, ov-
vero come il compofto L N del com-
pofto DE. Ma fta come la prima
A B alla feconda 8C, cosi la ter-
z2a DE alla quarta EF, ¢ della
{mma e della terza fi fon prova-

ugualmcntc multiplici le GI,

!.I'h.;.;,...o
acp
F
DCTE

T"'"'!M-’N;;'P

LN, e della feconda, e della quar-
ta fi provarono di fopra ugualmen-
te multiplici le HO, M P, adun-
que I’ ugualmente multiplici della
prima, e della terza faranno con-
cordi coll’ ugualmente multiplici del-
la feconda, e della quarta; ciod fe
GI @ ugunale ad OH, anco LN
fard uguale ad MP, e fe & mag-
giore, maggiore, ¢ fe € minore,
. minore: onde tolte le parti comu.
ni HI, NM, anco il refiduvo GH
s’accorderd col refiduo 10, come
il refiduo LM col refiduo NP in

pa-




ST S R we e W W mes o

LIBERO V. 284
pareggiarfi o in avanzare , o in.
mancare: ¢ perd confiderata AC
come prima grandezza , CB come
feconda, DF come terza, ed FE
come quarta, effendofi prefe le GH,
L M, ugualmente multiplici della
prima, e della terza, ¢ le 10,
N P ugualmente multiplici della fe-
conda, e della quarta, e dimoftra-
to, che quella della prima concor-
da con quella della feconda, come
quella della “terza con quella del-
la quarta, ftard la prima alla fe-
conda come la terza alla quarta,
cioe la AC alla CB, come la DF
alla FE. E perd quando le gran-
dezze fono compofte proporzionali,
¢ dividendole fono ancora propor- -
zionali , lo che bifognava dimo-
firare. ‘

TEOREMA XVIIIL

PROPOSIZIONE XVIIL
Se le grandezze divife
fiano proporzionali, faran-

no ancora compofte pro-
porzionali .

Sia« -
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Siano le grandezze divife propor-
zionali AB, BC, DG, GF, e
come la AB alla BC, cosi la DG
alla G F. Dico, che compofte ancora
faranno proporzionali, ci0¢, che co-
me la AC allaCB, cosi e la DF
allaFG. Pe;-
ciocche , fe )
non & come A B ~$
la AC alla o N P
CB, cosi la D EG B
DF alla FC
fard come la AC alla CB , cosi DF
0 auna minore della FG, o ad una
maggiore. Sia prima a una maggiore,

cioe alla FE. E perche come la AC

alla CB, cosi DF ad FE fono le
grandezze compofte proporzionali,
adunque ancora divife faranno pro-
porzionali, € percido come ia AB
alla BC, cosi la DE alla EF,

adunque eziandio come la DG al. -

alla GF, cosi la DE alla EF. Ma
la prima DG & maggiore della ter.
za DE, onde la feconda GF fard
maggiore della quarta EF , ma &
minore, che & impoffibile. Non @&
dunque come la AC alla CB, co-

si la DF alla FE. Dimoftreremo "

parimente, che non & alla minore
di FG. Adunque & neceffario, che
fia alla GF, onde, ec. lo che’ bi-
fognava dimoftrare. ~ TEO-
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TEOREMMA4 XIX.
. PROPOSIZIONE XIX.

L ]

Se fia come tutta a tut-
ta, cosi una parte trat-
ta ad una parte tratta,
fari ancora la rimanente
alla rimanente , come tut-
ta a tutta.

Sia come tutta AB a
tutta CD, cosi la par- B
tc tratta AE alla parte E{ 1R
tratta CF. Dico, che la
rimanente EB @ alla ri-
manente FD, come tut. (o)
ta AB a tutta CD. Per-
ciocch? effendo come tut-
taAB a tutta CD, cosl Ia AE
alla CF, fard eziandio permutan- ;4. J;
dofi come la BA alla AE, coslguef
la DC alla CF, e percht le gran.
dezze compofte fono proporzionali,
¢ divife ancora faranno proporzios
nali , adunque come la BE alla
EA, cosi la DF alla FC, ¢ fi-
milmente permutandofi come 1a BE 15, 4;
alla DF, cosl la EA alla FC,quef
Parie I N ~ ma
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ma come la AE alla CF, cosi fu
pofta effere Ia AB alla CD, la
rimanente dunque EB fard alla ri-
manente FD, come tutta AB a.
tutta CD, onde, ec. lo che bwfo-
gnava dimoftrare.
. E perche fi & dimoftrato, che co-

me la AB alla CD, cosie la EB
alla FD, fard permutandofi come
la AB alla BE, cosi lIa CD alla
D F; adunque le grandezze compo-
fte fono proporzionali , ma fi & di-
moftrato come la BA alla AE,
cosi la DC alla CF, lo che 2
per la converfione della propor-
zione.,

COROLLARIO.

Da quefto & chiaro, fe
le grandezze compofte fia-
no proporzionali , eziandio
per la converfione della
proporzione , faranno pro-
porzionali.

A55¢e

TEO-
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TEOREMA XX
"PROPOSIZIO.‘NE XX.

Se fiano tre grandezze,
e fiano altre grandezze di
numero uguali a quelle_,
che fi pigliano a due a,
due, ¢ nella mede(ima pro-
porzione , e per-la propor-
zione uguale, la prima fia
maggiore della terza, fard
ancora la quarta maggiore
della fefta; e fe uguale,
uguale, e fe minore, mi-
nore.

- Siano tre grandezze A, B, C,
ed altre ad effe uguali di numero
D, E, F, prefe a due a due, e
nella medefima proporzione , e fia,
come la A alla B, cosl la D al.
la E, ¢ come la B alla C, cosi
la E alla F, ma per I’ugual pro.
porzione fia maggiore la A della
C . Dico, che la D & maggior del.
la F, ¢ fe uguale, uguale, ¢ fe
: N a mi-
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minore , minore. Perciocch? effendo
JJa A maggior della C, ed un’ai.
tra in qualunque modo B, e la.
maggiore alla medefima ha maggior
proporzione, che la minore ; ave-
ra-ls A maggior. proporzione alla
B, che la Calla B, ma come la
A alla B, cost la D alla E, ¢

Al B C

D E B

eonvertendofi come la C alla B,
cost 2 F alla E, adunque ancor la’
D alla E bha maggior proporzione,
che la F alla E, ma delle gran.
dezze, chie hanno proporzione alla
medefi ima, quella, chc ha maggior
proporzione & maggiore, onde la,
D & maggiore della F, dimoftre-
semo. Gmilmente, .fe la A. fia ugua-
le alla C, ¢ la D effere uguale
alla F, ¢ fe misore, minore, a-
dunque, ec. lo che blfognava dl-
moftrase.

t

k"

%3& i .

' TEo.°
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TEOREMA4 XX
PROPOSIZIONE XXI

Se fiano tre grandezze,
e fiano altre grandezze di
numero uguali a quelle,
che fi piglino a due a due,
e nella medefima propor-
ziope, ¢ fia I’ analogia lo~
ro perturbata, e per I'u-
gual proporzione la prima
fia maggiore della terza,
fard ancora la quarta mag-
giare della fefta, e fe u-
puale, uguale, e fe mino-
re , minore. ‘

Siano tre grandezze proporziona.
li A, B, C, ed altre di numero
uguali a quelle D, E, F, prefc a
due a due, e nclla medefima pro-
porzione, ¢ fia la loro analogia.
perturbata, ciot come 2 la A al-
la B, cosl fia la E alla F, e co.
me la B alla C, cost la D alla

E, ¢ per I’ ugnal porzione la A
N 3 fia
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fia maggiore della C. Dico, ches
ancora la D @ maggiore della F,

e fe uguale, uguale, e fe minore,

minore , percioccht effendo la A
. maggiore della C,

ed un’altra B ave-:

ra la A maggior . l '

proporzione alla B, I d l

che la C alla B;

ma come ¢ la A

alla B, cosi ¢ la- ABC DE F

E alla F, ¢ con- '
1o, divertendofi come la' C alla B, cosl

8. 4
q“’fn

quef. la E alla D, onde la E averd mag-

gior proporzione alla F, che la E
alla D, ma quella alla quale la me-
defima ha maggior proporzione, @
minore , adunque la F & minores
della D, e percid la D fari mag-
giore della- F. Dimoftreremo fi-
milmente, fe la A fia uguale alla
C, ¢ la D effere uguale alla F, ¢
fe minore, minore; laonde, ec. lo
che bifognava dimoftrare.

TEOREMA4 XXII.

. PROPOSIZIONE XXIIL

- Se fiano quante gran-

dezze fi vogliano, e fiano
al-
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altre grandezze di numero
uguali a quelle, che fi pi-
gliano a2 due a due nella
medefima proporzione , {2~
ranno ancora per la pra-
porzione uguale nella me-
defima proporzione .

Siano quante grandezze.fi voglias
no A, B, C, e altre di numero
uguali a quelle E, F, G, prefe a
due a due nella medefima propor.
zione, e fia come la A alla B,

—A L
l"'"'"""" -t _-..—l
r___.‘ Jrensadd -Enlulunl

J— c__l ,--u-m--‘--n. -nu‘
" ED . P
| n—|

F/ ppwgnsren s

G gy
H— Q-

cost la E alla F, ¢ come la B af«

la C, cosi Ia F alla G, Dico per

la proporzione uguale effere nella.

medefima proporzione, ciod comes

e la A alla C, cosl effere l2a E

alla G. Piglinfi delle A, E vgual-
N 4 men-
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alla F; ¢ .come la B alla C, coe
si la D alla E. Dicocome & [z A
alla C, cosi effere l1a D alla F.
Piglinfi le G, H, K ugualmente
multiplici delle A, B, C, ¢ delle
D, E, F, altre in qualunque mo-
do ugualmente mul-

tiplicit L, M, N,

¢ perche le G, H T

fono ugualmentes
multiplici delle A, l
B, ¢ le parti del- 1
lc‘tinultiplici neime- ABCDER
defimo modo hanno
Ja medefima pro- G HKLMH
porzione, fard co- T
me la A all2a B,
cosi la G alla H, | 1l
e per Ia medefima |- | | || {
ragione . come la E
alla F, cosi Ia M J +T
alla N, ed & co-
me la A alla B, 1=
cosi la E alla F, N
come dunque la G
alla H, cosi la M alla N, e per.
che come @ Ja B alla C, cosi ¢ Ia
D alla E, ¢ fi fono prefe H, L
ugualmente multiplici delle B, D,
¢ delle C, E, altre in qualfivo-
glia modo ugualmeate multiplici
K, M, fard come la H alla K,
cosl
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mnore-; ‘¢ fono le L, M ugualmen-

te multiplici delle A, E, ele P,
Q_, altre in qualfivoglia modo u-
gualmente multiplici deMe C, G..
Onde come la A alla C, cosi la

- E alla G, fe dunque; ec. lo che

bifognava dimoftrare.
TEOREMA XXIIIL
PROPOSIZIONE XXIII,

Se fiano tre grandezze,
e fiano altre grandezze di

* numero uguali a quelles,

che fi piglino a due a due

. nella medefima proporzio-

ne, € fia I’analogia- loro
perturbata, faranne anco-
ra per la proporzione u-

- guale nella medefima pro-

porzione .

Siano tre grandezze A, B, C,
e altre grandezze di numero uguali

a2 quelle prefe a due a due nella.

medefima proporzione D, E, F, ¢

fia la loro analogia perturbata, €

come 2 la A alla E, cosi fiala E
alla
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fefta alla quarta, averd an- -
cor compofta la prima, e
la quinta alla feconda las
medefima proporzione, che
l1a terza, e la fefta alla,
quarta.

Abbia la prima A B alla fecon-
da C, 1a medefima proporzione,
che 13 terza DE alla quarta F,

A 26D X
o E
=

ed abbia l1a quinta BG alla fecone
da C la medefima proporzione , che
la feffla EH alla quarta F. Dico,
che compofta Ia prima, e 12 quin-
ta AG alla feconda C, ha la me.
defima proporzione, che la terza,
e la feRa DH alla quarta F. Per.
ciocch? effendo come la BG alla,
C. cost la EH alla F, fard, con.
vertendofi, come la C alla BG,
cos) la F alla EH, ¢ perche come
Ia
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la AB alla C, cosi Ia DE alla
F, ecome la C alla BG, cosl Ia
F alla EH, fard per la proporzio«
ne uguale come l1a AB alla BG,
cosi la DE alla EH, ed effendo
le grandeaze divife proporzionali,
faranmo ancor compofte proporzio-
nali, come dunque & la AG alla
GB, cosie la DH alla HE, ma
come la GB alla C, cosi R EH
alla F, adunque per la ugual pro.’
porziane come & la AG alla C,
cosl fard la DH alla F, onde, ec.
lo che bifognava dimoftrare.

TEOREMA XXV
PROPOSIZIONE - XXV.

Se quattro grandezze s
fiano proporzionali, la mag-
giore di tutte, e la mi-
nore faranno maggiori del-
le due rimapenti.

Stano quattrp grandcuc -propore
ztonah AB, CD, EF, ¢ fia <co-
we la AB allarc D,A ¢osi la E ale
la F: ¢ fi2 la maggiore di tutte
AB, ¢ la minore F. Dico - lc[AB
Cl=
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F effer maggiori delle CD, E.
Pongafi Ia AG uguale alla E, ¢
Ja CH uguale alla F. Perche dun-
que come la ABallaCD, cosila
E alla F, ed & la AG uguale al-
la E, e la CH uguale alla F; fa-
12 come la AB alla DC, cosi Ta
AG alla CH, e perche come tut.
ta AB a tutta CD, cosi la parte
tratta AG - alla parte tratta CH,

fara ancor la rimanente G B alla.

rimanente HD, come tutta AB 2

AG P By
EHh T

tutta CD, ed & Ia A B maggio-
re della CD, adunque 1a GB @
maggiore della HD, ed eflcado la
AG uguale alla E, ¢ la CH al-
la F, faranno le AG, F uguali
alle CH, ‘E, ma fe -alle cofes

4.comdifugnali s’ aggiungano cofe ugua.

80t

li, tutte faranno difuguali, adun<
ue eflendo le GB, HD difugua«
ki, percioech? la GB & maggiore,
fe alla GB fi aggiungano le AG,
F, ed alla HD fi aggiungano CH,

H




